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METHODVS  INTEGRANDI 

FORMVLAS  DIFFERENTIALES  RATIONALES  VNL 
CAM  VARIABILEM  INVOLVENTES. 

AVCTORE 

L.  Etilero, 
§  I. 

OTines  formulae  differentiales ,  qnarnm  integrationcm 
hic  fum  traditurus  ,  continentur  in  hac  forma  ge- 
nerali  X  dx  ,  vbi  X  denotat  fundionem  quam- 
cunque  rationalem  ipfius  x.  Cum  igitnr  omnis  fun(flio 
rationalis  fit  vel  integra  vel  fradta ,  tradtatio  noflxa  eflet 
bipartita  conftituenda  ,  nifi  integratio  illis  cafibus ,  quibus 
X  eft  fundio  integra  ,  nulla  laboraret  difficultate.  Si  enim 
X  huiusmodi  eft  fundio  ,  denominatore  ,  qui  quidem  varia- 
bilem  x  compledatur  ,  deftituta  ,  femper  ad  hanc  formam 
reuocabitur  ,  vt  fit  : 

X— A-HBxH-CA;*-|-DA,'4-E:i*-i-F.v*  etc. 
hocque  cadi  erit 

/X</jt*=:iA-i-AA:-f-5Bx'-f-|Ca'-HiDx*-{-^E.v*-+-  etc. 
Tbi  A  conftantem  quamcunque  denotat.  Latius  autem 
ratio  liuius  integrationis  patet ,  atque  ad  exponentes  ipfiuj 
X  non  folum  integros  affirmatiuos  (ed  etiam  negatiuos  et 
ftados  extenditur.  Ita  fi  m  ^n  ,p  ^q  etc.  exponant  nu- 
rneros  quoscunque  fiue  integros  fiue  tra(3:os ,  fiue  pofitiuos 
(iue  negatiuos ,  fueritque 

A  »  X  = 
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X=i:A.v'"-+-13.v''-}-C.v*'-i-D.v^  ctc. 
crit  ,  vci  rpontc  patct 

/Xr/.v  -  ^,  Ax"^'  -+-  si:  B.v'-^'-}-  ^  C.vM-'-H 

4:;D.x^-^-  ctc. 
QiKic  ciim  fint  iim  fcrc  triiii.ilia,  liiiic  priori  gcncri  ,  quo 
X  c([  fiMKflio  ipliib  .V  intcgra,  amplius  non    immoror  ,  lcd 
ad  fiiuclioncs ,  qu.ic  fornu  cxpriniuntur  fiacla ,  progrcdior. 

§.  z.  Sit  igitur  X  funiftio  quaccunquc  fr.idl.i  ipfius.v, 
nuincnitorc  ac  dcnomiiiatorc    contcntn  ,    atquc    lcmper   in 
Iniiusmodi  f )rma  latiliimc  p.itcntc  continibitur  : 
_  A-4-B.v-hC.v*-|-]^.v'-f-K.v*-f-  ctc. 
a-\-  Sx-{-yx^-\-6  .v'-+-e.v*-i-^.v'-i-cic. 
Dc  qu.i    piimum    oblcrua  ,  fi  .v   in   numci-atorc    tot    vcl 
plurcs  habcat  dimcnlioncs  quam   in  dcnominatorc  ,  ft)rmu- 
lam   ad  alian)   rcuocari  pollc  ,  in  qua  liimm.i   ipfius  .v  di- 
nicnlio    in   numcratorc    niinor  fit  qiiam   in  dcmuiiinatoi-c  ; 
qii.ic   rcJucla  vti  conftat  diuilionc  abloluitur  ,  fi  cnuii   fit 

A-^B.vH-C.v'H-D.v'-f-H.v*   ^ 

X  — z T— —  -. fict 

a-\-^x-\-yx  -h-b.v 

A-l-(B-yU--4-(C-^^v--hfD-^MA- 

a-he.v-i-y.v'H-(J.v' 

atquc   vUcriib   rcfolucndo 

a-h6.v-|-Y.v*-f-r5  i' 

Ciim   bm  prloris  parti^  j^  .v  -f-  ^  —  {j  ,  fi  ]x;r  d  x  mul- 

tipli- 


X  =:  j^.vH- 
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tiplicetiir ,  inregratio  fit  obnia  ,  tota  difficnltas  ad   integra- 
tioncm  partis  polkrioris ,  quae  eft  vera  forma   frucSa ,  re- 
.  ducitur.     Ideoque  cardo  rei  \er(atur  in  integratione  huius- 
niodi  formae  Xdx  ,  fi  fuerit : 

_  A-f-B.r-|-C.v^-}-DA-'-i-Kx*-l-  etc. 
a-h  S.v-hy  .V  ^  -i-  (i  A-^  +  e  x* + ^  -v'  -h  etc. 
\bi  quidem  fiimma  potellas  ipfius  x  in  numeratore  minor 
fit ,  quam  fumma  puteftas  ipfius  x   in  denominatore.    Ex 
quo  regulas  lequentcs  tantum  ad  huiusmodi    formulas    fum 
relaturus. 

§.3.  Si  in  dcnominatore  terminus  primus  a  velali- 
quot  termini  in^tialcb  dcfuit  feu  euanefcant ,  integratio  mul- 
tum  leuari  atque  ad  cafum  ficiliorem  ,  quem  poftmodum 
tradabimus ,  reduci  poteft.  Reducflio  nutem  in  hoc  con- 
llat ,  quod  dcnominatur  tum  habeat  vnum  fi(florcm  cogni- 
tum  ,  qui  erit  \el  .v  ,  vel  .v"  ,  vel  .v' ,  etc.  prout  vnus 
plurcfue  termini  initiales  dcnominatoris  euanefcant ,  ideo- 
que  potcrit  fradio  propolita  in  duas  alias  fia<n:iones  refol- 
\i ,  quarum  altera  ,  cum  habeat  poteftatem  ipfius  x  fim- 
plicem  pro  denominatore  ,  nullo  negotio  intcgratur ,  it;i 
vt  tantum  altera  remancat  ,  cuius  integrale  quacratur.  Sic 
fi  primus  tantum  terminus  denominatoris  defit ,  erit  for- 
mula  differentialis  propofita  huiusmodi. 

A-|-BA'H-C.v'-f-D.v'-f-E.v*-}-  etc. 

A\a-i-  g.v-t-y.v^-i-ci^.v^-l-e.v^^-l-etc.j 
quac  acc]ualis  cft  his  duabus  iundim  fumtis 

A )  (V'-^  _|-(r4>._l_(D-^-^).v^-4-fE-^-^v^tc.       , 

■ — dx~\ — i ; -z 1 — j— ■—, •    "X 

ti.x  a-i-bx-i-y  x  -^  d  X   -\-ex  -f- cu. 

A  3  quarum 
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qinrum  prioris  pflrtis  -^-  integrale  cft  -/.t.  poflcrioris 
Tcro  partis  iiucgralc  incdiodo  dciuccpi  tr.idcnda  rcpcriri 
debct. 

§4.  Si  bini  tcrmini  initialcs  dcnoniinatoris  ciiaiicrcaiit^ 
formiila  dirtcrcntinlis  erit  hniusmcxJi. 

A-+-B,v-4-C.v*H-D.v'-f-F.v*-|-ctc. 


"i ■; — z — : « — : — ■. — ?" 


dx 


X*  V  a -f-  S  v -i-  Y  .V '  -i-  6  .V  -f-  e .v * -i-  etc. 
qu:ic  \t  rclbkiatur  in  duas  fra(ilioncs  fidorcs  hos  dcn^- 
minatoris  pro  dcnominatoribus  habcntcs ,  ponatur  ea  ae- 
qu.ilis  his  duabus  fratflionibus  : 

0-1-5  V  ^  ^l-h^  v H-  ^  v'  +  q>x'-\  (f  X* 4- ctc.  ^ 

i —  (t.x-\-  — —j ~: . ; -.ax 

X  a-i-e.v-hy.v   H-O.v   --\-ex   -f-ctc. 

Addantur  hac  fradioncs  morc  confucto  ,  ac  dcnominator 
fummac  quidcm  fpontc  acqualis  fict  dcnomiiiatori  frat^io- 
cii  propofitac  \    numcrator  autcm  crit  : 

aa-4-a§-v-+-0v.v'-+-a^-v'-f-0e-v*-i-  ctc^ 
-i-5a.v-l-5S.v'  -f-^V.v^-f- 5<^.v*-i-  ctcWjif 
-+-5(.v'     -|-35-v'-f-(E.v*  -H  ctci 
qui  vt  numcratori  propofito  acqualis  fiat ,   tcimiiii    finguU 
homologi  acqucntur  vndc  clicictur. 

0  — J 

B    _    «(3 B_  _    A(J 

—  a  a  —  a  a  » 

9( = c  -  V  -  'i-^-  'i:- 

ctc. 


Hk 
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His  cocfficicntibns  initio  afTunitis  detcrmin.itis  innotcfccnt 
bin;ie  fiadioncs  fimpliciores  ,  in  quas  propofita  rdbkiitnr  j 
ac  prioris  qiiidcm  -]^-  dx  integnUe  clt  —  —  ~-\-f)lx; 
itii  vt  intcgnuio  furmulae  propolitae  iam  ad  integrationem 
partis  podcrioris  reducatur,  Ccterum  ex  ipfa  terminorum 
comparatione  intelligitur  non  opus  fuiflfe  ,  vt  numeratori 
fraclionis  pii  )ris  (H-b^*  plures  quam  duos  terminos  tri- 
bucremns  ;  cum  littcr.irum  dctcrminandaium  numerus  lioc 
niodo  cum  numero  acquationum  congruat ;  \nicus  autem 
terminus  u  ad  hoc  non  (iiffcciflct  ,  eo  qnod  fi  poffuifle 
mus  6  =  0,  fecundae  aequationi  B  —  d  j3  ob  (J  iam  de- 
terminatum  fiitisfieri  non  potuifTct. 

§.  5.  Ponamus  iam  tres  terminos  initiales  denomina- 
toris  fbrmulae  initio  propofitae  abeffe  j  ac  fbrmula  difie- 
rentialis  integranda  erit  huius^modi 

A-f-E,r-hC.r'-|-DA;'-f-E.Y*-f-  etc. 
X  (a-r-p.v-l- VA-  -\-ox  -h£X  -hetc. 
quae   in  duas  fracfliones  huius  fbrmae  refblui  poterit : 

x^  '^'''^a-i-^x^yx'-i-6x'-^cir.  '^ ^ 

quarum  fummae  denominator  cum  denominatore  propofito 
congruit  ,  numerator  vero  erit 

ac{-f-a(3^H-0Y-^''^-a^-v'-i-ae.v*-h  etc. 
-i-5ax-f-6(3.v*-f-5y.r'-}-5(JA'*-|-  etc. 
-\-iax^  -^-t^x"  ~\-cyx*-{-  etc. 
-^^x'  -I-  23a-*-|- etc. 
qui  vt  aeqiialis  reddatur  numeratori  propofito   debebit  efTc 
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a^ 

\ 

a 

h^ 

B 

«3_ 

B            Ap 

» 

a    — 

o           o* 

c- 

c 

a 

fl-y  _ 

a 

t,3  _   £          A7 
a    —  a          a' 

ntqiic 

r.  p       A^p» 

—     a'  -  1       a* 

^lr. 

:  D 

a 

B7    ,     -  \(3V 
"    'o  -T-    a« 

Cb     ,     B(3«_ 
a      1      K* 

AP» 

o» 

23^ 

-  li- 

\  • 

Ed     ,     A(3^ 
«   -t-   «1 

CV          AVV    , 

B|3v 

aP«v 

ctc. 

Apparct  igimr  ncc  plurcs  ncc  pnnciorcs  tciTnlnos  pro  nii- 
mcr.itorc  tn.clionis  prioris  accipi  oportuinc  ,  i\v.m\\  rri.>  ; 
at.]uc  cx  nitiir.i  rci  gcncri  itcr  ir.tcllitj  tur  pro  ninicntorc 
prioris  fr.iclionis  tot  tcrmin  »i  nfTimi  dcbcrc  ,  quo.id  pcr- 
vcniatur  ad  txponciitcm  iprius  .v  vnirntc  minorcm  ,  c]u:;m 
continct  cxponcus  dcnominatoris  ,  fcu  c|uod  ccklcm  rcdit , 
nnmcr.itor  tot  tcrminos  halxic  dcbct  ,  cjuot  vnita:cs  cou- 
tmct  cxp^ncns  dcnominatoris. 

§   6.   Ex  his  iam  (!itis  pntct  modns ,  qucmndmoc!nni 
fr.KTti'»  dificrcntinlis ,  cuius   dcnomin.itor    fncloicni    liabc.it  , 
qui  fli   pfncflas  ipfius  x,  cniusn>odi  cll 
A-4-  rvv-;-  C.v' -4^-1X1  *-4-Kv'   I-  ctc 
;.■■  ^a   i- ^j.v-i   y.:   -,   o  x   -\-  cic.j 
rc!"!  1  !i  dcbcat  in  binis  alias  fradioncs ,  quarum  dcnnmina- 
lorcs  fint  hi  bini  (infliircs  fccMnm  liimti.     Scilicci  ca  traus- 
matabimr  in  hniuMiTHli  blnns  formulas : 

O-H  b  vH   CA*-+  ^  v' -h  11  .V-' 


.v" 


cf.v 


habc- 


a 
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habcbuntque  cocfiicientes  alfumti  hos  \al0re3 : 


a  — j 

b     l- 

a. 

c     ^- 

ay  _ 

a. 

\1 
a. 

i)-^- 

aS_  _ 
a. 

a 

etc. 

5f=zP-n(3-my-K~f^-  etc. 
33— Q.-ny-m^  -l£  -f s-  ctc. 
^-R-no  -m^  -  U-f^-  etc. 

etc. 
\bi  in  mimeratore  propofito  A-hB.v-f-C.v*-i-  ctc. 
dcnotat  P  coefficientcm  potclbtis  .v"  ,  et  (^  coefficien- 
tem  potelbtis  .v"-+-'  ,  et  R  cocfficientem  poteftatis  .v"~^'  ^ 
ec  ita  porro.  H;ic  ergo  fada  reiblutionc  prioris  fracTiio- 
nis  intcgraic  eft  in  promtu  pcr  §.  2  ,  ita  \t  ad  plenam 
intcgrationcm  fuperfit  modus  iutcgrandi  fiadionem  pofte- 
riorem.  Hanc  obrem  tota  difficultas  liuc  redit ,  \t  mo^ 
diis  tradatur  intcgrandi  huiusmodi  formulam 

A-hB.v-i-C.v'-HDa;M-E.v*-f-  etc. 

a -{-^X'-\-yx''-\- § x^ -^  s  x*-{-   etc.  " 
in  cuius  denominatore  prim.us  terminus  a  non  fit  :zr  o. 

§.7.  Cadis  {impliciffimus ,  qui  in  hac  fbrma  contine- 
tur,  erit ,  fi  in  numcratore  omncs  termini,  praeter  primiim  , 
in  dcnominatore  \ero  omnes  practer  duos  primos  eua- 
nelcant ,  ita  \t  hacc  habcatur  formula  integranda  : 

— — r-  d  X. 
a-^vx 

Tom.  XIV,  B  •    Pona- 
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Poniuiir  ea  —dj;  vt  fit  dj  =  ^*-  erit  "^  =  -^r^ 
quod  cum  fit  ditfcrcnti-.ile  ipfius  I{a-{-f^x)  erit  ^^  = 
/(a-i-5-v),  idcoquc  intcgnilc  tju;icfitum 

feu  adiiciendo  conllintcm  f^ix  —  f  /'^^'  •  fimili  modo 
fi  numcrator  totus  pcr  ^.v  multiplicatus  fit  ditfcrcntiale 
dcnominatoris ,  intcgratio  ficilc  pcr  log.irithnv)s  cxpcdic- 
tur.     S'\  cnim  formula  intcgranda   lit  : 

6-|-2'y.v-4-3'jA-*-f-4.e.v' 

— / ■ r—- ^ — ^i-- ;  d  X 

a  -+-  D  v  -|-  y  .V  ^-  0  A  -i-  e  .v 

intcgrale  crit  logarithmus  dcnominatoris ,  lcilicct  /(a-|- 
5A'-|-'y.v*-h(J.v'-i-£.v*J.  Qiiodfi  autcm  fcmiiula  diffe- 
rcntialib  fit  liuiusmtKli  ,  vt  numcrator  in  d  x  dinflus  fit 
niultiplum   quodpiam   dcnominatoris ,  nempc  : 

w  5  -H  -  "  V  v  -f-  3  w  5  .V  *  -4-  4  w  £  .v  * 

dy  —  — —7 ~r~i — '"T —  ♦ ^  X 

a  H-  0 .v  -f-  V  -^'   ~^~  °  -^"  "+-  ^-^ 

erit  paritcr  pcr  logarithmos  intcgrale  quaefitum 

j=i;;/(  a-f- b-v-i- y.v* -i- (J  .v' -f-£.v*).  ■ 

§.  8.  Dcindc  ctiam  alius  cafiis  efl  obuius ,  fi  dcno- 
minator  fit  qu:icpiam  potcllis ,  ac  numcrator  in  dx  du- 
<ftiis  fit  diffcrcntialc  radicis  dcnominatoris ,  vel  cius  mul- 
tiplum   vcluti   fi  fiicrit 

n  b  -f-  2  w y  .V  -I-  3  « (S'  .V  *  -i-  4 «e .V  * 

''•^-(a-f-b.v-+-VA-'-+-^A-'^.0-  ^* 
Ponatur  brcuitatis   crgo  dcnominatoris   radix 

a  -f-  b  .V  -f-  Y  .V  *  -f-  5  A" '  -f-  £  .V  *  rr  s 

crit  {b-h2yx-i-:i6x^-\-^ex')dxz:^dz 

huicquo 
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fidz 
hincquc  habebitur  dj  —  — -  ,  cuius    integrale    erit  j  r= 

--  atque  valore  ipfius  z  reftituto  prodibit  in- 


{m  —  i)z 
tegrale  quaefitum 

n 
^  —  ~  (7«-i)(a4-er-i-va,-'-|-5.v'-+-eA;*)™^'" 
cui  infuper  pro  arbitrio  quantitatem  conftantem  adiicere 
licet.  Praeterea  vero  etiam  vlii  venire  poteft ,  vt  inte- 
grale  fit  quantitas  algebraica  ,  etiamfi  numerator  non  fit 
ita  comparatus ,  vti  in  hoc  C-aCu  afliimfimus.  Omnes  au- 
tem  hi  cafus  vna  formula  comprchendi  poterunt ,  fi  in  ge- 
nere  huiusmodi  fimdlio 

JL±  %-v-h(S:.v^-^^.v^-j-  etc. 

( a -i- b  X -h  y  A"  ^ -h  «5  A,' ' -i- £  X  * -H  etc. )™-' 

difllerentietur .,  cum  enim  difFerentialc  huiusmodi  habiturum 
fit  formam  : 

A-1-B.v-f  C.v*-hD,v^-|-  etc. 

(a-hb-v-hva-'-h  ^A,''-i-£A'*-i-  etc.r 
huius  formulae  vicilfim  integrale  habebitur. 

§.  9.  His  cafibus  exceptis ,  nulla  alia  via  ad  huius- 
modi  formulas  difFerentiales  fradlas  integraiidas  patet ,  nifi 
vt  denominator  a-^-f^x-j-y  x^-+-  etc.  in  fiios  fadores  fim- 
plices  rcfoluatur  ,  vbi  quidem  ,  cum  non  fit  a~o  ,  pro  a 
vnitas  fcribi  poteft  ,  quod  opus  autem  laepenumero  maxi- 
mis  difficultatibus  eft  obnoxium  ,  quas  tollere  huius  non 
eft  loci.  Qiuinquam  enim  radicum  inueftigatio  ,  cum  qua 
refoliitio  in  fidorcs  congruit ,  adhuc  non  vltra  aequatio- 
nes  quatuor  dimcnfionum  generatim    eft  perdudla ,   tamen 

B  2  in 
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in  ititcgnuionum  ncgotio  mcrito  nobis  rcfolutioncm  ac- 
tju.itionum  quotcun,]uc  dimcnfionun^  conccJi  polluhimus. 
Atquc  is  formuhc  lcu  cicquationis  iliftcrcntialis  intcgratio- 
ncm  pcrtcdc  dcdiflc  ccnlcndus  c[\ ,  qui  cam  ad  rclolutio- 
ncm  lcu  conllructioncm  acquationis  algLbraicac  rcuocaucrit. 
Qiumobrcm  airunv.muis  dcnominatori^)  propoliii  r 

I  -4-a.v-+-6-v'-f-Y.v'H-5.v*-{-  ctc. 
fiKflorcs  limpliccs  ,    in  quibus  .v  vnicam   habcat    dimcnfio* 
ncm  ,  cifc  lios  : 

(I -f-/).v)(i -l-^.v)(i -f-r.v)(  I -+-j.v)(i -i-/.v)  ctc. 
quonim  ficlonun  numcrus ,  vti  conflnt ,  acqiiaiis  cll  maxi- 
mac  dimenfioni  ipliub  .v ,  qu.im  liabct  in  dcnominatorc 
propofito.  Practcrca  vcro  manifclUim  cft  cocllicicntcs 
p  ,  ^  ,  r  ,  j  ,  ctc.  cum  cocfticicntibus  cognitis  ot,  S,  y ,  (5", 
ttc.   ita  eflc  conncxos ,  vt  iit 

a  —  p  -{-  q  -\~  r-{-  s  -\-  ctc.  —  iiimmac  fuigulorum 
5  z:zpq-\-pr-\-ps-T-qr->r-  ctc.  —  liim.  fi<flor.  cx  binis 
y—pqr-\-pqs-\-qrs-\-  ctc.  —  iiim.  ia<flor.cx  tcrnis 

^  —  pqrs-\-pqrt-\-  ctc.  —  liim.  f;i(flor.  cx  quat. 

i  —  pqrst  -1-  ctc.  ~  fum.  fiilor  cx  ciuinis 

ct  ita  porro. 
Qivamobrcm  has  quantitaics  /> ,  <7  ,  r  ,  .<•  ctc.  tanqiiam  da- 
tas  ac  dctcrmin.uas    pcr  cognitas  a ,  5  >  V  ,  <5  ,  ctc.   iu« 
rc  accipcrc  licct. 

§.  lo.  Ilac  pofita  dcnominatoris  in  fidlorcs  rclbhuio- 
OC  ,  fornuil.i  dilfcrcntialis 

A-f-B.v-f-C.v'-+-D.v'-f-  etc. 


I  -\-a.x  -+-6v'  -H  Y-v'  -H  ctc. 
ab.bit  iu  h.iuc  forninm  : 


-  dx 


A4^ 
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A-f-  B.v-t-C.v'-4-D.v'-}-EA''-f-    etc. 

( I  -^px )( I  -hf  vj(  I  -l-r.v;(  1  -h-f .V)  etc . 
qiuie  porro  rcfoliii  potcrit  in  fnidioncs  totidcm  rimpliccs, 
quot  cienoniiiiator  continct  ftdores ,  fintque  hiicc    fradio- 
nes  fimpliccs  difilTentialcs  hac  : 

Vdx  ddx  Pydx  Sdx 


PiUet  cnim  his  fr;idionibus  addendis  expreflloncm  efle  pro- 
dituram  fupcriori  fimilcm  ;  nnmquc  dcnominator  fummae 
fpontc  aequalis  fict  dcnominatori  obkto  :  numerator  qui- 
dem  illi  non  congrucns  orictur  ,  Ycrum  tamcn  tot  non 
prodibunt  dimcnfioncs  ipiius  x  in  numeratore  quam  in  dc- 
nominatore  ;  quamobrcm  litterae  adhuc  ignotac  P ,  Q_,  R  , 
5  ,  etc.  ita  determinari  poterunt  \t  numerator  ipfi  pro- 
pofito  congruat.  Tot  enim  funt  htterac  P  ,  Q_ ,  R  ,  etc. 
quot  .V  habet  dimenfioncs  in  denominatorc  ,  totidem  vero 
numerator  continct  tcrminos ,  ita  \t  hacc  operatio  fiifficiat 
ad  omnes  litteras  P,Q^,R,  etc.  dctcmiinandas.  Ex  hoc- 
que  patet  ratio ,  cur  .v  in  numeratore  pauciores  habere 
debeat  quam  in  denominatore  ;  fi  enim  totidcm  haberet 
vel  plures ,  litterae  affumtae  P  ,  Q^,  R  ,  etc.  non  iiifHce- 
rent  ad  numeratorem  propofitum  producendum. 

§.  II.  Si  ad  valorcs  litterarum  P,  Q^,  R,  S  ctc. 
inneniendoe ,  omnes  fiadlioncs  fimpliccs  adlu  addcre ,  ac 
numeratorem  refuitantcm  cum  numcratorc  propofito  con- 
grucntcm  rcddcre  vclimus  ,  potcrimus  quidcm  valorcs  illa- 
rum  litterarum  P,  Q^,  R,  etc.  omnium  aflignare  ,  verum 
fi  numcrus  fracT:ionum  nmplicium  fucrit  modicus  tantum  , 
labor  fere  fit  infupcrabilis.  Eaedcm  autcm  acquationes 
niulto    fiicilius    crMcntur  ;    fi  fingulac    fradioncs    fimplices 

B  3  rciicicn- 
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reiiciendo  ^  .v  per  diiiifioncm  in  fcrics  conuertantur ,  quo 
facflo  prodibit  liimma  omnium  per  lcriem  cxprcflii  : 
-\-?-?px-^?p\\"-?p\v'-{-?p\x*-?p\v'-i-etc. 
-i-Q.-  Q.'7  v-i-  Q.-7''  v-  Q.^'  -v'  -h-  Q.^*  .V*  -  0.7 '  .x'  -h  ctc. 
-hK-Krx-^Rr\x'-Rr\x'-[-Rr\x*-Kr\x'-\-ctc. 
-f-S-SiA--hSi'A'-Sj*.v'-f-Si\v*-Si*.v'-f-ctc. 

ctc. 
Quanim  flimma  cum  acciualis  cflc  dcbcat  fnKftioni  propofi- 
tac  rciccflo  paritcr  facftorc  ditfcrcntiali  d  x  ; 

A -h B .r -h C .V *  -i-D.v'-HH.v'-hF.v'4-  etc. 
1  -+-a.vH-p.v'-+-YA-'-i-5.v*-|-£.v*  -f-  ctc. 
conucrtatur  hacc    paritcr  pcr    diuifioncm  in  fcricm  infini 
tam  ,  quac  crit  (crics  rccurrcns  : 
A  —  A  a.v  -I-  A  a  *  .V  *  —  A  a '  .v '  -H 
-i-BAT    -  Ba.v*-f-Ba'.v'- 
—  Ap.v*-|-2Aa(3.v'  — 
-hC.v'     -    Bp.v'-f-        ctc. 

—  A  y  .V  *  -4- 

—  C  a  .V '  -f- 
-i-  Da;'     - 

Qiiod  fi  iam  tcrmini  homologi  intcr  fc  comparcntur ,  at- 
que  intcr  fc  :icqualcs  rcddantur  ,  obtincbuntur  lcqucntcs  ae- 
quationcs : 

P  -f-Q.  -i-R-t-S-f-ctc—  A 
?p  -f-Q.<7-f-  K;-hSj4-  ctc.  —  A  a— B 
Pp'-f-(^7*-f  Kr'-f  Sj'-f  ctc.zr  A(  a'-f3)-Ba-hC 
Pp'-hQj/'-f  K;'-t5j'-f  ctc.  —  A(a'-2nbf  Y)-IXa-Vj4  Ca-D 

ctc. 

Ilarum 
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Harum  aeqiwtionnm  ,  qiuiriim  niimerns  qiiidem  eft  infini- 
Uis  capiantur  tot ,  quot  habcntur  Jitterae  determinandae 
i^,  Q.,  R,  etc.  exiisque  earum  valores  more  confueto 
definiantur. 

§•  12.  Calculus  hac  methodo  inftituendus  fit  autem 
admodum  prolixus ,  fi  plures  habenntur  Jitterae  determi- 
nandae  :  attamen  fi  a  fimplicioribiis  ad  magis  compofita 
progrediamur ,  per  indudionem  certam  non  difflcuJter  de- 
prehendetur,  vaJores  quaefitos  fcquenti  modo  expreffum  iri 
■Vt  fit;  ^  * 

Pzr  A.lljljj±- ^^  ^  —  ^-^  D  H-    ttc. 


etc. 


('-i-X^-?Xi-^)(i-,4etc. 
Rz=  A-^B-H^.C-^»D-|-  etc. 

(1-2  (i-;^)(i- ;-)(!- L^etc. 

S—   A  -  ^  B  -I-  j.  C  -  ^.  D  -t-   etc. 

~  (i-^(i-^)(x-r}.i-r)etc. 
etc. 
Indudlio  haec  ,  qua  valores  litterarum  P ,  Q,  R  ,  S  etc. 
eruimus ,  etfi  eft  certifiTima  ,  tamen  non  fine  ingenti  mo- 
leftia  ,  atque  loco  a  ,  §  ,  y  ,  etc.  fiios  valores  per  />,  q^ 
r ,  s  etc.  exprefl(3s  fubftituendo  reperitur ,  quare  cum  noa 
cuique  liceat  hunc  calculum  repetere  alium  modum  faci- 
liorem  idem  efficiendi  proponamus  ,  cuius  fimul  in  fequea- 
tibus  amplior  fit  vfus. 

$•  13. 
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§.13.  In  Itic  mcthcxlo  tantiim  ad  \nicum  fiLT:(ircni 
X  _j-  px  tanqir.uii  coyiituni  rclpicimiis  ,  atqnc  linc  ic- 
fpccln  :id  icliqiu»  ficliorcs  limpliccs  iJctcrmin;ibimus  valorcm 
littcrAC  P  pro  fraclionc  fimplici  \n:r  ,—..  Pari  dcinccps 
rationc  ,  qua  \na  fradio  fimplcx  cft  inucnta  rcpcricntur 
rcliquac  omncs  ^^^>  ^Fx  c^c.  quarum  omnium  fumma 
acquctur  formulac  diffcrcntiali  propofitac.  Dilccrpamus  igi- 
lur  formul.\m  ditfcrcntiakm  propofitam 

A-f-B.v-f-C.v'-^D.v'-t-E.v*-4-   ctc. 
I  -+-a.v-i-  p.v'-hY-v'-i-<5.v*-f-   ctc. 
in  cuius  numcratorc  pauciorcs  incflc  ponimus    dimcnfioncs 
ipfius  .V  quam   in  dcnominatorc  •   dilccrpamus  inquam  hanc 
formulam  in  binas  pnrtcs    quarum  altcra  fit  —  7ipi^,al- 
tc.ius  vcro  dcnominator  crit  quotus  qui  rcliiltat ,  fi  iilc  dc- 
nominator  formuhc  propofitac  pcr  i-\-px  diuidatur ,    id 
quoti  vtiquc    ficri    potclt  ,    cum    i-hp.v  fit  fidor    illius 
dcnominatoris.     Ponamus  quotum   cx  hac  diuifionc    oriun- 
dum  clTc    i-hOv-l-bv^-hCv^-h^.v*-!-  ctc.   in  quo 
ergo  maximus  dimcnfionum  numcrus  ipfius  .v  \nitatc  dcfi- 
cit  ab  illo  ,  qucm  habct  in  dcnominatorc  primo 
I  -H  a.v-f-  P  .v^-hV  -v  '-V-5  .v*-|-  ctc: 

Sit  igitur  altcra  pars  practcr  ^^-j. ,  in  quam  formula  pro- 
pofita  rcfoluitur  hacc 

91-i-^.v-hg.vM-!^v'-i-  ctc. 

I  -5-  0  v  -h  b  v'  -i-  C  V  '-h ^v*-f-  ctc . 
\bi  ob  candcm    ratinncm   in  numcratorc  .v  pauciorcs  !ia 
bcrc  dcbtt  dimcnfioncs  quam  in  dcnominatorc. 

5- 14. 
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§.  14.  Cum  igitur  fumma  harum  duarum  formularumi 

P  ^.v  5(  H-  33  X  -+-  C  .v^  H-  ^  .r'  -h   etc. 

d  X 


dx 


aequalis  efle  debeat  formulae  propofuae 

A-|-BA--i-C.v'-hD.i-'-|-E.v*-l-  etc. 


I -i-a.v-i-  px  -i-Y.v  -t-6.v  -i-£x  -i-  cic. 
primum  ob  denominatores  aeqiLilcs  habebitur 
a  —a-\-p  a  =  ct  -p 

p— b-ha/»       h  —  ^  -ap~{-p" 

etc. 
yz=C-i-5p  C  =  Y  -pp-f-a/)'-/)' 

^  —  \^-\-Cp  \>—^-yp-i-^p"-ap'-{-p* 

etc.  etc. 

Vcl  cum  formulac  i  -f-  d  .^'  -1-  6  -v '  -h  C  -v  ^  -f-  ^  i'  *  -f-  etc. 

f idorcs  fint  ( I  H-  ^  x )  ( I  H-  r  .V )  (i  -h  J  V )  etc .  fiet  a  quan- 
titatum  /) ,  r  ,  j  ,  etc.  fumma  ,  5  fumma  fadlorujii  ex- 
binis ,  C  ^un  ma  fidlorum  ex  tcrnis ,  t)  ex  quatern]&  et  ita 
porro.  Qiuimobrem  vaiore?  litterarum  (J  ,  5  ,  C  ,  ^  ,  etc. 
duplici  modo  cognolcuntur ,  primo  fcilicet  ex  coefficienti- 
bus  a ,  (3  ,  Y  ,  ^  ,  etc.  ac  deinde  etiam  ex  focftoribus 
( i~hpx  )( I  -h-^.v)  ( I  -f-r.v)  etc.  in  quos  denominator 
I  -i-  a  .V  -h  p  .V '  -h  V  .V  *  -H  etc.  relbluitur.  Qiiodfi  ergo 
praetcr  primum  fidorem  i  -^px  qucm  hic  (olum  con- 
tempiamur ,  alii  reliqui  fuerint  incogniti ,  priori  modo 
quo  litteras  d  ,  5  ?  C,  etc.  determinau.mus,  vtcndum  erit. 

§.15.  Cum  iam  per  additionem  morc  (blito    abfbl- 

vendam  denominator  fummae  congruens  prodeat  cum  de- 

Jom.  XIV.  C  nomi- 
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Dominuore  formiihc  propofitiic ,   fiipcicfl    vt    numcratoies 
idciiticos  rcddiimiis.     Fict  itaque 


^T3-E-A/)-i-Pf/)-Q) 
(£  -C-Bp-^Ai>'-?(p'-(ip^h) 
'T)-D-C/)+B/)'-A/)'-i-P(//-Q//H  bp-t) 
^  — E-D/)-}-C/)'-Bp'H-Ap* 

etc.  ctc. 

Qiioniiim  vero  termini  numcratoris  5(H-35v-i-^.v*-i- 
ctc.  non  in  infinitiim  progrcdiiintur,  fcd  ibi   tcrminantur  \bi 
cxponcub  ipfius  x  c(l  vnitatc  ininor  ,    qnam    nv.iximus  cx- 
poncns    in  dcnominatorc  ,    in  littcris    5(  ,  33  j  ^  ?  ©  » 
etc.  tandcm    pcrucnictur    ad    cuancfccntcm  ,  pollquam   (c- 
qucntcs  omncs  cuancfccnt  ^  ac  tum  valorcm  ipfius  P  dcfi- 
nirc  iiccbit.      Q_uo  igitur  valor   ipfius  P  gcncratim    dctcr- 
niinctur  ,   ponamus  liicccfruic  numcratorcm    5l-H33v-h- 
^.v'-}-^.v' -H  etc.    nullo    tum    vnico ,    poH  duobus^ 
tribus ,  quatuor  ctc.  tcrminis  tantum  conlbrc,  critquc  ix 
5(=:o-   ?-A 
Sb^o-   Pz^-^f- 
(£^0-    P=:'^:?^,^ 

rtN  _   ^   .     p Ap'-Bp'-)-Cr-T> 

^ ^   >     *   p'-ap^^tp—t 

CtC. 

Hinc  ficilc  concluditiir  forc  gcncralitcr  quotcunquc  affucrint 
dimcnfioncs  ipfius  .v  ; 

A-;B-f-;,C-;TD-f-^R-  ctc. 


quao 
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qiwe  expreflTio  perpetuo    terminatnr  ,    fi  formulii  difFcren- 
tiiilis  propofitii  fiiiito  terminoriim  numero  conftet. 

§.  \6.  Nnmenitorcm  quidcm  huius  fmdlionis ,  quam  pro 
valore  ipfiiis  P  inuenimus  apprime  conuenit  cum  numeratore 
fradionis  praecedeuti  modo  §.12.  pro  eadem  quantitate  P  in- 
ventae.  At  denominatores  a  (c  inuicem  didrepare  videntur  : 
re  autem  propius  perpenH;  apparcbit  fummum  inter  vtrosque 
efle  confenfum.  Sumamus  enim  denominatorem  priorem  : 
(i-^)(i-;-)(i-'^)(i- 'p)  ctc.  atquc  patcbit  aduaU 
multiplicatione  eiusmodi  prodituram   efle  expreflionem  : 

i-p-r-fj        pj-t-p+—  f s -t-  etc. 

in  qua  fit  ^  —  fummae  quantitatum  ^  ,  ^  >  J ,  ^  etc, 

ct     0  —  fummae  fidorum  ex  buiis 

fK  —  fummae  fictorum  ex  ternis 

^  —  fummae  flidorum  ex  quaternis 
etc. 
Cum  igitur  expreffio  i  H-  (l  .v  -4-  6  -v  *  -f-  C  -^'  *  "4-  ^  ■^'*  -H  «tc 
aequalis  fit  produdo  {i-\-qx){  1  -^-rx^^x-^-sx^i^i-Vtx) 
etc.  (§.14.)  erit   ob  eandem  rationem 
0  n:  fummae  quantitatum  ^ ,  r  ,  j  ,  ^ ,  etc. 
5  —  (iimmae  fidorum  ex  binis 
t  —  fummac  fidonim  ex  ternis 
t>  ~  fummae  fidorum  ex  quaternis 

ctc. 
Confcquenter  erit  ^— a;D=6;SK  — (j^^^^jetC, 
ideoque  denomiuator  prius  iuuentus 

(x-p(i-?-)(i-;-)(i-;-)etc. 

tran^mutabitur  in  (equentem  , 

x-ia-h|,>5-^.C4-f>.t>-  etc. 

C  a  qui 
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qiii  eft  ip(e  dcnoiniiutor  inodo  poftcriori  criitus,  qiu  adco 
priori  c(l  aeqiulis. 

c.  17.  Dcnominatorcm  hiinc  ctiiim  potcrimiis  expri- 
mcrc  pcr  coefficicntcs  a  ,  S  ,  y  ,  (J  ,  ctc.  qiii  contincn- 
tur  in  dcnominntore  tbrmiilie  diffcicntinlis  propofitiic  ,  co 
qiiod  liipni  §1+  pcr  hos  coctnccntcs  v;Uorcs  litci-.irum 
fl,b,C,t)/C  CK.  dctcriniaiuimiis.  In  hoc  aiitcm  ncgo- 
tio  nodc  oportcbit ,  cx  quot  omnino  tcrminis  conllcc 
exprcnio  i  — p(H-j,i6— piC-H  ctc.  Ponamus  crgo  cam 
conlbre  cx 

crit  valor  ipfius  cxprcfllonis 


tcrmini- 


3 
4 
5 


2  — *a 


n 


—  'iLL^_i    f^II^J 


{n-,)S 


—  etc. 


p      '     p*         'p^'  ~^  p* 
Vbi  numcnis  «  indicat  qiiot  fint  tcrmini   in  formula  i 

a.v-4-6.v'-t- Y.v^-t-5.v*-T-  ctc.  (cu  fi  forte  qui  tet- 
mini  dcfint ,  n-i  dat  maximum  ipfuis  .v  cxponcntcm  in 
dcnomiiutorc  f()rmiil:ie  d.tlcicnti.ilis  propt)fitac.  Cum  au- 
tcm  I  H-p.v  fit  tactor  huius  cxprcllionis ,  ca  l\  loco  .v 
poiutur  —  '  cuadet  rz.  o  ,  hoc  c(l  ,  cric 
p        7        "^ 


0=  I  — 


ctc. 


p   "•"  pl  f'^  ~^  p*         p' 

qtiac  ab  iil.i  n  vicibus  (iibtracfta  rclinquit  hanc  cxprcfljoucra 

*"       f*-"   p'        f>*— '~p» 

quac 


i-{-i.-  ctc. 
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<^rae  ergo  eft  tcrti.i  expreffio  eandem  denominatorem  pro' 
fiadione  ipfi  P  aequali  fiippeditans. 

$.  18.  Si  ergo  propofita  fuerit    formuk    difierentialis- 

A-j-B.v-4-C.r'-|-D.v'-|-E.v^-H  etc. 

. -— ■  /J  'tf 

i-+-ax-i- ^^''-{-yx^ -\-6 x*~\-ex^ -{-  etc. 
iti  cuius  numenuore  .v  pauciores  habeat  dimenfiones ,  quam 
jtt  denominatore  \  tum  ea  in  tot  formulas  differentiale^ 
fimplices  logarithmicas  refblui  poterif ,  quot  \'nitates  con- 
tineat  maximus  ipfius  x  dimenfionum  numerus  in  denomi« 
natore.  Ad  quas  inueniendas  ponamus  denominatorem  efle 
produ(ftum  ex  his  fadoribus 

(i-l-pA;)(i-!-^A')(i-f-rA:)(i-+-iAr)  etc. 
atque  \nusquisque  fidlor  vnam  fuppeditabit  fradionem  fim" 
plicem  ;  nempe  ex  fadore  i-{-px  orietur  formula  dif&^ 
rentialis  ^^^^ ,  eritque 

A-^B-|-|,.C-^.D4-^.E-  ctc. 
-  (-,i)Ci-;-)(i-^^)(i-,^)   etc. 
vel  quod  eodem  redit 
A-^B-f-;.C-^.D-4-^.E-  etc. 

f^-j^^-hf^y-j*S-i-'pie-  etc. 
Simili  autem  modo  ,  quo  hic  ex  fa(Sor&  i--\-px  fbrmir- 
la-m  differentialem  7:^^  inuenimus ,  ex  reliquis  omnibus 
Cidonbus  totidem  formulae  differentiales  ^-  ,  ^^  ,  ^% 
etc,  reperiennir.  Qiiibus  omnibus  inuentis  erit  formulae 
propofitae  differentialis  intcgrale  quaefitum  — 

i /(i-i-/w]4-j /(i4-^A')-l-r^(iH-rA')-f-^/}i4-j;^}  etc, 

C  3  tot 
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tot  conftans  mcmbris  longarithmicis,  quot  x  in  dcnomina- 
torc  fbrmulac  propofitae  hibct  dinicnlionci, 

§.19.  Ficri  autcm  ncquit ,  vt  honim  mcmbrorum 
Tllum  cuancfcat  ,  icu  vc  vnquam  fiat  F  ~  o  ,  nifi  ia 
ipla  formula  ditfcrcntiali  propofita  communis  diuilor  nu- 
mcnuoris  ac  dcnominatoris  cxifiat.  Qiiod  vt  clarius  ap-. 
parcat  ponamus  numcratorcm  fiac"tionis  valorcm  ipfius  P 
exhibcntis  —  v  hoc  c(t  A  -  ^  B  -f  J,  C  -  ^i  D  -+-  ctc. 
zz  o.  Hacc  autcm  cxprcllio  rclLikat  cx  nunicratorc  for- 
mulac  ditfcrcntialis 

A  -h  B.v  -\-  C.v'  -4-  D.v*  -h  ctc. 
poncndo  -  'p  loco  .v  ;  quarc  cum  hacc  poftrema  cxprcfi*io 
fiat  —  o  pofito  -  p  loco  .v  ,  fcquitur  .v  -\-  j,  f-u  i  -r  px 
cius  diuilorcm  cfll-  ;  hcKquc  cafu  quo  P  r^  o  ncccfic  c(t  , 
Tt  numcrator  et  dcnominator  fi)rniulac  ditfcrtntialib  pro- 
pofitac  communcm  habcant  diuilbrcm.  Contra  autcm  fa- 
cilc  cucnirc  potc(\  ,  vt  valor  ipfius  P  in  infinitum  cxcrcs- 
cat  eu.incfccntc  dcnominatorc 

i^-l)  i^-f)  (x-,-)(i-;-)ctc. 

quod  cucnict  fi  iutcr  rcliqui-,  httcras  </,  r,  J,  f,  ctc.  \nt 
plurcsuc  rcpcriantur  ipfi  p  acqualcs.  Ponamus  cflep^^, 
lcu  dcnominatorcm  1 -i- ct.v -j- (3.v*  H-  ctc. 
duos  habcrc  fidorcs  acqualcs ,  tum  in  vtraquc  fraiftione 
,-^  ct  ^^::^  numcrator  in  iufinitum  cxcrcfcct.  Intcrim 
tamcn  inttgralc  ip(iim  non  crit  infinitum  ,  ob  bina  ifia 
infinita  (c  dcfirucntia  ,  fcd  fiuitum  ,  atquc  adtt)  ad  quan- 
tit.ucm  algcbraicam  rcducctur  (|uantiras  alias  pcrpctuo  a 
logarithmi>)  pcndcns.  Tridamus  igitur  modum  illam  in 
ic^ralis  partcm  ,  quac  a  duobus  fadoribus  acqu;ilibus  oritur 

dcii- 
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definiendi ,    cum    ea    ex  praecedentibus    formulis  infinitis 
difficulter  colligi  queat. 

§.  20.  Si  igitur  duo  pluresiie  denominatoris  fadores 
interfe  fuerint  aequales ,  eos  a  fe  inuiccm  disiungi  non 
conuenit ,  fed  integralis  membrum  ,  quod  ex  illis  con- 
iundim  nafcitur ,  peculiari  modo  efl:  inueftigandum.  Sint 
igitur  duo  dcnominatoris  f;i(n:ores  {i-\-pxY  aequales  at- 
que  ponamus  formulam  differentialem  propofitam 

A  -f-  B.v  -4-  C.v'-f-  D.v^-h  E.v*  -f-  etc. 


1  -4-  a.v  -t-  ^x^  -f-  y  x^  -\-  ^.v*-|-  ex^^  etc. 


dx 


refbliii  in  has  duas  partes 

JJJ-x-f-Cirdx     _.        « -f- 5J^j: -f- C^» -f-  eff . 


dx 


a  —  a-\-2p 

y—  CH-  2p5  -hppa 


crit  primo  vt  per  additionem  denominator  propofitus  pro- 
Teniat 

h  —  ^-  ^ap-\-5pp 
C  —y-  ^Pp  +  3  app  -4/ 
b  =  (J-  2Yp+3ppp-4a/''+  5/ 
Deinde  Yt  numerator  propofitus   producatur  efle  oportebit 

B-^-\-2^p-\-£i-^^a 

c  ==  ^  ■+- 233p -h  ^lpp -t- Da -4- f  6 
D  =5)-f-  ^  (Ep  -f-  33pp  -\-  .Db  -\-  ^c 
E  -  ^ -+- 2  ^p -i- (Epp -I- Dc -H  CPD 

ctc. 
Ex  his  aequatlonibus   YicifTim   clicientur  valores  littcrarum 
5^,  52),  ^/  !iD,  ctc.  fcqucntes. 
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(T— C-2B/>-+-3A;)p-«|\,3A'--a/'-4-6)  +  0'  =  M) 
S)=D-=C;>-i-3B;'/.-+Ap'-4-q.V'4-/)'-3Q/-f-^6/'-C)-Q 

(3/'/>-2a/-i-b) 

etc. 
Piie  acqnatloncs  cousqpc  ftint  continiund:\c  ,  doncc  in  cx- 
prclllonc  5I-H35-^-^^-^'-^  ^^^-  '^W^  limto  conlhit 
tcrminonim  niimcro  ,  nd  fincm  perucni.unr ;  tnm  enim 
ob  fcqucntcs  valorcs  in  fcric  littcruruni  5f  /  33  ,  ^  ,  ctc. 
cuanclccntcs  fluim  occurrcnt  du:ic  acqu.uioncs  cx  quibiis 
cocifijicnrcs  ^  ct  O  dctcrminjri  potcrunt. 

§  21.  Si  ordinc  progrcdmmnr ,  ac  primo  5(  ct  2>^ 
dcindc  35  ct  (£  >  tum  (£  i.t  ^  cic.  cu.uielccntcs  pon;i- 
liniis  ,  tum  pro  cafibus  p.nticularibus  v.ilorcs  littcvnrum  ^ 
et  Q  inucnimns ,  ex  canim  autcm  ftnmis  difficultcr  gc- 
neialcs  cxprclfioncs  colligcntur.  Intcrim  tamcn  alio  mo- 
do  (atis  concinnc  valorcs  iplanim  'fJN  ct  Q  dctcrminari 
potcruiu  :  Ponatur 

A-|,B-f^,C-^.D-^  ctc.  _  ^ 


erit  V  finulio  iplius  p  ct  qu;\ntitati!m  coguitanim  A,  B  ,  C, 
ctc.  ct  (l/b,C,b/  ctc.  Qiodfi  crgo  quantuis  hacc  V 
diffcrcntictur  poncndo  tantum  p  variabili  fict  j^  qnaiuiras 
algcbraica  caqnc  cogn  ta.  lam  dico  valorcs  iplarum  ^  ct  Q 
ita  dcfiniri   \t  fit 

Ad  qu.ts  cxpicnioncs  dcmonltnndas  ,  notari  dcbct  cnm  in 
(Liic  iittcrarunj  5t,33/CL/^/  ctc.  ad  cuantlcciuts  lit- 

tcras 
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tcras  fiicrit  perucntum  ,  tum  binas  ciuimodi  prodituras  cffe 
aequationes. 

«^^"-'-(«-1  jB/)"-'-!-  («-s^Cp^-^-^w-s  )D/>""'-i-  etc. 

-^(«-^^^''"-('^-^^/^'"^-{-(«-S)^/)''-*-^"-^)^/)"-'-!-  etc.) 

et 
(«4- 1 )Ap"-wBp''-'-f-(/2-i)Cp''-=-(//-2)D/)"-^-j-  etc, 
— ^((«-Hi)/>"-//(l/>''"'-f-(//-i ^^/'''"'-(/i-^^C/)"-'-!-  etc.) 
— D^.wp^--^"-! )ap''"'H-(«-2)6/>''"'-(/z-3)C/>""*-H  etc.) 
Ponatur  iam  : 
Ap''-Bp''-'^-Cp'^=-Dp''-^+  etc.  =:M 

pn.,_^pn.2_^^pn-s_^pn.,_^     CtC.      =r  N 

^tque  binae  illae  aequationes  tranfibunt  in  Iws 

d-Mp ^d.Nf)^   Q^.N0 

fp     dp  dp 

ex  quibus  elicitur  : 
.  —         dH  et 

■  Hdp-hpdH 

Atque  cx  harum  comparationc  oritiir 

rki   NdM— MdN  j_     ,    M 

'4>  u^ip         dp  "•  N 

ILi  N -T-        N=dp  N"T~dp"-N 

Ponatur  iam  ^  zz:  V  vt  fit 

_  ^^"-^^"--4-^^"-— Dp"-'-!-  etc. 

~  p"-'-a/>"-'H-b/>""'-C/->""' -f-  c^ 
erit  fi  numerator  ct  dcnominator  per  ^^*  diuidatur,  prorius 
\t  ante  nfllimfimus 

Toiih  XIV.  D  V  = 
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A-»,B-}-^X-i:D-4-  ctc. 


Hocqiic  adco  viilorc  iplius  V  adlimto  h.ibcbinnis  ;        , 

§.  22.   Simili   modo  fi  furmuhic  propofita» 

•A-f-B.v-hC.v'--4-D.v'-|-F..v*-f-ctc.     

i-i-a.v-f-p.v'-T-  y.v'-i-  c).v*-l-  £.v'-i-  ctc. 
denominator  habcAt  trcs  fi(florcs  fimpliccs  aequales ,  ita  vt 
fit  diuifibilis  pcr  ^i-hp.v)',    tum  rcli)lnti')    in  du.is  illius- 
modi    partcs  ficri  dcbct 

05 ^.v-f- £>xdx -\ - ^ v V/v       51 H-  33v  -h  ctc. 

_ j-j-i- t~a ".V  • 

I  -f-  3/>.v  -t-3/'  -v  -f-  /'  -v        1 H-O  v-l-  D  V  H-  ctc . 
Tt   iam    fummac   dcnomin.itor    cum    propofito   congruat , 
oportcbit  c(lc 

a  =  a-3p 

t—y-:i^p-\-6oLpp-iop* 

^-$-5yp-h6{ipp-ioap'-\-i5p* 
ctc. 

Numcnuitnim  sutcni  idcntiras  dabit  has  acquationes  : 

A-5i-.  "iP 

B-23-H3  5lp-f-D.-i-'iJa 

c-(E-H32>/'H-3  5(//-t-9l-i-Da-f-^\6 

Di:: 5)-H 3^/'-+-3 ^Bp^-i-^Cp^H-fKa-i  Ob  I  %^c 
H=^(E-i-3!I^/'-h3^//-i-33/''-4-Dv5-i-nc-i-'il\t> 

ctc. 

Hinc- 
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Hincque  vicillim  fcqiientes  valores  pio  litteiis  5(,33/(E/^/ 
etc.  eliciiintur. 
5(rrA-55 

23i^B-3Ap-^q5(3p-a)-D 

<D=D  -  3C/)-{-6Bp'- 1  o  Ap'-f  5p  (i  op'-6a/+  sbiJ-c) 
-  D  {^PP  -  3  up  -'r-b)  -h  91  (3p-a) 

ctc. 

Ponatur  hm  vt  ante  fecimus  : 

Ap"— Bp"-'-}-  Cp''-=-Dp''-^^-l-etc.  zr  M 

et 
p"-=  — ap^-M-bp""'- C/>""'-+-  etc.  —  N 

erit  \bi   ad  vabres   euanelccntes   peruenitur 
ddm-^  dd.  Np'H-  OJd.Np-fKdd^  —  o 
dd  Mp-  «J.\  dd.  Np'-|-  Oy^  •  Np^-  Dl  ^^ .  Np  :=  o 
ddMp^^dd.  Np'-+-  Drt''^-  Np'-3l  r/^.  Np^zr  o 

pofito  in  duplici  differentiatione  dp  conftante. 

Qiiod  fi  iam  ponatur  ^  —  V  ita  vt  fit 
V  —  A-pJ^H-^C-^.D-4-etc. 


repericntur  (equentes  valores  pro  Q5/  .O  ^^  3\' 

rt*   rf£\' _^       cfciV 

4^  2dp= i^p»  •     p 

pddV dv pp  -J     £X 

' dp-^         dp  dp^    •  "  •     p 

W  _  ppd^       pJV  y  _  Jf_        T  ,     V 

§.23.    Haec  iam    fufficiunt   ad  legem  cognofcendam 
cuius  beneficio  refolutio  formulae  propofitae  in  duas  partcs 

D  z  abfolui 
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abfoliu  dcbcat  ,  fi  dcnomiiutor  qiiotciinque  habc:it  ficlo- 
rcs  riinpliccs  acqualcs.  Qii.ic  lcx  vt  tacilius  pcrCpiciatiir 
rcpctamus  brcuitur ,  quac  hiolcnus  Ilint  tnidita.  Sitquc 
propolita  hacc  tbrmula 

A-4-B.T-)-Cj'-f-r)3:' -4-Ka*-4-  <"  r.       , 

cuius  intcgralc  rcquiritur  in  cuius  numeratorc  .v  pauciorcs 
habc.it  dimcnfioncs  qiiam  in  dcnominatorc  •,  titque  dcno- 
min.itoris  f-icflor  aliquis  i-i-/).v.  Qiiod  fi  iam  hic  tador 
j  -\-p.v  alium  non  liabcat  tiii  acqualcm  ,  cx  iplb  intcgra- 
lis  quacfiti  pars  rcpcrictur  /  ,:^  ,  iii  quo  coctticicns  ^ 
ita  dctcrminabitur.  Diuidatur  primo  dcnominator  i-^-a.v 
-i-p  v^-f-y.v^-i- ctc.  pcr  i-\-p.x  fitquc  quotus  —  i 
fl  -v  -i-  5  v'  -H  C  -v^-f-  etc .     Tum  ponatur 


A-;>B-4-^C-;,tD-4-  ctc. 


=:V 


critquc  ^  rr  p  .  ^  ,  at^juc  intcgralc  cx  f-icflorc  i-\~px 
ortum  crit 

hocquc  mcKlo  cx  fingulis  dcnominatoris  f-idoribns  fimph- 
cibui  rcfpondcntcs  intcgralis  partcs  cniantur ,  quac  fimul 
fumtac  totuin  intcgialc  quacfitum  piacbcbunt. 

§.  ^4..  Qiiod  fi  autcm  dcnominator  duos  fidorcs  fim- 
pliccs  h.ibcat  acqualcs  ,  fcu  (i-f-pA*)'  fi(flor  fucrit  dcno- 
minatoris ,    tum    cx    hoc    fnfloic   quadrato   intcgralis    pars 

inucniri  dcbct  ,  quac   ciit   huiusmcxli  / -^7— .j^ji—  ;   in  (]iia 

coclficicntcj  ^  ct  ;Q  hoc    modo   rcpcricntur.     Diiiidatur 

dcno- 
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denominator  i  -4-  a  .v  -74-  ^  .v'  -+-  etc.  per  ( i  +/> .v  y  fitqiie 
qnotus  —  I  'f  (J  .V  -h  5  vH-  C  -v'  -f-  etc.     Tiim  ponntur 

A-^B-f-|,X-|,.P-|-  etc.    _ 

^-^.a-H^ib-p^C-f-  etc.     — 
erit  V  fundio  ipfius  p  quae   differentietur   more   confueta 
ponendo  t:uitum  p  variabile  ,  fietque 

'4>  —  ;d>  •  y 

O  — -^P^    //   ^ 
1*^  —  irfp  •  «  •  p 

Atque    integrale   cx    fiAore    (i-hp.v)'   oriundum    crir 

idp  "  p    J   H-px  '^  P   •  pp  J  [i-i-px)* 

§.  .25.  Hiibeat  denominator  tres  fadores  fimplices 
nequales ,  feu  fit  (i-Fp.v)^  eius  diuifor  ;  tum  ex  hoc 
toto    fi(flore    quaeratur    integralis    pars ,  quae  fit 

J  (>-i-p^]^ 

Coefficientes  aiitem  Q5,  jQ/  et  3^  hoc  modo  definientur. 
Diuidatur  denominator  i -f-a.v-f-p.v^^-f-yx^-l- etc.  pet 
{i-^-pxY    fitque   quotus    i  -|-  a -v  -j-  5 -v^ -h  Cx^  -\-  etc. 

Tum   ponatur  ; ^— -?\     ^,   ^    , =  V 

cx  hoc  ipfius  V  valore  cognito  erit 

M    _f_        ddV 

+'    i.:dp»    •       p 

r\ =p'     ^   dv 

XJ>  —  ^'ip-;  •  « •  -^ 

31  —  Ap  •  (i(i  •  p 

D  3  Atque 
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Atque  intcgnilis  qir.icfiti  mcmbrnm  cx  tlnflorc  hoc  (i+Z^.v)* 

oriiindiim  crit  : 

_$__,<  V    r^__,     S_    J  V     r  At        _■     j>,    Y     /-    dr 

i.:dp»«"-  p    y   i-|-fx~T-7dp-"-   p5  7  (.-(-pA) --"+-/'•  pi  y  (.-j-pjc)' 

len 


■•  t) 


/(x.^p^)_^^.   ^-   _v 


..TTp  •      '      Tdp         -+-P*  f"'  ■    '^'-+-P-'l» 

§.  2(5.  Habc:U  dcnomin-.uor  formuhc  dilfcrcntialis 
propo(it;ic  qnatuor  tacflorcs  fimpliccs  intcr  lc  acqualcs ,  it;i 
\t  (i-4-p.v)*  fit  eius  diiiifor ,  tum  cx  toto  iioc  fi(florc 
qu;icratur  intcgr;ilis  pars 

\bi  cocfficicntcs  ^  ,  O-  ,  iK  ,  ct  (o  Iit>c  modo  dctcrmi- 
mbuntur.  l)iuid;itur  dcni)min;Uor  propofitus  i-f-a.v-|-^ 
.v'-f-Y.v'+ctc.  pcr  (i-i-/).v)*  fitquc  quotus  I -h 0 .V 
^.v'-i-Cv'-i- ctc.   Tum   p()n;uur 

A-;,B-}--.C-;.'D-i:-_etc.  _  ^ 

j,x-^*0-+-psb-p*CH-    ctc. 
Atquc  cx  hoc  ipfius  V  valore  cognito  crit 
01  _  _f-_     4IV. 


^  =  7:^'^ 


,1    V 

p 


Hinc  intcgralis  mcmbmm  cx  ficlorc  (i-+-/>.v)*  oriundum  erit: 

j.  ,j  V    /•  djc  _  ^ J j--   X.    /"—^r 

p       j      V         ,     dx  V_    f     <ix 

-+■   fdp  "•     pf      J  (.-^P*)'   "T"  r-     P*  J  ^'-hP*)*  ' 
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§.  27.  Pcrlpicitiir  hinc  diiplex  lcx  ,  altera  qiiam  va- 
lores  cocfficiciuium  airumtorum  ^^  ^^  3t  ,  etc.  inter 
fc  tcnent ,  nltcra  vero  ,  tjuam  fbrmuke  integrales  ipfae  ob- 
fcruiuit  j  ;itqiic  ex  \traque  integralis  quacfiti  membrum  id 
poterit  dcfiniri  quod  oritur  ex  potcibtc  quacunque  f;i<ftoris 
cuiiispiam  limplicis  i-{-px.  SufRcit  autcm  alteram  tan- 
tum  lcgem  notafTe  ,  cum  altera  ex  altera  fcquatur ;  ac 
pollcrior  quidem  non  fulum  flicilior  videtur ,  verum  etiam 
piarorem  pnicflat  vtilitatem  ,  cum  ex  ea  flatim  integrale 
formari  qucat.  Probe  autem  cauendum  efl  ne  vera  va- 
riabilis  x  cum  variabili  afTumtitia  p  confundatur  ;  nam  in 
fbrmula  diflferentiali  propofita  vnica  ineft  variabilis  x , 
praeter  quam  omnes  reliquae  quantitates  non  excepta  p 
funt  conflantes  et  in  integratione  qua  tales  tradantur  :  quan- 
do  vero  coefficientes  per  fe  quidem  conftantes  inueftigan- 
tur ,  tum  vera  variabilis  :*:  non  amplius  in  computum  dii- 
citur  ;  (ed  inueftigatio  per  meras  conftantes  abfoluitur.  In 
hoc  autem  opere  ingens  nancifcimur  fubfidium  ad  coefii- 
cientes  dcterniinandos  ope  difFerentiationis ,  vbi  quantita* 
tem  V  tanquam  fundionem  variabilis  ^  confideramus , 
eamque  differentiamus  femel ,  bis  pluriesue  ponendo  d p 
conftans.  Eft  adeo  haec  dif!erentiatio  tantum  operatio 
fubfidiaria ,  quae  ad  coefficientes  indagandos  fufcipitur ; 
qui ,  quam  primum  fuerint  inuenti  ,  tum  rurfiis  quantitas 
p  tanquam  conftans  tradlatur  ;  et  integrale  more  confueto 
expreffum  exhibetur. 

§.28.  Vnicam  dif!icultatem  ,  quae  fiiepenumero  ma- 
ximam  moleftiam  parere  poffet,  hic  adhuc  remouere  pol^ 
fumus ,  quo   ipfo  calculus  mirum  in  modum  contrahetur. 

Haec 
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Hiicc  autcm  ditTicukas  vcrfatur  in  iniicntiouc  fcrici   i-\~(X 

;v:-t-5.v'-|-Cv"-f-t).v^-+-  ctc.  qaic  rcliilt;U    fi  dcnomina- 

tor  i-\-ax-\-^.v'-\-y.x'~\-ctc.   \cl  pcr   i-f-/).v  vcl  pcr 

(i_|-p.v)*  vcl  pcr  [i~\-pxy  vcl   ctc.    diuidiuur.      F:Ki- 

lior   igitur   ciilculus   rcddciur   fi   pro  quouis  c:ilii    in  v:ilore 

ipfius  V  loco  littcr.mim  (|,  5,  C/  ctc.  c;num  a:i1oics  pcr 

a,  p,  Yi  ^^^-    <ubllitu:imu-. ,    qui    cuin   fint   (pontc  cogniti 

iDutntionc  littcr;irum  0/  5,  C,  b,    ctc.    fupcrlcdcrc  po- 

terimus      Gifu   igitur   primo  §.23.  pcrtra^fl.ito  ,  quo  dc- 

nominator  i-\-  ax  -{-  p.v*-+-  y.v'  -\-  ctc.  lcmcl  tantum 

diuilbrem   i  -\-px  admittit ,  crit  : 

A-^B-f-;,C-;:D-|-ctc.   . 
V  =  — ^-i;53.T— -^— (§.i8.) 

quac  n{x;r.uio,  vt  adhuc  brcuius  ablblui  qucat,  ponatur  in 
fonnuhi  ditfcrcntiali   propofita 

A  -H  B .v  -f-  C  .v'-  -t-  D  .V '  -H  E  .v*  -\-  etc. 

i-+-a.v-4-(3.v'"-i-  Y.v'-i-^.v*-i-£.v'-i-ctc. 
mimcnuor   A-i-B.v-HC.v*-f-D.v'-|- ctc.  =.  P 
ct  dcnomin:  1  -{-  ax-\-(i .x' -f- y  .v'  -{-  ctc.  —  (1 
crit  V  m ''^s—  pofito  —  ^  loco  .v;  quo  fido  obtincbit  V 
eum    ipfiim  valorcm    pcr  />  cxprcfiiim,  ijui    ipli  conucnit 
pro  calii ,   quo  1 -\- p  x    cfi  firtor  dcnomin.uoris  Q^|  cx 
hoc-]UC  ficflorc  intcgralis  qu.icfiti  pars  oritur  hacc 

V      r   Mi 
p    J   ,tpx 

§.29.  Si  dcnominator 'Q  tlictorcm  habcat  fiH-/>.v)' 
tiim  fumatur  V  rr  -^qT^  poncndo  iu  dilfcrcntiationc 
jpfius  Q..V  variabilc  ct  dx  coiifians ,  tumquc  loco  .v  fcri- 
bciido  —  p  ,  quo  f.\{to  V  fict  fundio  ipfius  p ,  qiuic  proin 

pofita 
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pofita  hac  p  variabili  differentiaii  poterit.  Erit  aiitem 
integralis  quaefiti  membrum  ex  flidlore  (i-f-p.t)*  oriun- 
dum : 

j    V 


Sin  dcnominator  Q^  fiidlorem  habeat  (i-1-/>a;)*  tum  fii- 
matur  V  —  -'■"Ji^q^'^-  '■,  'vbi  primo  in  differentiatione 
ipfiiis  Q_~  i-i-a.v-f-p.v^-f-y.v^-h  etc.  ponatur  .v  va- 
riabile  et  in  fcquentibus  diffcrentiationibus  d  x  conflans  • 
tum  fiat  .V— —  ^,  Tt  prodeat  V  fundio  ipfius  p  dcin- 
ceps  diffcrcntianda  pofito  p  variabili.  Atque  integralis 
quacfiti  pars  cx  fiidore  (i-4-/>.v)'  oriunda  erie 

^^^  •  p     r  pdx  d  .  p    r     pdx  V     r_pdx 

Si  dcnominator  Q^  flidorem  habeat  (i-|-/>.v)*  tiim  (Iimi- 

tur  V  —  '"'  'at~^ — "—-  et  feruatis  iisdem  circa  dif^rentia- 
tiones  legibus  crit  integralis  portio  ex  denominatoris  fac- 
torc  {i-{-pxy  oriunda  ~ 

A^  ^  ^^  y.  ^  ^ 

a  ■  p  rpdx        a  .  pp  /-  pdx        a .  ^j  /•  fxfx         v  rpd  x 


i.z.^dp^''  '+P^^^   i.zdp-  J  i'-hp^)-^^  ,fip^(>+P«)'^^P*-' (!-+-/>*)♦ 

ficquc  vlteriiis,  quousque  libuerit,  progredi  Jicebit. 

§.30.  Generatim  igitur ,  qnae  hadcnus  funt  tradits 
huc  rcdeunt.  Si  propofita  fit  formula  differcntialjs  ratio- 
iiahs 

A-hE.v-}-  C£-}- D .v*-^E.v'-f-  e_tc^ 

I -t-  a.v-|-(3.?'-Hv.v'-|-^a-*-h  £.v'4-  ctc.       '^* 
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in  qiia  varlabilis  x  p-.uitiores  h-.ibc-.u  dimcnfioncs  in  nume- 

ratorc  quam  in  dcnomiiutt^rc   h.iiibqiic  intc^r.ile  quaer.itur: 

dico    intcgr.ilc    cx    tot    compolitum    forc    partibu-.  ,    q.iot 

dcnominator  contincat   fiiclorcs    (impliccs    a  (c  inuiccm  di- 

"vcrfos.     Atque  ex  quolibet  ficlorc  dcnomuv.itorii.    (impUci 

ciusquc  potcntia  quacunque  par^   intcgralis  quaeliti  fcqucnti 

niodo  inucrtigatur.     Sit 

( I  -hp.v)"  fi(flor  (eu  diui(c)r  dcrKJminatoris    ■ 

Atquc   ponatur  brcuitatis  gratia  : 

numcrator  AH-R.v-i-C.v'-i-D.v'-l-  ctc.  —  P 

dcnoiniait.  i  -\-  a.v  -|-  (3  v*-!- V-v'  -+-  ctc.  ~  Q_ 

Tnm  continuo  ditfcrcntiando  dcnominatorcm  Q^,   po(ito  x 

■variabili  et  dx  conllanti  ,  capiatur 

P/)— Vv''  Pp-^i-f-Av)' 

V  ~  —- —  \cl  quodidcm  cit  V  n: — 

(/"(^  '  I  .  2 .3  ...  .«.(^ 

ac  fiat  poflca  .v— —  J,,  \t  exeat  cx  hac  exprcdionc  .v, 
mancatque  V  fiinclio  ipfius  p  ct  conilantium  ;  quae  dein- 
ccps  diffcrentictur  pf)ncndo  p  variabilc  et  dp  confUns. 
Qiio  f:i(flo  ex  taclorc  (i-f-P-v)"  natcctur  intcgralis  quacfiti 
illa  pars  : 
«^:'}  r±i£    ,   n(n-i]d^rj^       n(«-iX«-a)r/^'^,^-^vjx__ 

n(;;-i)(«-2H«-3^^%^..,a. 

qiiac  tot  conll.ibit  mcmbris ,  quot  n  continct  vnitates. 

§31.  Habcmiis  hic  valorcm  ipfius  V  duplici  modo 
cyprcir.im  ,  quonim  co  ,  qui  comm'x]ior  vifiis  fiicrit ,  vti 
conucnict.     Si  quidcm  dcnominator  (^  iam  fucrit    in  fuos 

fadorcs 
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fiidores  rerolutus ,   tum  expcdiet  vti  modo   poftcriori  quo 
eft 

"~  1.2.3 «Q. 

tum  enim  ftatim  fiet  - — ~T~\^  quantitas  intcgra  ^  eo,  quod 

denominatorcm  Q^diuifibilcni  efle  ponimus  per  (i-j-p.v)". 
Qiiod  autem  diximus  inucnto  hoc  modo  valore  ipliusV  Iocoa: 
poni  debere  —  i  ;    hic    probe    cauendum    efl: ,    ne    loco  p 
numerum  determinatum   (cribendo  contra  inltitutum  pecce- 
mus ,    ac    talem    pro  V    exprcnionem    obtineamus ,    quae 
dilfercntiiiri  nequeat.     Qimmobrem  etfi  reuera  p  eam  quan- 
titatcm  detcrminatam  dcnotat ,  quae  rcddat  (i-j-p.r)"  di- 
Yiforem  dcnominatoris  Q_ ,  tamen  loco  —  ^  non  illa  quan 
titas  determinata  ,  (ed  potius  chara^flcr  p  ,  quafi  adhuc  eflet 
incognitus ,  indcterminate  fubftitui  dcbet ,  qucm  etiam  tam- 
diu  retinebit  donec    per   differentiationcm    finguli    integralis 
coefficientes    fuerint    repcrti.      Qiiod    vt   clanus   ob    oculos Excmpium 
ponatur,  fit  integranda  ifla  formula  diffcrcntialis 
.r^.v 

Erit  ergo  P  —  x   et   Q_—  (i— .v)'(i-|-.t)'  (i  -\-2x)  at- 
que  integrale  ex  tribus  conrtabit  partibus ,   quae    ex  tribus 
fiftoribus  (i  — .v)',  (i-4-.v)*  et   i-f-2.v    rcperientur. 
Sumatur   primum    fidor    (i— ,v)^,    ex  quo   eft  p  —  —  x 
quem  autem   valorem    tum    demum   loco   p  rubftitucmus ,  • 
cum  omncs  coefficitntes  fuerint  dcterminati. 

E  2  Erit 
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Erit  crgo  «=13  et  —^,  — {t-^-.xY  (1-^-2. x),  ex  quo 
fit     V  =    ,(,^i;^^.^,,)  =    ,(p-~fip-:).        Hinc     cric 

dp 
^rTTfp^  Kcmquc    ^  =:  ;(fror(pr7)  vnde  ent  jp  //.p    — 

fit    p  zn—  X   crit 

_L_    j»   X  ^ '  — 

dp'    "    •   p  i(    3» 

dp    «  •  p»  —  , .  p 

*F=-  ■  . 

fltque  intcgnilc  cx  ficlorc  (i-.v)*  oriundum  crit 

_J^     r  clx 4_     r  dx  t         r  dx        

14.17    J    l-X   "^       .  .,  J  (l-*)»        •         *.  Z    J  (l-Jt)»      

^       /-!—  _i__l_        '.     _i_  ' 

ic.ir    '  i-x      I     1.9  '   i-x  ■"•      (.:(i-*;*  • 

Porro  fumatur  fliclor  (i-H.v)'  crit  «—2,  et  p—t 
atqi'c  V  =  1(7-^^:^)  =  fi^^Ifrrr  Hinc  cfl  2  .  ^^ 
=^(^^,prT)  =  t  pofito  p-i:  ac  ^^^.|  — f^^ 
rr  ,'s  pofito  p  —  I.  Ergo  cx  dcnominatoris  (-Kfiorc 
(i-H.v)*'  mlcitur  integr.ilis  pars  Ivicc. 

h  jT^x  ~^  \  J  {^:^t  —  \s  /(i-H.v)  —  777^ 
Dcniquc  cx  flidorc  i-H-2.v,  fit  ;/  — i  ct  p~  ^  oritur- 
<]iic  V  —  (Tzip^^-oi  =^  (TiJVf^zrT)-!  ct  quiii  nulhi  ditfc- 
rcntiationc  opus  c(l  jx)n;uur  p—  2  fict  ^  —  ;;  ct  intcgnilis 
p;\ri  cx   fiiitorc    1-I-2.Y   oriund.i    crit  ::r: ;.'/,— ^  z=  ;• 

/(I-I-2.V) 

Ex 
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Ex  his  itaqiic  formulac  differcntialis  luiiusi 
.V  dx 

{i-xy{i-\-xy  (n-^ 

intcgnile  completnm  colligitur  efle  : 

±;  /ih-l-/.  /(14--V)  4-  h   /iili-4-  rTc^),  -+T 

.Tirbf.    -  TTiqi^  -H  Conft. 

§.  32.  Ex  his  igitur  dilucidc  perfpicitur ,  quibus  opc- 
rationibus  cuiuscunque  formuhc  differentialis ,  dummodo  fit 
rationalis ,  integralc  inueniri  oporteat,  Primum  enim  fi 
denominator  fbrmulae  propofitae  fucrit  diuifibilis  per  x , 
vel  eins  poteftatem  quamcunque  ,  tum  docuimus  formulam 
in  duas  partcs  dilccrpcrc  ,  quarum  altera  intcgrationem 
ipontc  admittat ,  habens  pro  denominatore  illam  ipfiim 
potcftatcm  ipfius  .v ,  altcra  pars  autcm  habcat  denomina- 
torcm  non  amplius  diuifibilcm  per  x  ;  quae  adeo  rcduce- 
tur  ad  hanc  formam  : 

AH-B.r-|-C.v'-f-D.v'-4-E.v^-^    etc. 

1  -hax-h^x"-i-Yx'-\-6x*  -i-^etc.  ^^ 
in  cuius  integralc  inquiri  oporteat.  Sccundo  videndum  efl 
\trum  in  hac  forma  yariabiiis  .v  in  numcratore  tot  vel 
plures  habeat  dimenfiones  quam  in  denominatore  ,  an  paucio- 
res.  Nam  fi  tot  habeat  vcl  phires  dimenfiones ,  tum 
iterum  formula  diflerentialis  in  duas  partcs  difcerpi  potcrit , 
quarum  altcra  fit  nullo  ncgotio  intcgrabilis ,  altera  autem 
habitura  fit  in  numcratorc  p.uiciorcs  dimcnfioncs  ipfius  .v , 
quam  in  denominatore  ;  quac  ide'o  crit  iliius  modi  : 

A H- B .V -+- C .v^-HD.v'-f- M .v*-f-  ctc . 

I  -i-  a .V  -i-  (3  .v^-i-  y  .v'-f-  <J  .v*-i-  e  ,v'-i-  etc, 

E  3  !• 
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in  qua  fnKflionc  variabilis  x  in  dcnominatore  pliircs- hn- 
bcat  dimcnfioncs  qu:un  in  numcriUorc.  Tcrtio  crgo  tota 
intcgrandi  dillicult.ib  rcducitur  ad  intcgnuioncm  illii-.bnuxli 
formularum  •  ad  qu;im  ublblucndam  oportct  dcnominato- 
rcm 

i-f-a.v-f-p.v'-4-Y-'^"'-+-<5'v*-i-e.v'-H  ctc.     * 
in  fuos  fi(florcb  fimpiiccs  fingulos  huius  formre  i  -h/>|.v  rcfol- 
vcrc,quorum  vnusquiMjuc  modo  cxpolito  tr.id.uib  d;ibit  vnam 
intcgmlis  qu.ic(iti  partcm,  ita  vt  fnigulis  his  p.utibus,   quac  cx 
fuigulis  dcnomiuatoris  ficloribub  oriuntur,  colligcndis  obtinca- 
tur  integrale  quacfitum.  In  hoc  autcm  negotio  molclham  fa- 
ccfiit  ,  fi  duo  plurcsue  irtorum  ftiflorum  fimplicii  m  fucrint 
intcr  (c  acqualcs  ,  huic  vcro  incomnKK^o  rcmedium    attu- 
limus  ,  dum   docuimiis ,  quomodo  ex  fiifloribus    acqualibus 
coniunclis  intcgralis  pars  ex  ipiis  oriunda   iuucniri    dclx;at. 
Vnicum  autcm  incommodum  adhuc  lacpcnumcro   acccdit , 
quod    in  hoc    confillit ,     vt    quotics    dcnominati)r    habcat 
fidores  imaginarios  ,  totics  uitcgralis  partcs  cx  iis    oriun- 
dae  fiant  quo-iuc  imaginariae  :   quae  etfi  coniunclim  fiinuac 
quantitatcm  rcalcm  pracbcnt  ,  tamcn  ea  ex  imaginariis  non 
t.im   liquido  appareat.      Qiiamobrcm  opcram   dabinnis,   vt 
intcgralc  ab  imagiiv.niis  omnino   libcram  ac  folis  quantita- 
tibus  rcalibus  cxprcirum  cxliibcamus. 

§  33.  Dubium  cnim  cft  nullum ,  quin  formulac  diffcrcn- 
tialis  re.ilis  intcgrale  paritcr  fit  rcalc;  namiiiic  intcgiale  nii  aliud 
efi  nifi  fiimma  omnium  valorum  ditrcrciitialium  formulac  pro- 
pofitac  a  minimo  ipliiis  .v  valorc  ad  mixinuim  continuo  jiro- 
grcdicntium  ,  (|ui  cuin  fint  omiics  rcalcs,ncccllc  cH,  vt  ctiani 
eorum  fumma,  hoc  cll  intcgr.;lc  fit,  quantitas  rcalis.   Qiiocuca 

ctiam 
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etinm  fi  denominator  fi^rmnlae  difFercnfialis  habeat  flidore» 
imaginaiios,  qui  proinde  integralis  partes  prodiicant  imagina- 
rias,  tamcn  totiim  integrale  (peciem  tantum  imaginarii  piae  (e 
feret  ,  atquc  re  ipla  erit  quantitas  rcalis.     Ita  \idimus  iil- 

dx 

tegrale  hiiius  fbrmulae  —^;, ,  C\  denominator  i  -f-  xx  in 
(iios  Hnflores  fimplices  imagmarios  i^xV -i  et  i  -.vV- 1 
reibluatur  ,  integrale  componi  ex  duobus  logarithmis  ima- 
ginariis  ~;  /{i-i-xV  —  i)  —  r^-  /( i— .rV  —  i )  qui  ail- 
tcm  fimul  lumti  reJucuntur  ad  quadraturam  circuli ,  ita  vc 
integrale  fit  arcus  circuli ,  ciiius  tangens  eft  —  x  pofito 
radio  =  I.  Cum  igitur  quilibet  fodtor  fimplex  imagi- 
narius  in  integrale  inferat  logirithmum  imaginarium  ,  iure 
concludimus  cundtos  hos  logarithmos  imaginarios  fimul  (iim- 
tos  ad  quadraturam  circuli  aliiisue  curiiae  redire  ,  qnae  eo- 
riim  loco  (ubfiituta  integrali  fbrmam  realem  inducat  De- 
monfirabimus  autem  omnes  logarithmos  imaginarios  ,  cuius- 
cunque  demum  fint  fbrmae ,  dummodo  quantitatem  rea- 
lem  rcferant ,  ad  quadraturam  circuli  reuocari  pofle ,  ita 
Yt  nullam  aliam  quadraturam  introducere  fit  opus.  Hinc- 
que  patebit  omnis  formulae  differentialis  rationalis ,  vt  cun- 
que  fuerit  compofita  ,  integrale  per  logarithmos  et  quadra- 
turam  crrculi  perpetuo  exhiberi  poflfe  ,  neqiie  ad  hoc  vl" 
hm  aliam  qiiadraturam  requiri. 

§.34.  Dico  autem  quotcunque  denommator  fbrmulae 
difS^rentialis  propofitae  habeat  fa(flores  fimplices  imagina- 
rios ,  tum  eorum  numerum  femper  efle  parem  ,  binosque 
ex  iis  femper  ita  effe  comparatos ,  vt  eorum  produdum 
fiat  reale.  Qiicxi  qd  numerum  parem  fiid:orum  imagina- 
riorum  attinet ,  id  quidera  iam  pridem  confiat ,  atque  fir- 

mifTimis 
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milTimis  argiimcntis  cft  confirmatum.  Fadorcs  cnim  fim- 
plices  cxprdlionis  algcbraicac  formantur  cx  rndicibus  cius- 
dcin  cxprcllVjnis  niliilo  na]ualis  pofitac  ,  fic  fi  acquationis 
huius 

•c;"-j-ac;''-'-}-(3c;''~=-t-YC;''""' -H  ctc.   —  o 
radiccs  fiicrint  z  —  p-^z~q:,z—r-^   ctc.  tum  huius  cx- 
prcflionis  algcbniicac  : 

z^-i-az''—-^-  (3?"-'^-  v="~ '^-  ctc. 
fnflorci  fimpliccs  crunt  :  ~-/)  ;  z-{]\  z-r:,  ctc.  itaqne 
inucntio  factorum  fimplicium  abloluitur  iiiucntionc  raditum 
acquationis  algcbraicac  :  atquc  radiccs  rcalcs  piacbcount  t.i(5lo- 
rcs  fimpliccs  rcalcs  imagin.iriac  vcio  imaginarioi.  JJcmon- 
Ihatuin  autcin  cll  ,  li  maxiinus  iplius  z  cxponcns  n  fit 
numcrus  impar  ,  tum  acquationcm  vd  vn.im  habcrc  radi- 
ccm  rcalcm  ,  vcl  trcs  ,  vcl  quiiviuc  ,  \\\  (cptcm  ,  ctc.  c^ 
quo  numcrus  radicum  non  rcalium  lcu  imaginariarum  crit 
par  ,  co  quod  niimcrus  radicum  omnium  acquctur  lui- 
mcro  Ji  qui  c!t  impar.  Dcindc  ctiam  dcmonlhMtum  cll 
fi  maximus  incogiiitac  z  cxponcns  ;/  fucrit  numcrus  par  , 
tum  acquationcm  vcl  nullain  iiabcic  radiccm  rcalcm  ,  vcl 
du.is ,  vcl  quatuor ,  vcl  lcx  ,  ctc.  vndc  ctiam  hoc  calii 
numcrus  radicuin  imnginarianim  crit  par.  ]'.\  quibus  col- 
ligitur ,  fi  qu.iccunquc  cxprcllio  algcbraica  habucrit  fidorci 
fimpliccs  imagiiiarios  ,  tiim  corum  numcnim  pcrpctuo  cllc 
parcm  ,  idcocjuc  fi-floics  imaginarios  habcbit  \cl  niillum  , 
vcl  duos ,  vd  (]uatuor  ,  vcl  li:x  ,  ctc.  fccundum  nuinc- 
ros  pnrcs. 

^  -55.  Si  iain  iiacc  ad  dcnominatnrcm  f)rmiilac  no» 
ftr.ic  diffcrcntialis  pro|X)fitac  accommodtHUs  ,  is  vcl  nul- 
Jwn  Iwbcbit  fidlorcm  fimjBliccm    ininginarium  ,    quo  cafu 

•vtiqwc 


FNICAM  FARURILEM  INFOLVENTES.     41 

vtique  integrale  per  methodum  tradirnin  in  formn  reati^ 
repcritur  ;  vel  hubebit  duos  fiiftores  fimplices  imagiuiirios , 
vel  quatuor  ,  vel  fex  ,  vel  ofto  ctc.  Ponamus  denomi- 
natorcm  duos  tantum  habcre  (■lAorcb  limplices  imagina- 
rios  ,  reliquos  vero  omncs  rcales  .  ac  diuid:unus  euni  ptr 
produftum  ex  omnibus  fadoribus  rcalibus,  quod  \tiquc 
erit  quantitas  realis ;  manitclUim  c\\  quotum  fbre  quanti- 
tatcm  rcalcni.  At  quotus  crit  produclum  ex  binis  illis 
fiidoribus  imaginariis ;  idet)que  lioriun  produ<ftum  crit 
quantitas  reaHs.  Hinc  li  denoaunator  i  -+- a  a* -4- (3  .r  * 
y  x^ -\- 0  x* -r-  etc.  duos  tantum  habeat  fidorcs  imagU 
n.irios  ,  corum  pioducfliim  crit  huiusmodi  j  -{-px-\-qx'\ 
in  quo  ccofficientcs  p  a  q  fiiK  rcaies  ;  ideoquc  illc  dc- 
nominaror  loco  duorum  fTicloriim  fimplicium  imaginario- 
rum  habebit  vnum  (iiftorem  trinomialcm  i-\-px-\-qx^ 
rcalem  ,  cuius  fatftores  cum  lint  imaguiarii  erit  q  ^  ~.  Cum 
igitur  fit  ^  quantitas  pofitiua  ,  ciit  q  ctiam  quantitas  pofi^ 
tiua  atque  maior  quam  quadratum  (emiiii?  iptius  p.  Quodli 
iam  in  produclo  omuium  faclorum  fmplicium  rcalium 
ponamus  in  coefTicicntibus  ciusn.oui  mutaticncm  f.cri  ,  vt 
vnus  ta(ftor  fiat  imaginarius ,  fimul  alium  iinaginariunl 
fieri  opoitcbit  ,  liorumquc  dnornni  prodrctum  pcr  idem 
ratiocinium  fict  rcalc.  Vndc  colligitur  k»co  oiriniun)  fiiclo- 
rum  fimplicium  imaginariouim  ,  quorun.  numcrus  fit  ~ 
2  /// ,  taclores  trinomialcs  huuis  tormac  i  -\~px-\-  qxx  rea- 
]cs ,  qiiorum  numcrub  lit  im  m  fiibrtitui  pofle. 

§   36.  Si  igitur  foimu^ac  diflfcretuiah"s  propofitac 
A  H-  B  .V  -4-  C  x'--\-  D  .v'  -h  E  x*  -4-  etc . 

i-T-ax-\-^x  -\-YX  -j-ox  +e.v -i-etc. 
Tom.  XIV.  F  dcno- 
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dcnominator  h;\bcat  quotciinquc  f-nflorcs  fimplices  imagin-.i- 
rios ,  eorum  Icko  potcrimus  udhibcrc  fac^loics  trinomialcs 
I-}- p.v -{- ^.v.v  rcalcs  ;  hocqnc  modo  rclolucmiis  dcno- 
minatorcm  in  faclores  mcros  ix^alcs.  Scilicct  tot  fimpl;- 
ccs  quot  habcbit  rcalcs  ,  ac  pro  imaginariis  fadiorcs  tii- 
nomialcs  realcs  introduccmus.  Qiiarc  cum  iam  (iftcndcri- 
mns ,  qnomodo  cx  fuiguiis  fiKftoribus  fimplicibus  paitcs 
intcgralis  rcCpondcntes  inncniri  oportcat ;  fiipcrcll  \t  mu- 
dum  tradamus  inucnicndi  intcgralis  partcs  cx  facloribus  tri- 
nomialibib  criundas.  Sit  igitur  f-idor  dcnominatorib  tri- 
nomialis  i -j-p-V -H  (y.v.v  ,  at(juc  f()rmnla  diircrciuialis 
propofita  in  has  dnas  partc-)  dilccrpi  concipiatur  : 

q\ </x -h  O  V dx         5( '/  V H-  533 .v^.v-^g.vVv-l-cct. 

i-hpx  -r-  ^  v.v  "^i  -I-  O.v  -I-  b.v"'  -H  Cv'   -}  -  ctc. 

9J^.v    i-  Ov*/.v 

Atquc  cx  partc  — \ — ■ : nafcitur     intcaralc 

'  ^         I H-  /).v  -}-  i/xx  ^ 

erit  enim  ob  duos  fi(florcs  fimpliccs  iinaginarios  in  i  -{-• 
p.v-l-^.v.v  contcntos  ^q^pp.  Qiiodfi  nutcm  hibini 
flitftorcs  cfTcnt  rcalcs,  ct  ^q<^pp.,  tum  intcgialc  fc)rmulac 

5nr/.vH-Dv(/.v  rr      1        -i     •  , 

^ a   tolis    logarithmis    pcndcrct    forctciuc 

I  -i-  p.v-H^.v.v  ^  •  ' 

^'H    ^^..^.rr^   t^^-SXpjl^p--^{pp-^) 

Vq  /('-^^^  -^^^•^  -^  H^ipp-¥l)  ^-^qx-^p-^-rlpp-^) 

§   37     Valorcs   antcm    cocflicicntium    ^   ct    D   cx 
hii  acquationibus  dcfinicntur : 

A  = 


VmCAM  VAKIABILEM  INVOLVENTES.      43 

etc. 
ex  quibiis  eliciiintur  (equentcs  valorcs : 
5l  =  A-5)\ 

<?)  r=  D  -  C/>  H-  B  (p/)-^)  -  A  (p  -  sp^)  -I- 

'3^  (P'-  ~P^-(^  '^f-  ^)  -^  ^P-  -)  -  .0  {pp-q-ap  -H  5 ) 
etc. 

\bi   cum      in   lerie   littenirum    5(/   25/   (E,     etc.    tjin- 

dem  ad  euanefcentes  perucniatur,  prodibunt  aequationes, 
cx  quibus  ^  et  jQ.  determinari  poterunt.  His  autem 
nequationibus  implicabitur  haec  feries 

i;  P,  P'-^i  f-^Pq\  /-3pV-h^^;  etc. 
cuius    terminus    generalis    ieu   indici   n   relpondens  eft  ~ 

np-^ydPP-q^^^-i^^P-ydpp-^))"-     ^ 

— — npJ^i) ~  ^^"''"'  ^''' 

vitatis  gratia  lp-{-V [lpp-q)—r  et  lp~y{lpp-q)  =  s 
atque  cum  ad  coefficientcs  51,  33/  (E/  etc.  euaneicentes 
fiierit    pcruentum ,    habebitur    illa    aequatio   indefinita 

-H  ^l^  ( '■-  a r  2;:'  5 '■  -'-  2  ?■  X'  ctc.  -  ^  ( j"-  a iX'  ^  -f -  etc. ) 
-.0('-rar!;-6/^!:'eic. )  -+-  OA^-'asX-h^~  ^^<^') 

—  A1IB r:^' C r  1=  etc.  -  A j "+  B .fl' C j :!;=  etc. 

cuius   duo  cafus  fufficient   ad  valores    ipforum    05  et  jQ 

determinandos. 

F  2  f  38. 
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§   38.   Poiv.imiii  brciiitatis  gnitia  : 
A  /•"-Rr"-  -+-  C/"-'  - D;"-  -\-  ctc.  —  R 
Aj''-Bj''--hC.(''-^-Dj"-  -f-ctc.  —  S 

^n-.    _^,.n-:_^  |^,.r.-,  _     ^^.r.-«    _ ,  _  ^^^    _   p 

ji-  —(xr'---r-f^r"-'  -  0.«"'*    -h  ctc.  —  Q^ 
atc]iic  obtincbinui»  h.inc  ncqiv.uioncm  : 
N}\P/->po  >      O.F^  DQ.— R-  S 
h.incquc  -p;iri  mocio  lcqiictur  ilh  in  loco  n-f-x 
^^Pr^-^Q^s^-OJ''--.    £l(^s-Kr-Ss 
cx  his  velimimmio  O  rcpcritnr  : 

hincqnc  obtincbmmir  lcqncntcs  dctcrniin:uiones. 

jM  ciR— !l!r gK-  rs^ _i_    /  "   _  ^  \ 

»F  ^  (r— j.Pvi  — ^  mVti»^-* )  • —  »^i  V  p        a/ 

QRt—PSr Qr>t-PSr     _i_      ,   Rj  S  r   . 

T»— «)Pvl PClv(,T-*'.')    r—s    l    P  a   / 

at  i;i  hir>  v:U(iiril)ib  cft  indcjxiklcmer  ab  n  ; 

5  _  A-;r>-i-;c-;n-i-ctc. 

Q^      T  —  ,1-i- :»  -  r*  -f-  ctc. 

Dcnotnnt   ;uittni  U/b/C/^/  ctc.  fcqiicntcs  \alorcs 

C—y-^p-\-ct[pp^q)-{p'-zpq) 

*^^o^yp^-^{pp^q)-a(p'-xp^)-^-ip*-'ippq  \qq) 

ctc. 

tel 
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\el  ciim  fit  p—r-\-s]  et  q—fs  erit  vt  fequitiir 

—  (X  —  r-^s-OL 

—  C  =  /■ '  -H>* '  -f  -\-rss-\-s '-  a(/r-i-rj-hJj)-Hf3(r-i-j)-y 
His  valoribus  fubftitutis  prodibit  denominator 

r  rr     '     r^         r+     '     r* 

aequalis  huic  exprenioni  pro  n  dimenfionibus 

n      ,     (n-i)s         (n-.)S5         (n-0£l     .     (jwlf!  _,      „.^ 

-F  (=r-i-^-V-=^'-V^-H-etc. 
-f-r^«(T'-l-'-^^'--H'-^3^-i-etc.) 

rM    r   -T-TF     -T-  etC. 

etc. 
quae  feries ,  cum  fint  omnes  fiimmabiles ,  habebitur 


i**^'        .       .  j" 


((»-a)r-(«-i)j-}-^,^-  etc^ 

f  39-  Quoniam  autem  i-\-px-{-qxx  euanefcit  pofi- 
to  loco  X  vel  —  ^  vel  —  f ,  eaqnc  ipfa  quantitas  eft  diui- 
for  denominatoris  i-{-ax-{-^x'' -{-yx*  -{-  etc.  erit 
quoque  pofito  pro  .v  vel  —  j.  vel  —  J 

01:1: 1  — '  f -}- ;7 —  fj-hf* —  etc. 

o— I  -  r-^-M  -  n-^-r*  —  etc. 
Hinc  itaque  erit 

F  3  i«-^» 
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-* -4-& !t.    -4-  ctC.  ~  O 

aJi         |-  ■  i^  —  1     '     rr  *   »-''~J         r*       •■i'1-J 

atqiic 
«;•-(«-+- i).f—  "  {nr-[ti-[-i).\)-\~  %  (;/r-(«+ 1 ).f)—  ctc.  =  o 
quae  diinc    cxprcnioncs  fi  coiiiiindim    fubtrah.uitur  a  llipc- 
riori  ,  tninsmutabitur  ifta  cxprcfl"io 


(Tlfjr    V.  — r  r»     "•         r»  ~r*      ~T~  '-'•'-V 

quae  cum  diuidi  queat  pcr  r  —  s  cmcrgit  : 

fbr  (r  -S-f-rl:  -7^-f-ctc.) 
fimili  modo  ifla  cxprcfllo  : 

,    —  jj-i-sJ        j«-t-j$— crc. 

fadis  (iibflitutionibus  tranfibit  in  hanc  : 

jii;  (r  —  5'--t-jj  —  j»-t-ctc.) 
Qiiarc  tandcm  pro  §.    3S.   habcbitur : 

A-;B-+-;.X-;:D-h  ctc. 

(^^  =  ^  -  f^  -  f^  -H  ctc. 
A-iB4-;,C-;,D^-  ctc. 


— s 


f^)i-^_  ji^_|_;T;  _;?_!-  ctc. 
Hisquc  inuentis  cft  ^  —  ,77,-?  —  (Ti?-)  ^tquc 

§.  40.  Etfi  hic  qu;Hititatcs  r  ct  .c  habcant  valorcs 
imaginarioii ,  t.ui.cn  in  AaloriUb  pro  ^  ct  Q  ini:iyinana 
fc  dcfliiiunt  ,  at<]UJ  oricntur  valorcs  rcalcs.  Tonatur  cnini 
prininm  ^r  du(flum  amborum  dcnuminaiorum 


VNICAM  FJRIABILEM  INVOLVENTES.     47 


(•-r?-^-:Vetc.)(f-ft4-7?-etc.)r^W 
erit    ob    rs  —  q  et   r-\-s—p    miiltiplicatione   pcradta 

s7*    .     166* 


«ev 


W=-/,(^-i-^'-+ 


5* 


Jn^^f 


3  «7 


{n-'M){'V 


q* 

lofe 


etc. 
etc.) 
l^-t-"T»-  "•{-  etc.) 


«7^ 


-  ip-s;'^)  (-^r-l--^-h-^-i-etc.) 


etc. 


Ex  his  iniienitiir  ^    et  iQ  vti  (equitur 

^W\<j  qq  i^        q^  ^  TClC.y 

m—  ■{      ^viq    ^5 -t-     qs  ^* h-etc; 


^V[qq        qq~T~    qi  q*  -f  «-Ut.; 


i  —  \vA    ,2J        -  g^  ~* 


<57 
3 


r_i_4 


iQ= 


l^(^c*- 


♦  Jp 

<2-  q* 

etc. 

5PP     ,      5V(Pp-;-7) 


etc.) 


q         >  qq  q 

V;\   q  q       '       q^J  (2^ 

£/a(££-2£)_  £0P    .^eV  _i5> 
Wi      qj  qq   ~^  qq  q^ 

D  (CL[p^-zpq)         z^[pp-2q)  zyp 

Vl{         qi  g»  ~f~   2 

etc. 


4y(P^-T»'7) 


H-  ctc.) 
etc.) 
ctc.) 

PjZlSl     \     ^yP        5?  _i_  *fr  1 


Inuentis  ergo  hoc   modo  Q5  et  O    reperietur   integrale , 
quod    ex  denomiriatoris   fadiore  i~{-px  -\~  qxx  oritur, 
qiiippe  quod  eft 
D„.  .    ^^^-0.P  ,_^xVUq-pp) 


u^^px^qxx 


A  tang. 


2^"^        *  '  qy{^q-pp)         "     z^px 

In  cafibus  autem  particularibus  faepenumero   praeftat  litte- 
ras  r  et  s  retinere,   donec  valores  pro  ^3  et  jQ  fuerint 

inuenti  ^ 
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inuenti  ;  etfi  enim  hi  valores  fiint  imn^inarii,  tnmcn  ordo 
progrcnionis ,  quo  in  formulas  ^  ct  £^  ingrtdiiintur,  t-ici- 
lius  nppirct  ,  fuiiulquc  Ipontc  imng;nnna  iL  tollunt.  tluiuii 
adco  mctliodi  bcncticio  omnis  formulnc  dit]i.Mcnti:ilis  rntio- 
nnlis,  vtcunquc  fidoribus  imnginariis  lcucut,  intcgrnlc  ualc 
ope  logarithmonim  ct  arcuum  circulnrium  potcrit  cxhi- 
bcfi. 

§.41.  Qiiac  hic  non  mcdiocri  Inborc  pro  faftorc 
trinominli  inucnimus ,  e.i  multo  ficilius  dirc(flc  cx  iisquac 
de  fa(floribus  fimplicihus  attulimus  ,  dcriunri  poffunt.  Sit 
enim  in  fbrmula  diffcrcntinli  propoiitu 

A  -I-  B .v  -I-  C  x-h  D  v' -i-  K  v*  -h  ctc. 
I  -i- a.v-H  (3.v*-f-  yx'-\-ox*-\-  e  x'-\-  ctc- 
vbi  v  vti  ponimus  ia'm  pauciorcs  habcnt  dimcnfioncs  in 
numcratorc  quam  in  dcnominatorc.  Sit  iuijunm  i  -\-px 
-\-^xx  fadlor  trinonualis,  is(]uc  rcalii  dcnominntoris  i~{- 
a.v-|-(3.v*-hy.v'-|-(J.v*-j-£.v'-l-  ctc.  cuiu>modi  ficlorcs 
"Vtiquc  dantur  ;  bini  cnim  fn(ftorcs  flmplicc^  in  i-\-px 
--\-qxx  contenti  liint  vcl  rcales  \cl  imngiiwrii  ,  atijuc 
vtroquc  calii  corum  produ(flirm  ci\  rcalc.  Sint  igitur  i 
-|-rv  ct  I -T-iV  bini  fnafircs  fuTipliccs  fiuc  rcnlcb  fiuc 
imaginarii  ,  (]u()rum  produ(f^um  i\t  zz.  i-\-px-\-ijxx  ki 
vt  fit  ;•  =  tfJxt^  ct  s  -  tz^^ltiiJL^ .  ct  (|uacrautur 
intcgrnlis  pnrtcs  ,  qunc  cx  vtnu^uc  fhc^^ore  fimplici  oriun- 
tur.     Pro  primo  quidcm  fuflore  fi  ponatur 

A ;  B-i- ;,  C-;,  D-f-;.«  K-  ctc. 


R=: 


r         ri-\-r*        r*~T~  ri  ^^*-' 

crit  intcgralis  pars  indc  oriuuda  zzz-  f: 


-4-rx- 

At 
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At  pro  altero  flnflore  i-f-j-A:,  fi  ponatiir  : 

_  A-^  B-hi,  C-\,  T>-{-\.  E  -  etc. 


»      iP  ,    '^v  _  d _i_  56 


rSdx 
•  sx' 


crit  integralis  pars  inde  oriiinda  ~  /~^_ 

Qiiamobrem    ex   \troqiie   fedore   coniiinftim  hoc   eft  ex 

ftftore   trinomiali    i-\-px-\-qxx  orietur  integralis   pars 

«  r^R  d  X      ,      rSdoc  /■(R-4-S)d3r-+-(R?-f-Sr)3cda:         ,  .  r> 

haec/Ti^-H/T^::;;— /-^    ^_^^_^^;t^-l-_    ^bi    tam   R 

-i-S  quam  Rj-hSr  enint  quantitates  reales  ;  atque  hoc 
integrale  vel  a  Iblis  logarithmis  vel  fimul  a  quadratura  cir- 
ciili  pendcbit ,  prout  r  et  j  fuerint  vel  quantitates  reales, 
vel  imaginariae  ;  hocque  apprime  congruit  cum  eo  ,  quod 
ante  inucnimus. 

§.  42.  SimiH  modo  fi  denominator  fuerit  diuifibiHs 
per  (i-f-p.v-i-^.v.v/,  atque  fadores  fimpHces  ipfius  i 
-hp.v-j-^.v.r ,  qui  fint  i-\-rx  et  i-\-sx  fuerint  ima- 
ginarii ,  intcgralis  portio  inde  oriunda  in  forma  reali  dabi- 
tur.  Cum  enim  ipfius  {i-\-px-\-qxxf  fadores  fint 
{i-\-rxy  et  {i-\-sxY^  tradetur  vterque  modo  fupra 
expofito.  ^cilicet  pro  ftdore  (i-|-r.v)'  ponatur 
_  A-^E-i-^.C-;.  D-f-  etc. 

critque  integrale  hinc  oriundum  : 

-  j    R 

2«.^    rr  d  X  R    rrdx 

"dr       •'  i-+-rx~T~  2.1.  :pij  (,_^rjc)« 

Simili  modo  pro  fadlorc  (i-f-J.v)*  ponatur; 
_  A-i  B-f-j.  C-^,,  D  H-  etc. 

,z{       ^    __L_|^-^^-_etC.  ) 

Tom.  XIV.  G  atqwe 
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atqiie  hinc  orictiir  intcgnilis  portio  : 

tdx 


quae  diwe  forniac  fi  ;•  ct  s  fucrint  (]uantit:itC5  iniagiiiariae 
inuiccm  addantiir  ,  pr(xlibitquc  furnuila  diflcicntialis  intc- 
grandii  realis  huius  forniac 

9  ^l  "^  ^'  -^'  ^-^'  "^  ^  -^ '^-^'  "^:,^  "^"  ''^-^' 

{i-i-px-i-q.xx)" 
cuius  integrale  rcfoluitur    in  has  duas  partes 

i^q-pp)  fi-h/).v-i-^.v.v) 

^  Ul-pp)  C I  -i  -/'•v  -+-  ^.v  .v) 

quac  ergo  intcgratio  ope  log-arithmorum  ct  arcuum  circu- 
larium  ablolui  potcll.  Pari  autcm  modo  crit  proccdcn- 
dum  ,  fi  dcnominatoris  taclor  fucrit  ( i -f-p.v-f-^.v.v)' 
vcl  alta  altior  pottllas  quaccunquc. 

§.43.  Ex  his  igitur  intciiigitur ,  quomodo  f()rmnlac 
cmuscunquc  diffcrcntialis  rationalis  inttgraic  inucniri  atquc 
adco  in  fi^rma  reali  exhibcri  oportcat ;  poQquam  cnim 
ditfcrcntialc  pcr  modos  prius  expofitos  ad  t()rmam  polk- 
rius  pcrtraclatam  fucrit  pcrdudlum  ,  tum  totius  ncgotii 
cardo  vcrtctur  in  inucntionc  fa(f^ornm  rcalium  dcnomina- 
toiib,  qui,  vti  olk-ndimus,  liint  vcl  fimpliccs  binonualcs  vcl 
trinomialci  \  ntquc  quilibct  f;i(flor  dabit  partcm  intcgraiis 
quacfiti  •,  quarc  fi  mcthodo  praclcripta  cx  fingulis  fi<flori- 
Lus  intcgralis  partcs  rcfpondentcs  fiicrint  inucntac  ,  tum 
oiiinium  h.u:um  partium    a^grcgatum   crit  intcgralc  quacfi- 

tum 
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tum.  Ex  his  porro  patet  veritas  non  exigui  monnenti , 
quod  omnis  formulae  diftercntiiilis  rationaJis  perpetuo  con- 
cefTis  logarithmis  ct  arciibus  circularibus  exhiberi  queat  j 
ita  vt  iiitegratio  fi  algebraice  ablblui  nequeat  alias  quantt- 
tates  transcendentes  non  requirat  praeter  logarithmos  et 
arcus  circuiares.  Cum  igitur  modus ,  quo  ad  integrale 
pcrueniendum  ert  ,  (atis  fit  expofitus  ]  nil  aliud  fuper  eft, 
nifi  \t  vliim  eius  in  aiiquot  exemplis  alias  difficilionbus 
monf^remus  ;  ,quae  partim  iam  (int  ab  aliis  traiflata  ,  par- 
tim  hic  de  nouo  produ(fla  vel  filtem  fiifius  expofita.  In 
hoc  autem  negotio  ,  quia  praecipuum  opus  in  inuentione 
fadorum  verfatur ,  alia  exempla  proferre  non  licet ,  nifi 
in  quibus  fidorcs  denominatoris  adu  exhiberi  queant ; 
hanc  obrcm  in  fubfidium  vocabimus  praecipua  illa  artificia 
a  Celeb.  Moivraeo  aliisque  excogitata  ,  quorum  beneficio 
ft(flores  propofitae  cuiuspiam  expreffionis  affignari  poffiint, 
ficque  plura  occurrent  ad  algcbrae  finitae  incrementum  fa- 
cientia  ,  quae  etfi  hiic  minus  pertinent ,  tamen  fufius  pro- 
fcquemur. 

Problema  i. 

§.  44..  Tnucnire  integrale   huius   formulae  dif^erentialis 

x^  dx 

' — r"~7r  exiflcnte  m  numero  integro  minore,  quam  2K. 

Solutio. 

Si  exponcns  m  maior  eflct  quam  2«  tum  per  diuifionem 
f()rmula  ad  caliim  pracfcntem  perduceretur  ;  perfpicuum 
autem  ef^  dcnominatorem  nullum  omnino  facflorem  fim- 
plicem  realcm  habcre  ,  ex  quo  facflores  trinomiales  quaeri 
dcbcbunt   realcs   quorum    numerus  erit  ;/.     Sit  liuiusmodi 

G  2  fadot 


52  METH.  INTEG  FORM.  DIFFERENT.  RATION. 

fridor  =  1-^  px  -^  qxx  realis  ,  qui  fit  prodinfliim  cx 
his  imagin:irii5  ( i  -f-  r.v)  ( i  -+-J.v) ,  cxilkntc  r-\-s  = 
p  ct  rs  —  q.      His    ad    paragr.  41.  rcnocatis  crit  R  rr 

(  —  i)**:— 2n(— J.)"'i:z — in    fiibfidinm  vocatis 

qiiac  §.28.  fiint  tnidita.     Simili  modo  cft  Srz— i-^^ — j 

vndc  cx  fadlore   i-H  p.v-f-^-V-V  orictur  ilVa  intcgralis  pars 
( f_r )'":;:; f-jr-")  dx-\-rs  ((-r)'''-"':^i-.0'^'-"'-').v</.v 
J  zn[i-\-px-\-qxx) 

cft  Tero  r  -  t±m:^  et  i  ^f^^ 
Formetiir  hinc  fcrics ,   ciiius   tcrminus  gcncralis  fitrr(-r)* 
►l-(-j)'',  ciusque  tcrmini  ita  progrcdicntur 
1^3  4 

ponatur  huius  lcriei  tcrminus,  cuius  indcx  cll  zn  —  jn—i 
—  M  ct  tcrminus  fcqucns  cuius  indcx  cft  ~  2  «  —  ;/;  fit 
n:  N  ,  habcbitiuquc  iltud  intcgralc 

—  NV.v-+-M<7.v</.v 

Jzn[i-\-px-\-qxx) 
qnod  pcr  logarithmos  ct  arcus  circulares  dat : 

->-?,/(.  +p.v  +  ?.v.v)  -  siS  A  «"S  '-^'^?  . 
at  ex  natura  lcricrum  rccurrcntium  M  ct  N  ita  a  lc  in- 
\iccm  pcndcnt  ,  vt  fit  N'-hMNp-i- Ar^=: 
-^"-'"-r/)/)-4^)fcuN  =  -";-f(4^-p/))(<7=''-'^'-'^'  ) 
Cum  crgo  fit  2  N  -f-  M/)— y( 4*7 -/)/))( 4^'"-"'-'- M')  crit 

intcgralc  formulac  J~y^,^^^%  = 

cft.]uc  f^\  —  ±l  tti::^-:^) )  -f-  ( t:!^p±.al ) 

vbi 
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■vbi  figna  fiipcriora  -f-  vaknt  fi  i-m-i  faerit  numerus 
par  ,  fui  fit  impar ,  figna  inferiora  —  funt  capienda.  Haec 
expredio  M  autem  commode  per  multiplicationem  arcuum 
circularium  exprimi  potefl: ,  fi  quidem  efl  ^q)>pp  ^  vti 
ponimus.  Nam  fi  arcus  cuiuspiam  circuli  Cj)  cofinus  fue- 
rit  —  « ,  ita  vt  fit  (p)  —  A  cof  u  pofito  finu  toto  —  i. 

h  k 

crit  cofinus  arcus  k  <^  —  ("-<-v(uu-,))-f-(u-v(»»_o)  _  Q^,Qjfj 
iam  ponamus  «  —  ^  ,  ita  M  fit  (p  nz  A  cof  ^  ,  orie- 

jn-m— i 

tur  :  M  ~  4^  2  ^  '*  cof.  A.  {zn-m-  i)  (^  ;  vbi  fi- 
gnum  H-  habet  locum  fi  fuerit '"-"'-'  numerus  par ,  con- 
traritim  autem  — ,  fi  zn-jn-i  fit  numerus  impar.  Hinc 

fiet  V(4-q'''-'^-'-MM)  —  -\-2q'^~fm.A.{2}i-m-i) 
(P  •  ideoque  integrale  ex  denominatoris  fadore  i-\-px--{-qxx 

oriundum  erit  — -h  q    ^    cof.  A.  (2«-w/-i)Cl)/(i4-p.r-f- 


qxx)T  ^    '    Cm.A.(zN-m-i)(p  A  tang.  ^^/    exificntc 
n 

(P  arcu  circuli  ,  cuius  cofinus  efl:  —  ^  ^  in  circulo  cu- 
jus  radius~i.  Valent  autem  figna  fuperiora  fi  2 ;/-;;/ -i 
fiierit  numerus  par ,  inferiora  autem  fi  fit  numerus  impar. 
Cum  igitur  finguli  flidores  dcnominatoris  i -t-.r  ="  huius 
formae  i-\-px-hqxx  praebeant  partes  integralis ,  quae 
ex  cognitis  cocfficicntibus  p  ct  q  modo  praefcripto  afigna" 
ri  queant ,  hos  ipfos  fidorcs  ttinomiales  denorninatoris  i-f-A'"' 
eruerc  debemus.     At  ex  thcoremate    quodam    Moivreano 

fi  habeatur  exprcfilo  huiusmodi  i-J-<?.v-i-^.v*+t'.v'+ 

G  3  "i-fn 
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-f-OT.v"-!- -|-r.v=''-'-f-^.v=''~'-+-<7.v=''-M-.v"' 

cuius  cocilicicntes  finalcs  ordinc  retrognido  congnint  cum 
coefficicntibus  initi;ilibus  \  c:\  rclbkiitur  in  (Iidorcs  trinomiii- 
lcs  I -f-ce.v-i-.v.v  ;  i -h  S-V-h.v.v  ;  i  ^-y.v-f-.v.v  ; 
I  -t-  5"xH-.v.v  ;  ctc.  quonim  numcrus  crt  ;;  cruntquc  coelfi- 
cicntcs  a  ,  S  ,  Y  ,  5"  ,  ctc.  nidiccs  huius  acquiitionis  ;;  di- 
mcnfionnm. 

Z^-Ac"— -hBc"-'-C="— -hDc"—  -  ctc.  —  o 
cuius  cocfficicntcs  lcqucntcm  tencnt  lcgcm  : 

A  —  a 
B  —  b-n 

C  —  c  —  {fj-i)a 

E=f-(;;-3)^-+-*^'^ 

■      ti(n— sXn — f.'in~7) 
'  !•  2«  :•  ♦ 

etc. 

His  Viiloribus  (iiblUtutis  habcbimus  h.inc  acquntioncm 

-    «( ^-•-(«-i)3''-+^^';:"-'-'.T^^^ 

H-  b{z^--'n  ..^ci-^-f  .<i^)c''-«J^>^V-  +  etc.)  ■ 

ctc. 

Ad 
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Ad  exprcflionem  hanc  diftindius  cognolcendam  fit  \|/  ar- 
cus  circuli  cuius  cofinus  zn  f  ,  erit 

a  coC  A./:v|.=:^^-its*--+-*-J^5:^--'-^^^^^-«_H  etc. 
vnde  fupcrior  aeqnntio  pro  incognitii  z  transmutabitur  in 
fcqucntem  : 

cof.  A.fi\\^-a  cof.  A  (tt-i )  \^+^  cof  A  («-2)  \\/-c  cof  A  («-3)  v|^ 
-t-  .  .  .  -|-  T  —  o 

Ex  hoc  aequatione  reperientur  w  diuerfi  valores  pro  vp  , 
quorum  cofinus  bis  (iimti  dabunt  totidem  valores  quaefitos 
pro  a,  (3,  Y,  (5^,  etc.  Ex  hac  generali  redudione  theo- 
rematis  Moivreani  pro  noftro  cafu ,  quo  omnes  litterae 
a,  lf,c,  etc.  euanefcunt ,  obtinemus  hanc  fimplicem  aequa- 
tionem  cofA.«v|y  — o.  Qiiaeramus  ergo  omnes  arcus, 
quorum  cofinus  fiint  —  o  ,  qui  funt 

aj     2)      2?      2J2J      2I    etC. 

denotante  i :  tt  rationem  dmmetri  ad  peripheriam  cx  hi$ 
valoribus  capiantur  n  ,  qui  erunt  totidem  valores  pro  n  v|y, 
vnde  ipfius  v[/  valores  erunt  fequentes  arcus  in-  circulo  cu- 

ius  rndius  —  i 

,2)1     ?         2«     ?         2«     ?        27»     )       "^    7  2rt      ? ili  • 

Ex  his  valores  pro  coefficientibus  a,  (3,^,5^,  etc.  enmt 

2C0f.A.f„i2C0fA.^i2C0f.A.f-^,2C0f.A.,^i...;2C0fA 

'^.  At^eft  cofA.^^=z-cofA.5.icofA'-^ 
~— cof  A.^-^  vnde  fi  «  fiierit  numerus  par ,  valores  pro 
«,  S,  Y,  <J,etc.  erunt. 

-j-  2cof  A.^;^- acofA.fJj  +  acofA.^j ....-!-2cof. 
^  («-ow  ^^^  autem  n  fit  numerus  impar ,    tum  valores 

litte- 
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littemnim  «,  S,  y,  $,  etc.  criint  fequentes 
±zcoC.X.l-±:icoi:A.f,-±ZQof.A.?',-....±2coC. 

Ex  qiio  patct  c-.ifiis,  quibiis  ;;  vcl  cft  nnincnis  p:ir  vel  im- 
p:ir  ,  probc  a  le  inuiccm  cdc  dillingucndos  in  noftro  in- 
ftituto. 

Denominatoris  crgo  noftri  i-J-.v'"  f;ic1ores  trinomialcs 
omncs  contincntur  in  h.ic  fomia  gcncnili 

I  -i-  2  .V  cof  A  .  Jl  -\-  .v.v 
dcnotante  k  omncs  numcros  imparcs  minorcs  quam  zn. 
Comparetur  forma  afliimta  i -\- p .x -\- g x.x  cum  hac  in- 
vcnta  ,  crit  ^  =:  i  ,  ct  /)  — -j- 2Cof.  A. -„  :  hincquc  ^^ 
—  cof  A .  '!^  .  Cum  iam  (f)  fit  arcus  circuli  cuius  cofmus 
cft  ,^,j  ,  crit  Cj)  —  ^„.  Ex  ifto  igitur  fadorc  gciicnili  rc- 
pcrictur  pars  intcgniiis  indc  oriunda  hacc  : 

-f-^^cof.A.^-^-^/^i-i-^.vcofA.H-l-A-.vj  qr 

"""•^-       ="  ^  i_|-.vcol.A.*^- 

vbi  fignorum  ambigiionim  antc  cocflicicntcs  fiipcriom  va- 
knt  ,  fi  2  « -  w  - 1  fit  numcrus  par ,  infcrioni  fi  impar. 
In  cafli  quo  fe— «  ,  qno  occurrit  fi  "  cft  numcrus  impar, 
tum  fit  cof  A  .  ^  =:  o  ,  ct  dcnomimtoris  diuifor  crit 
x-f-.v.v  cx  quo  nafcitur  intcgralc 

^J,coC.A.^-^-^l{i-\-.xx)T'M^-'-^—^^^^SX 
Qiiod  fi  iam  loco  k  fucccfllue  liibflituantur  omncs  numcri 
jmparcs  minorcs   quam    2 « ,    ct    omiics    cxprciVioncs   iii 

vnara 
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vnam  riimmam  colligantiir ,  habcbitur  integrale  qnaefitum 
formnlae  difrcrentialis  propofitae 

I  -\-  x-"" 

fi  quidem  m  fuerit  numerus  minor  quam  £»• 

Q.  E.  I. 

Exemplum.  i. 

§,45.  Formuhc  differentialis  7:^^:^  integralc  inucnire  : 
Hic  fit  w  — o  -^n—i  ^  2«-w-i  — I  numero  impari ,  va- 
lcnt  ergo  figna  inferiora  ,  habebiturque 

-  ^  cof  A.  7  /  ( 1 4-  2  X  cof  A.  r  -^xx)  -f-  fin.^A.  ^ 

.\'  fin.  A.  — 

A  tang 77"^« 

I  -l-.vcol.A.  X 

Ob  2  «=2  habcbit  k  vnicum  valorcm  nempe  i=i  ex 
quo  propter  cof  A.  J  =0  ,  et  fin.  A.  s  =:  i  ,  reperietur 
intcgrale  quaefitum  r=  A  tang.  x. 

Exemplum.  2.' 

§.45.  Formulae  differentialis  7:^^  integrale  Inuenire : 
Hic  fit  m  —  o  ;«  — 2  ;  2W-W-I— 3  numero impari ,  ita 
\t  figna  inferiora  valeant :  habetur  ergo 

-  ^  coC  A.  '^  /(i-}-2.vcof  A.  ~-\-xx)-\-l  fin.  A.  ^. 

.  ^        .V  fin.  A.  -7- 

A  tang. f--^ 

I  -j-.vcoi.A.  -j: 

ob2H~4  tiibuendi  funt  ipfi  k  duo  valores  x  et  3  foc- 
ceffiue  ,  ex  quo  intcgralc  quaefitum  erit : 


Tom.  XIV.  H 
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-  :  cof.  A.  T^  .  /( I  4-  2.V  cof.  A.  7  -}-.vji-)-4- J  rin.  A.  'f 

X  Hn.  A.  7 

^   1 -i-.vcol.A.7 
-Jcof.A.^./(i-f-2.vcor.A.  T-|-.v.v)-|-:fiii.A.  ^'^. 

.V  fin.  A.  i" 

A  tane. 1 

i-h.vcof.A.  V 
AteftcofA  ^;"^— -cof.A.^i  ct  cofA. ',-i=cof.A:,ucm- 
quc  fin.  A.  ''^-  =r  fm.  A.  7  ct  fin.  A.  ^  =r  fin.  A.  7 
vndc  tiindcm  formuhie  propolltac  intcgrnlc   prodit : 
-+- ;  cof.  A.7.  /  (i-f-2.v  cof.A.:-i-.v.v)-h:  fm.  A.  7. 

.V  fin.  A.  7 

A.  tan^. — .■  aIi 

^   1  -i-.vcol.  A.7 

-  i  cof  A.  7  /  ( I  -  2  A-  cof  A.  7  -4-.V.V)  -i-  ;  fin.  A.  7. 

.vfin.  A.7 
°   I  —  .V  col.  A.  7 
quod  nd  formam  fimpliciorcm  rcdudum  ob  fin.  A.  7  — 
cof.  A.  7  =  v".  dubit 

,  ,  ,_4_tV--+-<:JC     .        I        »    ^  3cV? 


Excmplum.  ;j. 


§.  4.7.  Formulac  difTcrcntialis  -_^-»  intcgralc  inucnirc. 
Hic  ert  wizr  o  , ;;—  3  ,  2  ;j  —  w—  I  —  5   numcro    impari  , 
vndc  hacc  habctur  partium  intcgralis  forma 

-  i  cof.  A.  '-Y  K  I  -f-^^.vcofA.  V  -i-.v.v)-i-'  fin  A.  '^ 

.  .V  fin.  A.    7 

A  tang. '- — r- 

^   i-l-A-tol  A.  *' 

\bi  loco  k  fucccfiKic  fubllitui  dcbcnt  numcri  1  ,  3  ,  5  ,  at  tU 

cof. 
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cof.A.  ^^"  z=-cor.AJ,fin.A.  ^=r:fin.  A.7 
cof.  A.  '-^  =:  cof.  A.  r  ;  fin.  A.  ^  =  fin.  A.  ^ 

cof.  A.  ^  zr  cof.  A.  ^  ;  fin.  A.  '-^  =:  fin.  A  7 

Ex  quibiis  ob  cof.  A.  7  ~  o  et  fin.  A.  7  —  i  colligitur  in- 

tegralc   qiuiefitiim  : 

-\-  l  cof.  A.  ?  /  ( I  -4-  2  X  cof  A.  ?  -f-  X  .V )  -{-  I  fin.  A.  7 

A"  fin.  A.  5 

A  tane. 

^  i-h-.vco(.A.  ? 

-  i  cof.  A.  7/(  I  -  2  .V  cof  A.  ?  -f-  .VA- )  H-x  A  tang.  .v 

H-  i  fin.  A.  ?  .  A  tang.  '^'  ^"  ^L^ 

i-hA-coCA.  ^-r 
Ciim  iam  fit  cof.  A.  ?  =  V  ;  fin.  A.  ?  —  '  ;  erit  integrale 
fr  ^  S?]E^  +  \  A  tflng.  J  -+-1 A  tang.  — ^'^  -j-  ^  A  tang. 


2 — sjVj 

dx 


Exemplum.  4. 

§.48.  Formnlae  difTcrentialis  t::;^^-?  integrale  iniienire. 
Hic  e(l  ;;/rr  o  ,  ;j  rr  4. ,  et  2  «  —  ;;/—  i  —  7 ,  cx  quo  erit  par- 
tiiim  inregralis  forma  : 
-  ,'  cof  A.  if"  /  ( I  ^  2  .V  cof  A.  V  -j-.v.v)-hifin.  A.  '-^ 


A  t:ing. 


.V  fin.  A.  ^^" 


I  -f-A-cof  A.  ^ 
At  quia  k  eft  numerus  impar  quippe  i,  3,  5,  7  fuccefllue 
t\\  -cof  A."7  zrcofA.*-^;  et  fin.  A  .  ^  =  fin.  A  .'^ 
\nJe  fubrtitucndo  loco  k  valorcs   i,  3,5,7,  erit  integrale 

i-l-  2  .rrof  A  .'^-f-  .v.v 
H-  .■coCA.T  /  r:T:v,oi.A.1!-)-.^+'  '^■'- A  •  ■  ^  ™g. 

2xfin  A."? 


I  —  A.V 

H  2 
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,,1-4-2  .vcof.  A .  V  -4-.V.V 

^i  cof.  A.  7  ^i_^,-coi:A~3~-:m- 


•'*•'*  --l-  :  f.n.  A      '" 


Atang. 


i.vfin  A 


I  ~xx 


Excmplum  5. 


§.49.  Fonniihic  dilTcrcntialis 


dx 


intcgnilc  invcnirc. 


I  H-  .V" 

Si  :i  n    fucrit   numcriis   piiritcr  p:ir  ,    fcu   n  niimcrus  p;\r  , 
tum  intcgnile  crit 

i-h2.vcorA.^-l-.v:i-     , 

i.vfui.A.  7- 


'  cofA  -/— r-    '"   '       -hlfiu.A.^Atjng. 

,„coi.A.,„    i_2.vcol.A.'^--i-.v.v^''  '"  - 

*"  -• , 


I  — .v.v 


.•-cof.A.--/L±r:^:£2!"::^J^-^-|-;nn.A.-Atang 


=  -vnn.A.-,^ 
1  — .v.v 


^     ,  I-^-2.VC0f  A  .  'iT-l-.V.t  -       A      ,ir    A 

'   ^-^^o'-^-^-     i-2.vcol.A.^,^4-.v.v  -        ^ 

»"  2.V  lin.  A  .   r- 


X  —  .v.v 


i-h..vcor.A.'^^-f-.v:v  c^ 


-i--C0f.A.  —  '  ,  _  .  ^.^.yi;  A  .  (!LJ]!I 


.V.V 


Atiinc;. 


2.V  fin.  A. 


('i-i)rr 


sn 


I  —  .V.V 

Sin  autcm    i «    futrit  nnmcrus  imp.iritcr  par  ,  lcu  n  nu- 
mcnis  impir,  tum  crit  intcgralc 
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„     t-\-1XCO['.A..~;,-\-  XX 

-i-  ,«toi-  ^  •  =1 '  I  _  o  ,v  coi:  A .  ^  -}-  XX 


fjfin.A.^^.Atang. 
2.vfm.A.^ 


'  vV  »^ 


H-/scor.A.S-/- 


^,  i-l-..vcor.A.!^-i-r 


-A-2  cor.  A  .  i^ -H.VA" 


2» 


-^fin.A.^.Atang. 
2.vfin.A.!T 


^—xx 


+  ..cof.A.f^/I±i^^-#t^-+;fin.A.=l.At.„g 

^i  *"   J  — 2.VCOI.A.  ^^- -4-.V.V  =\       .      f. 


svfin.A.!^ 


1~XX 


_H-corA!'f?/I±^.-^*S|±H  +  j  f.„.  A  .  ,->! 

^  *"      I  — ri.VCOl.Atir^-j-.VA:  =''» 

2.vfin.A(-Ii=i^ 
Atmg ii.  _|_i  Atang..« 

I  — .VJC  ° 

Exemplum  5. 

.v^^.v 
5.  50.  Formiilae  differentialis  — ;— ^    integrale    in- 


▼enire  cxifl;entc  /;/  niimcro  pari. 

Qiioniam  m  efl;  niimcriis  par  erit  in—m—x   niimenis  im- 
par ,  ideoque  figiia   inferiora  valent  •   Porro   autem  erit 


cofAf^^^ni-cofA      ,, 


(m-(_0'j7r 


ob  k  numerum  impa- 
rem  ct  im.A     j,;       — im./\ — _^ — .    ^j^   (.jj^jj^  |^^^ 

H  3  betur 
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betiir  cof  A —  —-  cof.  A  -^-     atqiic   (m.  A  . 

1,1 —  fin.  A .  — :„ — . 

His  pofitis    diftingiicndi    fiiiit    cafus ,    qiiibus  n   c(l   vcl  nu- 
mcnis  par  vcl  imp;ir. 

Ac  pnmo  quidcm  (i    ;;    ci\  numcnii  par  crit  intcgralc 

A  tang. 


I  —  2.V  cul,  A .  -  -\-  XX 

»"  .  s.vfin.A.i 


I  — .V.V 


-•-cofA  i!r±i_^/I±i^"£lA-ikt^-_x_.fin  A  '^--^-^ 


'"  s.vfin.A.'-'? 

Atang L" 

1— v.t 

STT 


H-..CO(.A.     ,,        i-2.vcoi:A.^-i-.v.v^"""-^ — 

'"■  2.vfin.A.^.2r 

:  A  t.uig 


1— .v.v 


LcofA  (''-'y'--hi];/l±!i':^"'^^-!iLl.^'+;fin.A.<''--^'--tiil 

a.vfin.A  ^"^ 
A  tang il_ 

I— .v.v 

Dcindc  fi  «  fit  numcnis  impnr  crit  intcgralc  : 

,    .    ,.  ,  I -4- i.vcof  A.  ;  -  -+-.V.V  .     ^ 

'     *"  •"  I—  2.VCO(.A.    ,  ^  -l-A-.V 

2  vfui.  A.  7. 


,—  A  tang. 


X— A-.V 
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1    -  2A-C01.A.  ^-^-HAW 

^-^^  A  tang.  -'•^^^■^'tI 
,,cof.A.-T^  /-^-^^-^— -H^fin.A. 

^lZlzhOzFA.tang.— -^'' 
^      I— .vx 


^„coi.A.       .„  i_o,vcor.A'^-+-a-.v 

.      .    („-.xm-4-ou  .  2.vfin.  A.^^i>!I 

fin.  A.  — TT       A  tang. -'-^ 

^  1  —  .vx 

H-  ^.  fin.  A.  '-^^  A  tang.  x. 

vbi  fi  /«  efi  numems  pariter  par  ,  eritfin.  A.  ^"'-^■)^__^ 

at  fi  ;«  eft  impariter  par ,  erit  fin.  AJ~^^  —  —j. 


Exemplum.  7. 

x^^d  X 
§.51.  Formulac  differcntialis  ,,  integrale  iniie- 

nirc  ,  fi  m  fit  numerus  impar. 

Quoniam   zn—m—i  eft  numenispar,  figna  fuperiora  va- 

lent,  eritque  integralis  pars  quaeuis  huius  formae 
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-  ri;CorA.^-^^^/(H-2.vcof.A.  *r:-f-.v.v)-'„fin.A. 

#»_i_  v-^  -v  1111.  A.  ,  „ 

\bi    loco  k  omncs    nnmcri     iiiipares     vsqiie  ad     2 ;/  —  i 
fiibllitiii  dcbcnt.  Si  pro/:ponamib  zn—ky  h.ibcbitiir  hacc  forma 

-  /-  cof.  A.  ^^^  /  ( I  -  2  .V  coi:  A.  t :  -H  .v.v )  -4- ;  fui.  A. 

i-.v  col.  A.  ,-ji 
qnac  dme  form.ie  coniiindim  fimit-.ic  d.ibiint  : 

-  ^^  cof  A.  ^^  1  ( I  -2.v.vcof  A.  *;  -|-.v*)_|-.nn.  A. 

(»H-Ohr  .  .v.vfin.  A.  ''7 

-—  A  t:uig. ,^ 

I  —  .v.vcol.  A.   „- 

IIoc  mndo  bini  valorcs  ipfias  k  coiiiiingmuur ,    vnde  fi  ;; 
fic  numcriis  par  intcgralc  rcpcritiir  li  loco  k  fiicccniui  omncs 
numcri  imparcs  vs(]uc  :id  ;.'  —  i   fubllitu;uitur ,  crit  crgo  m- 
tcgi.ilc ; 
-;„cof  A^/(i-2.v.vcof  A::-H.v*)^-;fm.A. 

-ra-A  tang.  -^ — -^ 

I  —  .v.v  cof  A. ;: 

-  7,  cof  A.  ^-  /(i  -i.v.vcof  A.  •;  _h.v*)-|-;  fin.  A. 

,(n,^,y,r  .   ,        -v-vfin.  A.  '^- 

■4^  A  tang. TTT^ 

I  —  .v.v  col.  A.  V 

--',cofA.'-^-"^/(i-=v.vcofA.  ;"-^.v^)-H;fin.A. 

^«_L_   V-r  -V-V   fi"-    A.      „ 

^'^  A  ting. 


I  —  .v.v  cof  A.  '- 
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—  -'^  cof.  A. 


(n-iXw-t-i^ 


3   1 


/  (  I  -2  AWCOf.  A  ^-^  -I-  X*  -{-  \ 


fin.  A. 


(n-iVm-f-i)ir 


«  n 


A  tang. 


XX  fin.  A.  ^-^'' 


1  —  :»;Ar  cof.  A 


(t-,)it 


Quodfi  autem  n  fit  numenis  impar  ,  tum  loco  k  fubftitui 
debent  omnes  numcri  impares  vsque  ad  n—i^  et  nu- 
nierus  impar  medius  n  erit  lolitarius ,  vnde  fequens  pro- 
dibit  integrale. 

^,ilcof.A.<^^/(i-2A:A'cof  A.J^-x*)  +  ^fin.A. 


^(w-f-O-rr 


^T—  A  tang. --— 

i—xx  coi.  A.  -, 


-riC0f.A.^^/(x-2;cA-cofA.^"-f-:^*)4-;fin.A. 

— TJr—  A  tang. 


1  —XX  cof  A.  -;r 


if»r-+-i>IT 


-  ^,cofA.^^/(i-2;ir;ccofA.^-f-aO-i-^fin.A. 


sir 


t^'^Atang-"""'^-» 


I  —  JTA^COf  A.  ^ 


-  i^cofA  '"-^"',=^/(i-2A';i'cofAf-^+A*)  +  ^,fin.A 

'"        ^      ^-i-xxcoTir^ 

~r-«coCA^'^V(n-A-AO 
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vbi  cof.  A  ^-^~  erit  vcl  -{-  i  vcl  —  i  ,    proiit  w  4-  i 
fucrit  vel  mimcnis  p.iritcr  par  vcl  imparitcr  par. 


o 


Problema 

§.52.   Inucnirc   iiucgralc   huius  fbimuLic  diffcrcntiLilis 

—TTT,.:^,  exilk-ntc  ;//  numcro  intcgio  niinorc  qu.im 
a  «  -i-  I . 

Solutio. 

Huius  formulac  dcnominitor  i  -h  .v^""**'  vnum  habct  fic- 
torcm  re.ilcm  i  -f-  .v ,  rcliqui  fiAorcs  fimpliccs  omncs 
funt  im.igiiiarii  ;  corumquc  adco  loco  fidorcs  trinomialcs 
accipi  dcbcnt.  Qiiod  ad  fidorcm  fimpliccm  i  -\-  x  at- 
tinet  i  intclligitur  fi  pro  co  ponatur   i  -\-  rx  ,  indc  hanc 

_/_;-V"-'n-t-'        ^i^ 

intcgraiis  partcm  cfle  orituram  — ^ti^j, Jt^iTx-       Sit 

ergo  ;'  — i  ,  atquc  cx  dcnominatoris  fidorc   i-i-.v  na(cc- 

—i-i  ]■""'"'+"                            (—1  )-"""• 
tur  intcgralis  pnrs  — ,7^^;— /(i  H-.v)  =:  ^p^rrr 

/(i-i-.v)  qnac  adco  crit  -f-  , „ .^  ,     /(i-|-.v)  vbi  (ignuni 

H-  valct  ,   l\  2)1  — m   fiicrit    ntimcrus  par ,    lcu   (i    ;/;   fit 

n'.imcrus   par ,    altcrum    vcro    fignum  ~  valct  ,    (1    ;/;    fit 

numcrus  imp.ir. 

Qiiod  iam  ad  fiiftorcs  trinomialcs  attinct  ,    fit  conim  ipii- 

libct    i-\- px -\- qxx  \    atquc    cx    folutionc    pracccdcntis 

problcmatis  poncndo   zn-\-i    loco  zn  colligirnr  intcgra- 

lis  pars  cx  hoc  fa*ftf>rc  oriiuitla  n:: 


»n-m 


de 


Atang.*-^^'-^'»' 
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dcnotante  d)  ara:m  circnli ,  cuiiis-  cofinus  — -^Lvalent 
aiitcm  fignorum  ambiguoram  ruperioia ,  fi  i.n—m  fuerit 
numcrus  par ,  hoc  eft  fi  ;.v  fuerit  nnmerus  par  ,  fui  au- 
tem  m  fit  numcrus  impar,  \alebiint  figna  inferiora. 
lam  ad  ficlorcs  trinomiales  inueniendos  diuidatur  denomi- 
nator  i -f- a,'-''"^"'  per  fodorem  fimpliccm  i-H.r,  pro 
dibitque  quotus :  - 

cuius  tadorcs  trinomiales  quaeri  oportet ,  id  quod  fiet  ope 
theorematis  in  lolutione  praecedente  adhibiti.  Erunt  fci- 
licct  fadores  trinomiales  huiusmodi  x^a.x-\-xx\  \-\- 
^x-\-xx\  i-^-yx-^-xx  etc.  quorum  numerus  erit  «, 
et  cum  fit  «±:  — I  ,  ^—+1  ,  i.':zr— i,  etc.  formanda 
eft  acquatio 

cof.A«viy-i-cof.A(«-i)\{^-i-  cof  A(«-2)  vp  -\- -f- 

cof  Av^-l-iiiio 
ex  qua  aequationc  n  valores  pro  arcu  v|^  orientur ,  quorum 
cofinuj  bis  fumti  in  loca  litterarum  a,§,y,  etc.  fubftitui 
debent.  Aequatio  autem  haec  refolui  poterit  ex  ifto  prin- 
cipio ,  quod  cofinus  arcuum  in  arithmetica  progreflione 
crelcentium  tenent  feriem  recurrentem  :  eft  nempe  cof  A. 
n^  —  z  cof  A  ( «—  I )  v(y  —  cof  A  ( K  —  2 )  v{y  exiftente 
cof.  A  v{^  —  f .  Cum  iam  fit 
4-corA.«vp-t-cof  A.  («-i)vp4- 4-cof  A.  2v|/-f-cof  A.v|y 

—  co/.iVi\j/-w/.A(n-i  J<I*-co/.A(n-2)vJ^-co/A(n-3)  v^- . . . i  —r  ~i 

fiibtrahantur  inferiores  aequationcs  a  fiiperiore  ,  orietur 
(i-;:)cof  A;;vp  4-cof.A(«-i)  vp-j-  cof.A.  vp-i-i— ^— i— « 

I  2  quae 
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qine  ob  cof  A  4/  =  f  tnin^mutitur  iii  hirtc 

(i— 2)cor.A.«v;v-4-corA(«-i)v|y=:o    feu 

cof.  A. « \}/  -  2  cof.A.  v|y.  coC  A«\|y-t-  cof  A  (r»-i )  \]/  =  o 

at  cft  cof  A(;z-x)vi/:=cof  A.\j/.cof  A.«\i/-i-fui.Avi/riu.A.«vi/ 

crit  C150 
(i—  cof.  A .  v|/)  cof  A.  R  ^]/  H-  fin.  A.  \i/.  fin  ATrvi/—  o ;  tnit 
concludiriir  fbr6 

tjng.  A . "^  -f-  tang.  A . » vj/  =  o. 
At  ct  muuni  tatigCntidm  cont^at  cffe : 

tang.  A. i;  4- ting.  A ( fe TT -*: )  =  o 
dcnotante  k  niimcrum  qucmcunquc  integnim  ;  cx  quo  crlt 
«v|/  — tTT  — i,  hincqiic  v[/ ~  ,'„^7.  Subllicucndo  crg» 
pro  k  fuccelliuc  numeros  i ,  2 ,  3 »  +.....»,  oriuntut 
fi  valores  pn>  arcu  v|/  ,  quonim  cofunis  bis  fumti  dabunt 
cocfficienres  a,  S,  y,  ^S",  etc.  in  fadoribus  t -H  ai" -f- 
.V  .V  ;  i  -H  S  .V  -h  .V  .V  ;  i  -h  V  -V  -^  .v.v  ;  ctc.  Qiiilibct 
irrgo  faclor  continctnr  in  liac  fi)rma  i -l- --v  cof.  A. ',_^- 
-^xX.  Q;.jare  cum  pro  faiflorc  gcncrali  aflrumfcrimus 
hnnc  fi)rmam  i -l-p.\H-^.v.v  crit  ^— i  Ct  p— scofA 
;^  atque  ,-^,  =:cof  A  .  ,-— ;  ;  quia  nunc  C»  cft  arcus, 
cuius  cofinus  ~  ^^^  crit  Cj)  —  ^:~  ;  ct  hanc  obrcm 
cx  fidorc  I  -h  2  .V  cof  A  .  -^,  -\-  x  x  onctur  iotcgralis 
«pari 
±  .hVt  cofA^^^  /(x-^-,.vcof  A.;^-4-X^) 

fin  *    't>f-n-'nv  A  » -^nn  A.,„^ 


Ybi 
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^bi  figna  foperiora  valent  fi  m  fiierit  niimemspar,  inferi- 
ora  autem  fi  m  numenis  impar.     At  eft 

cof  A .    ,,^.    :=  coC  A .  -^~^     atque 

lin.  A .    ,„_^,     —  —  lin.  A .  -^,^:^  ,  vnde  cuiusque  par- 

tis  integralis   ex  fadore   denominatoris   trinomiali  oriunda 

eft 

±  ;;r^cor.A.^^/(i+=.vcor.A.;Sr,-4-Au-)±^ 

(in. A .  ^^±2}  A  tane  '^'  ^".A  •  i".±j. 
«H-.  ''i-h.vco1:a.-^ 


fuccefliue   fcilicet  loco  ^   fcribantur  omnes   numeri  integri 

I ,  a ,  3  , «  ;  addanturque  formae  refultantes  ,  atque 

ad  fuinmam  addantur  infuper  integrale  ex  fadore  fimplici 
i-4-Ar  oriundum  ±  ^;^,  H^^-^x),  quo  fido  habe- 

bitur  fbrm^iLae  differcntialis  propofitae  z;^^  integrali 

quaefirum  hoc  : 

±  ifeicof  A.  ^^  /(i-4-2A:cof.A  .^^-^-xx)  -f-  ^^ 
fin.A.Hll^I-tilirAtang.      •'^'^'''■^' ^-n^, 


*"-*•'  i-f-a"cof.A.-£5_ 

±^i:;C0fA.t:t;-  /(x-^«:ccor.A.^^^-|-rv)H- 


<in.  A  .  if!:^--!^  A  t;«ig.  --  -^-  ^"-  ^  •  ^' 


2  n- 


H-  0.*  col.  A  .  -i^ 


I  3 
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±:^,coCA^'-it'r  /(n-=.vcor.A.,-5r  ^--v-v)  ±  rfe 

ijii.  A . — -  A tang,  ^       ^^.  ^^^.  ^  _ 


|-  ..  in-t-« 


.V  fin  A , 


a.vcof.A  :S:7-^-V-v)±T^ 


±,-Hi7C0rA.^^/(i+^ 

fui.  A .  ziLl^iiZ  A  tang.    ' ":r^'„^- 


\bl  fignorum  ambignonim  fiipcriom  valcnt ,  fi  m  fiicrit  nii- 
mcnis  par ,  infcriora  aiitcm  fiint  capicnda  ,  fi  m  fit  nu- 
merus  impar.     Q.  E.  I. 

Excmplum  i. 


§.53.  Huius  formulac  diffcrcntialis    -^  intcgnilc  in- 
vcnirc. 

Hic  crt  w;zzo  ,  ct  ;;  — 1  ,  atquc  2;;-f-i  — 3.     Dcindc 
habcmus 

cof  A .  ^S^'^  —  cof  A  .  7    ~  cof  A  .  1 20°  =z  —  ', 
Cii-A.  ^-T^  zz  fin.  A.  ^f  zr  fin.  A  .  120'' =^^; 

Qiioniam  igitur  ob  ;;;  numcnim  parcm  figna  fiipcriora  va- 
lcnt ,  crit  formuUc  propofitac  iritcgralc 

-+-  •.  /(H-.v) 
-■/(i-.v^-.v.v)  4-  ;,]    A  tang.^ 

vbi  connaiucm  non  adiicimus ,    qui;i    hoc    intcgralc    iam 
«uancrcit  pofito  .v  —  0. 

Excm- 
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Exemplum.  2. 

§.54.  Huius  formulae  differentialis  ^^i  integrale  in- 
venire. 

Hic  eft  w  =:  I  et  « :=:  1  ,  ex  quo  figna   inferiora  vale- 
bunt.     Erit  autem  pro  hoc  cafu  : 

coC  A.  =-g±^=:cof.  A.  ^i^-cof.  A.  f  =z  -  I 
cof.  A.  -^  —  cof  k.'-^  —  -  cof  A.  ?  =  -  i 
fin.  A.  ^-S±f"  :=  fin.  A.  V"  =  -  fin.  A.  f  m  -  ?^^ 
fin.A.-;^=:fin.A.^  =  fin.A.?~^^ 
vnde  integrale  quaefitum  erit  hoc 

M- 1  /( I  -  .V  4-  a:  A.' )  -f-  v^,  A  tang.  g-^. 

Corollarlum. 

?.  55.  Huius  crgo  fbrmulae  differentialis  ^^^r  intc- 
grale  erit  | /(i -i-.v)-|/(i -x+A-.vj^i/^gf 


Exemplum.  ^. 

§.  5<f.  Huius  formulae  differentialis  7:^^  integrale  i»* 
Tenire. 

Hic  cft  }»  —  o  ^  idcoqiie  figna  fuperiora  valent ,  et «  ~  a  j, 
•vnde  integrale  quaefitum  erit : 

-4-}/(i-i-.v) 

-}- i  cof.  A,  Y  ^(^-^--^'cofiA.  =7-4-.VA') -f-l  fin.A.  ^ 

.  ,        .V  fin.  A.  ^ 
A  tang. ! 

i-i-A;cof.A.  ^ 

s 
_  s 
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-  ;  cof  A.  7  / ( I  -  £  a;  cof.  A.  7  -+-:v  .v)  -+-  ?  (In.  A.  7 

X  fin.  A.  7 

^   I— .VC0I.A.7 

At  eft  cof  A.  7  =  ^'  ;  fin.  A.  7  :^  ^^'-'  i  atciue 

cof  A.  •-;  -  '-^'^  ct  fin.  A.  ';  =1  ^^^-^^ 

Excmplnm.  4. 

§.  57.   Hiiiiis  formiilae  difTcientialib  ;^}»  intcgralc  in- 
venire 

Hic  eft  «  — 1  ,  idcoquc  figni  infciiom  \alcnt ,  ct  nzz.2: 
ex  quo  intcgralc  cjiiacUturn  crit. 
-;  /(i-f-.v) 
►f-  ;  cof  A.  7  /  ( I  4-  3  .V  cof.  A.  V  -H  •■»■•  "^' )  ?  fin.  A.  7 

.V  fin.  A.  '7 
A  tang 


i-i-jtcol.  A  '? 

i 


-Jcof.  A.  7/(1  -SArcof  A.  7-i-;>::v}-^;fin.  A.  *f 

:f  fin.  A  7 

A  tang  • -^ 

^  1— .vtoi.  A.  7 

Exemplum.  5. 

$.58.   Huius  formulae  difFcrcntiali;)  i^^,  intcgralc  irt- 
venire. 

Hic  eft  «—2  tt  w— 2,  \ndc   figna    fupcriora    valcnt : 
cx    quo  intcgralc  quacfituni  erit 

-v-;/(i-f-.v) 

-  ;  cof  A.  7  /  (  I  -f-  2  .V  cof  A.  -7  -f-  .v.v)  -  ,'  fin.  A.  7. 

A-fin.  A.'- 
A  tang. i 

i-f-.vcof  A  "" 
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-\-\coCA.^lt-iX  cof.  A.  7  -l-.r.v)  -^l  fin.  A.  ^-. 

■v  fin.  A.  J 

^"^*  I  —  orcof.Ar* 

Exemplum.  6. 

§.  sp.  Hiiius  formulac  differcntialis  ~:^ji  intcgrale  iu- 
venirc. 

Hic  ert  n  —  2.  ct  ;«— 3  ,vndcfigna  inferiora  Talent ,  ex 
quo  integrale  qunefitum  erit : 
-i/(H-.v) 

-  1  cof.  A.  ^  /(i  -f-2 .v  cof.  A  ^  -f-.VAT)  M-  ?  fin.  A.  ^ 

.  ^       X  fin.  A.  V" 
A  tang.  ' 


i-i-xcof.A.  '^'* 

-}-  \  cof.  A.  f  /(i-  2  A-  cof  A.  ^ -H  A'  A')  -f-  =  fin.  A.  ? 

jvfin.A.? 
A  tang, 


I  -A-cof  A.  1 


Problema.  5. 

§.  <S"o.  Inuenirc  intcgralc  huius  formulae    dif!erentialis 
—--7;^  exiftente  m  numero  integro  minore  ,  quam  in-\-i4 

Soliitio. 

Qiiia    denominator  i—.v '"•+''  hic  habet    \num    fadorcm 
fimplicem  realemi  -.v  ,  per  quem  ,  diuifione  peradla,  re- 

fult.it    quotus    I -f-A'-}-.v''-|-.v'-h -i-.V"    huius 

ftdlores   trinomiales   perindc  ac  in  praecedente   problcmate 

poterunt  inueniri ,  ex  iisque  integrale  quaefitum  determina- 

li.  At  fi  rem  probe  perpendamus,  folutio  praecedentis  pro- 

Tom.  XIV.  K  blema- 
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blcmiuis  fimiil  nobis  fiippcditabit  nMutionem  praerciitis ; 
nam  fi  hic    ponamiis  .v  ~  —j/  ,  hiibcbimus  hanc  farmuLim 

^q^^I^i^ir  ^cu  YZTj^.tiir  i  vbi  fignum  fuperius  valct,  fi  m 

fiierit  numems  par ,  infcrius  vcro  ,  C\  m  numerus  impar. 
Huius  autcm  formuhe  intcgmlc  ium  inucnimus  in  folutio- 
ne  pracccdcntis  problcmatis ,  vbi  fimul  h(K  commodc  nc- 
ccdit  ,  vt  figna  illa  ambigua  tollantur  ,  ct  vbique  idcm 
(ignum  —  locum  habcat :  tum  vcro  in  ilh  folutionc  lo- 
co  -v  poni  oportct  —  x  \  hiocquc  formulae  nollrae  pro- 
politac  intcgnilc  crit  . 

-  :fc  cof  A  ^^  /  (I  -  2.vcof  A.  ;^  -|-.v.v)-4-  ^ 


fin-  A.  -^;^^    A  tang. 


3  1T 


I  -.vcof  A. 


-  -^.  cof.  A.  '^'  /(i  -  =  .vcof  A.  ^i^  -^xx)-^  ^^ 

fia.A.^-S^^Atang."'"-^-  — 


i-.vcof  A.:^ 


«(•n^-iW   ./  /-  A       '  ''^ 


-  Tt^,  cof  A.  '-^^  /(i-2.vcof  A.  i^,  -I-  XX)  -4-  ;— 


«(t„_f-,K  .  -^"  ^'n-  A. 


n  w 


fin.  A.  '-^^'^  A  tang.  - 


I  -a:  coI.  A.  ~_r- 


-  sirr  cof  A.  ^^^  /[i-a.vcofA.  .-^  -\^xx)-\-  ^, 


,rm_i.  \ir  -v  fin.  A  -^ 


fin.  A.  -Tix,-  A  tang.  - 


I  -.vcof  A. 


';1T 


jn- 


Q.  K.  I.  Pfoblc- 
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Problema.  4. 

§.  61.  Inuenire  integrale  huius  formulae  differentialis 


jn-^T")  eAiftente  ;«  numero  integro  minore,  quam  2;;-}- 2. 

Solutio. 

Denominator  i— .v*""^*  duos  habet  fodores  reales ,  nem  ■ 
pe  I  -h  .V  et  I  —X ,  reliqui  fiftores  fimplices  omnes  funt 
imaginarii.     Sit  ergo  1  ~\-rx  fador  fimplex.  Ex  eo  fi  coa- 

folatur  §.  41.  orietur  R  rr  — ~r,ir^  >  atque  integralis 
pars  ex  facflore  i-\-rx  oriunda  erit  =  -^^r^f' — ~.  ^  „  "» 


Sit  iam  primo  rrz-Hi  ,  ac  fidor  i-4-.;c  in  integralo 
dabit  hanc  partem 

\bi  fignum  fuperius  valet ,  fi  m  fiierit  numerus  par  ,  inferius 
fi  m  impar.  Sit  nuncr~  — i  ;  ac  fadior  i— :i'  in  inte- 
grale  inducet  hoc  : 

2n-+-2    •'     1 X       2'l-+-2    *    \  •*;• 

Pro  fidonbus  trinomialibus  fit  nobib  propofitus  ifle  :  1  -}- 
px-^gxxz=:{i-\-rx){i-^-sx)  ,  ita  vt  fit  r-j-j-— p 
et  rs  —  pq.  Qiiare  cum  ex  fodlore  fimplici   i-|-r.voria- 

(_;,)=n— f-2^_j. 

tur  integralis  pars  haec  :  ■—;  J  — YZ^rr~' '■>  *^^  ^^^^* 

re  compofito  i  -{-px-^-qxx—^i-^-rx)^!  -\-sx)  orie- 
tur  pro   integrali 
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/ 


•n— m-f-i 


quac  formuhi  cum  ea  ,  quam  in  folutionc  problcmatis  i. 
h:\buimus,  it:i  congmit ,  vt  fi  ibi  loco  2;;  ponamus  aw 
-+-  2  ,  prcxicat  hacc  nollra  ncgatiuc  liimta.  Ili»  confidc- 
ratis ,  fi  fit  (J)  arcus  circuli  ,  cuius  cofinus  cft  nz  ^  ,  cx 
fjftorc  trinomuli    i-\-px-\-  <j[xx  orictur  idx  intcgnilis  p.irs: 

—  ^ ^  /  ( I H  -px  -i-  ^.v.v )  -h 

_fin._A (j_«-w4-0$  ^  ^^^      ^^ 

\bi  figna  fupcrioni  v.ilcnt ,  fi  ;;;  fit  numcms  jxu'  ",  infcnora 
\cro  ,  fi  ;;;  fit  numcrus  impar.  Supcrcll  igitur ,  vt  in  fic- 
tores  trinomialcs  denominutoris  i  —  .v^"'*''  inquiramus , 
ex  quibus  ob  i— .v.v  fidorcm  iam  in  computum  ducflum 
conftct  producflum  : 

i-1-:v=-^-a;*-|-.v*-H -h  .v''* 

Hacc  forma ,  ll  cum  thcorcmatc  in  folutionc  primi  pro 
blcmatis  allcgato  C(wparctur,  crit  altcinatim  a-.o,  /^z^i, 
f  — o  ,  </r:i  i ,  ctc.  At  quotl  ad  tcrminum  mcdium  atti- 
nct ,  qncm  pofuimus  ;/;.v",  crit  Atiquc  ;;j  zr  i  ,  fi  ;;  fit 
numcnis  par  ■  at  crit  w~o  fi  ;;  fit  numcrib  impar. 
Qiwrc  diK)  cafu")  (iint  tiaiftandi,  altcr  (|U()  ;;  cll  nnmcru* 
par  ,  qui  dat  hanc  ncduationcm  : 

cof.A.«\l>-;-cof.  A(«  s)^'-}-  coC.  A{}}'^)\y-\- -\- 

cof  A2\|^-|-  ;  — o 
altercaiiis,  (juo  ;?  cCl  uunicrus  impar,  dat  hatw;  ac(]u:uio- 
nem  : 

cofA. 
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corA.«\^-i-  cof.A^K-aJvp-f-  cor.A(«-4)vt/-f- -l- 

coC  A  v{^  =r  o 

ex  quibus  «  diuerfi  nrcus  v|/  eruuntur ,  quorum  codnus  bis 
fumti  pniebcbunt  valores  pro  p  fubfHtuentios  in  ftdore 
generali  i-i-  px  -{-  qxx  ^  et  q  feniper  eft  —  i  ita  vt 
fador  quisque  trinomialis  fit  futurus 

I  -h  2  .t  cof  A  \p  -f-  .V  .V  ,  cftque  (p  —  \4> 
Sit  primo  n  numenis  par  ,  atque  acquatio 

cof  Aw^^^-i-cor.  A(;/-2)>4^-f-con  A(«-4)\p-f- -f- 

cof  Ai  vp4-i  — o 
quae  eodem  modo ,  quo  in  folutione  probl.  2..  tradata 
tandem  dabit  \^  rr  ~_^  ,  atque  loco  k  fubftituendo  fiic- 

cenTuie  numeros  i ,   2 ,  3  ,  etc «  ^    prodibunt  n  di- 

Tcrfi  valores  pro  \\j  fimulquc  pro  cp.  Qiiamobrem  eafa 
qiio  n  eft  numeriis  par,  formiJae  propofitae  differentialis 
x^dx 


I-A-^"-*- 


-  integnile  erit 


±^    /(^-t-^v)-- -^    /(I-.V) 
cof  A.i^ /(H-2XCOf  A.^-f-.T.v)±;i 


Cn.Af:i!:±i^Atang.  •'^■^'"•^•'^ 


"-<-'  i-f.vcofA- 


w 


-^  cof.  A.^tt-^  /(i-i-  =t.vcof.A^^  -f-.m')±„-:^ 

fni.  A  iH^A^  A tang.  .L^ qi-^dr^ 
"-+-'  i+xcof  A-^ 

K3 
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±  ^corA.^t''/('-f-*-vcorA.,-,H-.v.v)^-  ;;:^ 

fin.  A  iL^-^;l?  A  tang.    "^'  ^"-  ^  "~^ 


i-i.vcoI.A- 


±  -^cof.A.^-^  /(14-  ^^xcoCA.^^xx)  ±  ^, 


fin.  A"-^-il^  Atang.-^--^-»--. 


i-i-.vcol.  A- 


vbi  flgnonim  nmbiguoriim  fiipcriora  valcnt  ,  fi  ;/;  ell  niH 
nicnis  par  ,  infcriura  vcro  fi  m  niimcrus  impar. 

Ponamus  i.im  n  cfTc  numcrum  imparcm  ,  atquc  nd  ar- 
cuum  \|/  vcl  (P  valorcs  inutnicndos ,  rclului  oportct  hanc 
ac(]uationcm  . 

cof.  Afi\\y~r- cof. A {n-z)\l/ -h  cof.  A («-4) \\/-h- ~\~ 

cor.A.3  v^^-t-cof.A  \\j—o 
Qiinrum  nrcuum  in  progrcflTionc  arithmctica  progrcdicntium 
cum  fit  ditfcicntia  rr  2  \|/  ,  crit  cof.  A  «  \|y  —  2  co(".  A. 
s.  \{^  cof.  A  (w—  2  )  \[/—  cof.  A(m  — 4.)\jy.  Formcnuis  er- 
go  has  acquationcs  : 

-+- co/.Aii\J/-4- -i-coJ,A.^\l/^  nf..\.,yl/^eof..\,\i/-^a 

-7cf..\,y;iecJ.\i.\[^,nf..\.:\l>.cif.Mn--:'yl/-  ...  -  j«0!.A:\l»o,..\.,<^-ie3,.\.:vtw/.\»i'— o 
-♦-"/•An\^->-ft)/.A(n-:>iH-c'/.\(n-4;*{M-  .  . . —  w/.A  »|»  ~  o 

(juanim  (iimma  dabit   hauc   acvju.itiuncm  : 

(i-j  co.A.:<J/,  ro/.A.r.\|«_».  co/.  A(n- >  5»|/-+-  fo/.  A.  j  xj -f-(i- a  cr/.A.:\|/)  Cf/.A  xi-  — o 

Atcft  cof  A.  3  \J/r=  corA\|/C()f.A.^v|/-(in.A\|^.  fin.A.2\|/  ct 
cofA  3\|/  2cofA\[/cof  A2v|/— -cof A\|ycof  A2\|y-fin.A\|y 
fin.A2\|y— -  cof  A.\|/  cx  quo  critcof  A.3^^-i-(i-2Cof  A.2\|y) 
co(.A\|/ro.Dcindc  cU  cof.A(;;-2;\|/— fin.A.2\|./fin.AN\J/-h 

cof. 
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cof.  A  2\|/.  cof.A«^4<'.  Qiiibns  rubftitutis  habetiir  haec  ae- 

qu:itio  : 

cor.A.;;\p-|-  fin.A.2\|/.fin.  Awv}/— corA.2\|y.cofA.wv4/zro 

feu 
cof  A.  «  \j/  —  cof  A  (  «  -f-  2  )  vl^ 
At  eft  generaliter  cof  A.«\|y— cof  A(2fe7r  — «\|y)  dcno- 
tante  k  niimerum  quemcunque  integrum  :  vnde  fit  2j(:7r-« 
v|/  r=  ( «  -»-  2 )  \|/  ,  atque  \jy  —  ^^  ,  qui  valor  quia  con- 
gmit  cum  eo  ,  quem  cafu  praecedente,  quo  n  eft  numerus 
par  ,  inuenimus.  Patct  quoqiie  ifto  cafu  idem  proditurum 
efle  integrale  ,  quod  in  cafu  praecedente.  Qiiocirca  fiue  n 
fit  numems  par  fiue  impar  idem  prodit  integrale  ,  hocque 
integrale  iam  cafu  praedente  exhibuimus :  ita  vt  proble- 
inati  cx  afle  fit  fatisfadum.  Q.  E.  I. 

Scholion  i. 

^.  €t.  Quod  ambae  aequationes ,  quas  pro  arcu  \|> 
determinando  inuenimus ,  cum  cafu ,  quo  «  efl  numerus  par 
tum  quo  efl  impar ,  eo.^dem  plane  valores  arcus  \j/  prae  ■ 
beant ,  etiamfi  ipfae  aequationes  omnino  difcrepant  ,  mi- 
rum  videri  poteft,  Sin  autem  rem  curatius  infpiciamus , 
rcpcriemus  bi-nas  illas  aequationes  in  hac  vna  contineri  : 

cum  enim  cofinus  arcuirfn  negatiuoriim  aequcntur  cofinibus 
eorundem  arcuum  affirmatiue  (iuntorum  ,  termini  extremi 
intcr  fe  ftint  aequales ,  ideoquc  eundem  terminum  dupli- 
catum  dibunt ,  et  fi  «  fit  numcrus  \nus ,  terminus  in  mc- 
dio  :  cof  A.  o  v]/  33  I  folitaiius  relinquetur.  Qiiarc  cum 
refolutio  huius  aequationis  pro  vtiojj^ie  cafu  vaicat  ,  nccefic 
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cft  ,  vt  ciidom  rcpcii:\tiir  cxpreirio  pro  arcii  v|y  ,  fiiic  ;/  fit 
numcrib  p.ir  iiuc  impar.  Si  cnim  ad  modum  (cricrum 
rccurrcntium  fummam  omnium  tcrminorum  inuclligcmus , 
proucnict  o— ( i  -^cof.  A.  :i\\/)coi'.A}i\l>-\-coi'.A{n-z) 
\4>  -H(  I  —  ftcof.  A.2  \|/)cor  A.  —  «\4>4-cor.  A.— («-2)>4^ 
hoc  crt  ob  cof.A.  — «v^/n-cof.  A.;iv|/ ct  cof  A.  — (n  — 2) 
\j/rrcof.  A.(«— 2)4/  crit  o;r:cof  A(  ti-z)\\j  -z  cof  A. 
2  \l/  col".  A.n\l/-\- col j  A. « \j/  ,  atquc  ex  lcgc  progrclfionia 
ob  cof.  A  ( «  -f-  2  )  >4/  ~  2  cof  A.  2  v|y.  cof  A ;;  \4/ — cof  A 
(;/— 2)vj/  cnt  cofA  (;;-}- 2  )v|>'  —  cofA;;v|/.  At  cfl  gc- 
ncr.ilitcr  cof,  A. ;;  v|/  zz  cof  A  (  2  )k tt  —  n  v|/ )  ,  vndc  oritur  2  k 
TT  — «v|/  — (;/-f-2^v|/  ,  hincquc  \[i  rr.  -^j^^  ;  fiuc  ;/  fit  nn- 
mcrus  atHrnuLiuus  fiuc  ncgntiuus.  Adnotari  hic  conuc- 
nit  arcum  v|y  cdc  ciuimodi  ,  vt  2;;-f-2  vicibus  fumtus 
dct  pcriplicriam  tonmi  aliquotics  fumtam  ,  cx  quo  crit 
cof  A2( ;;  -j-  i  )  v(y  ~  i.  Qiuimobrcm  fi  cxprclfionis 
I  — .v"-"-*--  fi(flor  (cu  dinilbr  fucric  i  -^l- 2  .v  cof  A  vjy -}- -v .v , 
arcus  \]y  ita  crit  comparatus  ,  vt  fit  i  —  cof  A(  2;;-}-  2) 
v|>  —  o  ,  quo  ipfo  ingcns  analogia  cum  cxprclTionc  i  -.v"'"*" 
perfpicitur  in  rcliiiuis  calibus  confumanda.  I(k  autcm 
ri<ftor  I -{- 2.V  cof  A  v|/ -f-.Y.v  non  (blum  fi(fl()rc>>  trino- 
mialci  forniac  i— .v'""^-'  in  (c  complc(ftitur ,  \cium  ctiam 
ip(bs  ficloics  (impliccs  railcs  ciuM.lcm  firmulac  ncmpc  i  ~\-.\ 
ct  I  -.V  indicat  :  namt]uc  \i  dctcrminationis  c(ic  p^^tclt  vj/—  Tt 
et  v[/zr:2  7r  ;  priori  calii  fit  cof  Av|/:=:-i  ,  altcro  cof  A. 
v|/~i,  vndc  oriuntur  lii  f;i(5borcs  i -j- 2.v-4-.v.v  ct  i  - 
2.v-f-.v.v  ,  (]ui  funt  quadrata  t;ic"torum  fimplicium  i  -}-.v  ct 
I  —.V.  Nc(]uc  vcro  di(crimcn  intcr  (]uadrata  ct  radiccs 
fcrupulum  moucrc  potcl!  ,  cum  in  logarithmis ,  ad  (]uos  to- 
tuni  ncgotium    itfcrnir  ,    totum    difcrimcn    in  cocHicicmcs 

cadat . 
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cadat ,  quos  hic  non  refpicimus.  Haec  veio  obreiuatio 
confirmatur  in  reliquis  formulis  adhuc  tradatis  ;  nam  fi 
forovae  i-^-.v-"  ficflor  fit  i-f-2.v  cof.Avl>'-i-.r.v,  crit  ^4^ 
ziz  ~l ,  denotante  k  numcrum  quemcunque  imparem ;  erit 
ergo  2?/v}^rr/fe7r  ct  t-f- cof  A.  2«vpzi.o.  In  proble- 
mate  fecundo  vidimus ,  fi  formulae  i-h.v'""*"  fadlor  feu 
diuifor  Ct  i^zx  cof  A. v^ -f- xx  ,  forc  vj^—  ;;^  deno- 
tante  k  numcrum  parem  ,  ex  quoerit  i-f-  cof  A  {2n-\-i) 
\1^  — o.  Atque  cx  folutione  problematis  3  coUigitiu- ,  fi 
formae  i  —  .v-"'*-'  f^6tor  fuerit  i  —  sx  cof.  A  vjy-f-.VA:  fore 
I  —  cof  A  (2K-|-i)v|yrzo.  Haecque  omnia  huc  re- 
deunt ,  vt  fi  expreflionis  i  -4-  x^  diuifor  fiierit  1  -j-  2  x 
cof  A\|y  -I-.va:  fore  i  +  cof  A.  k\\y~o.  In  cafu  ergo 
figni  fuperioris  -f-  arcus  v{y  valores  funt  |^  ;  ^^  '■>  'T  i  ^^* 
pro  figno  autem  inferiore  funt  ^  r  Xt  Ti  Tr  ^*^^-  Si  pro 
vly  tot  capiantur  termini  ,  quot  k  continet  vnit.ates ,  quili- 
bet  fidor  i-t- 2.V  cof  A.  vl^-j-.v.v  bis  occurnint,  exceptis 
aliquot  cafibus ,  quibus  e(l  cof  A  v{y  vcl  -|-  i  vel  —  i . 
Ex  qiio  (cquitur  i  +  .v*  e(le  produ(ftiim  ex  k  fadoribus 
huius  formae  y(i  ^- z.v  cof  A.  v|/-t-A:A,')  ,  tribucndo 
ipfi  v^/  fuccefruie  yalorcb ,  huius  progreflionis 

2f    ,     3  ■"■  .      iJf  .     Zjf  .  (;fe — iJTT 

k   '■)     k    '1     k'  '■)     k^  '■)    '       •       •       •  k 

fi  (ignum  -f-  valeat ,  at  pro  figno  —  ,  hos 

'h    ">     k     •)     h    1     k    t    •       •        •       •  k      • 

Huius  igitur  theorematis  opc  pcr  diuifionem  circuli  fido- 
res  tam  fimplices  quam  trinomialcs  fbrmulae  i  H-  .v*  ex- 
hibcri  poffunt  :  hocque  theorema  ciegnntiflimum  Cotc- 
fio  dcbetur.  Efl  vero  V{j-j-2x  cof.  A\l^  -^  xx  ^zrz 
Tom.  XIV.  L  V 
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V((.v4^  cof.  A  \|y)'-|-(fin.  A  \^)')  •  \nde  fuis  illa  con- 
cinna  conflnictio  gcomctrica   l|xjntc  icqiiitiir. 

Scholioii.  2. 

§.  62 .  Iniicniri  hinc  pofliint  pcr  circuli  diiiifioncm 
omncs  radiccs  hiiius  acquationis  .v''  ^  i  ~o  :  hoc  crt  omncs 
numcri  fiuc  rcalcs  fuie  imaginarii  ,  quorum  potcftatcs  cx- 
poncntis  k  faciunt  vcl  —  i  tc1-4-  i.  Ac  primo  quidcm 
aequationis  .v*— irro  radiccs  inucnicntur  ex  acquatione 
A-  .V  —  a  .V  cof.  A  >4^  -I-  I  iz:  o  fubllitucndo  loco  ^j/  fuccclliuc 
hos  numcro  k  arcus : 

k    '1     k    '1    'k    1       '      •      *      •  k 

critque    .viz:  cof.  A.  v^  -H  "l^  —  i  >  fin.  A  >|/.     Ex  quo 
omncs  radiccs ,  quanim  numcrus  cft  k  ,  huius  acquatiouis 

A*  —  l  ^  O 

cnint  lcquentcs : 

a:  =  cof  A  .  y  -  yr; .  fin.  A .  t=  » 
X  —  cof  A .  V  —  ^'_7  •  fin.  A  .  '^' 
j;  n:  cof.  A .  ~  -  y'-  .  flii.  A .  v 


X  =  cof.  A .  — ^—  —  yi^  fin.  A .  — ^— 

Hanim  crgo   cxprcfiionum    omnium    potcflatcs ,    quarum 
Cjponcns  cft—jt,  faciunt  \iiitatcm. 

Dcrndc 
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Dcinde  acquationis  .v^-f-i  — o  radices  omnes  inucniiintuc 
cx  iicquationc  aw -f- 2  .v  cof.  A .  vjy  -f-  i  ~  o  fubftitucndo 
loco  v|^  liiccefiuie   hos  aicus  nuuiero  k  j  qui  funt  : 

F  7      k    1     k    '■>      k k 

critquc  adco  .v  —  —  cof.  A  .  vl^  ~\-  y^,  .  fin.  A .  \|/. 

Hanc  obrem  omncs  radices  huius  aequationis 

.v*  -I- 1  =  o 


qtiarum  numcrus  cft  k  erunt  fcquentes 
X  —  -  cof.  A.  }  -\-  ^,  fm.  A.  f 
:v  =  —  cof  A .  -^  -\-  ^^  fin.  A .  ^ 
x=:-  cof  A.  ^  H-  ^.  fin.  A.  ¥ 


A'=-cof.A^-^-f-v^  fin.A^-^ 

harumque  exprefllonum  omuium  poteftates  exponentis  k 
faciunt  —  i. 

Problema  5. 

§.  (J4.  Inuenire  intcgrale  huius  formnlae  diffcrentlalis 

•^  ;  ,  .„  .,,1  exiftente  tn  numero  integro  minore 
quam  2?i ,  et  hb<^  i. 

Solutio. 

Qiiia  eft  bb<^i  denominator  i  ~\- 2.  b  x^ -\- x''^  fiK^orem 
(impliccm  realcm  non  habebit  :  quare  is  in  ft(florcs  tri- 
nomiales  rclbkii  debet.  Sit  fiidor  trinomialis  i-{-px-\- 
qxx  qui  fit  produdum  cx  his  duobus  fimplicibus  iniugi- 

L  2  nariis 
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n:iriis  (i-Hr.v)  (i -t- J.v)-  Qiiicntiir  crgo  •iiucgnilis  p-.ire 
ex  vtroquc  ftclore  fimplici  i -4-r.v  et  i  --Hi.v  oriiind 
fecuiidiim  pnieccptd  §.  25.  Huuc  in  liiicm  crit  nument- 
tor  P  —  .v'"  et  dcnomin.itor  Q^—i-\-2  ^.v^-l-.v'",  vnd» 
J-^— 2«^.v^--|-2«.v=''-.  Ex  hii  fit  proptcr  pzz/  vci 
i  illo  loco  ; 

^  —  2«  {bx"-'  -}-  .v^"-  )    —    2«  (^(-»r'  -+-  (-;;="-) 
fcu  y  — T- r-     Atque  cx  Ci(florc  i  -i-  /)  .v 

-f- ^.v.v  m  (i -i-;*.v)  (i-i-j.v)    niifcitur    intcgnilis   p:irs 
hacc 

_^_yyn-.m  _£^  _  -(-j)'"-'"  Jx_ 

2;;  ( I  -H  Z>  (-;•/) /i  -i-  ;-.v      2;;  (14-/;  (-i/)  /i-i-J.v 

fcu 

y  4-(^r-y,'-'-_;^-'^r^.f)-''-_;::-7)^''-^\^-;-,"-:;:'A^"-^-'(-.fr"'-).v//.v 

2;;(i-f-/^(-r)''-h/'(-i)''-h/.'/'^)  (i -l-/>.v-h^-.v.v) 

At  cft  (— r)''  -f-  (-.f)''  —  ^3-  ^-^'  -}-  s''   vbi    figna  fupcriora 

vilcnt,  fi  fit  k  numcms  par,  infcrioni,  C\  fit  imp.ir.  Hinc 

ad  cundcm  modum  ,  quo  in  Iblutionc  problcm:itis  primi, 

pofito  CP  arcu  circuii,  cuius  cofinus  zn  -f-^  ^    crit  (--r)*  -\- 

k  k     ' 

(-j)*—  -J-  zq'  cof  A.itCprr;  ^q'  cof  A  )t  (Tr-CP  ) 

Hinc  fa(fl:i  fubftitutionc   crit  intcgr;\lc    cx  f:i(florc   i~\-px 

qx  X  oriundum 

/(- 
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/(-2^  2  cof.  A  [^n-in) (tt-CJ))  -  2Z>^~^cor A  («-7«)(7r-4)jyv 

f+[^q~'~^     ^cof.A(a«-w-i)(7r-4))-f  2^^     r~cof  A(«-w-i) 

Ttt-C}))  )  .iV.r 

■ __ 

2  w  ( I  -f-  2  Z/  ^ '  col".  A  « ( 71  -(Jj)  +  hbq'')  ( i  -i^.v-ff vat) 
cuius  intcgnile  eft 


sn-m-t 


4-<7    '     cof  A(2ff-;;Ml(7r-(|))-f/>^  »     cof A(?/-w-i)(7r-(:|)) 

2;?  (i-l-2^^'cof  A.;;(7r-4))-|-/^/^^'') 

I{i-\-px+qxx} 

-f-^"    fin.A(2;/-;;;-i)(7r-(|))-f-Z'^~'^      fin.  A(;i-;«-i)  (7r-(p) 

« ( I  -h  2  Z»  ^'  cof  A/i  i'n-(P)-{-bbq''} 

A  tang  £>^-M 
fiipereft,  vt  fingulos  fi(!!lores  trlnomiales  dcnominiuoris  in- 
vefligemus :  in  quem  fmcm  theorema  in  folutione  primi 
problemfltis  adhibirum  huc  tnuisfcnimus ;  critque  vi'zz.2b\ 
ct  obtinebimus  hanc  aequationem  cof.  A . « \|/  -j-  /;  —  o  , 
fignum  -H  valet  fi  ;;  fit  numerus  par  ,  fignum  —  vero 
fi  ;;  numeriis  impar,  Sit  w  arcus  cuius  cofinus  —  ^^  /;, 
nempe  —  h^  fi  n  fit  numerus  par,  et  -\-  />,  fi  ;/  fit  im- 
par  j  eritquc  cof  A.;;  v|y  z=  cof  A.  w  ~  cof  A(2  ifeTr  — to)  , 
vnde  nalcitur  v{/  —  ^^^  ;  cuius  n  funt  valores  difFercntes 

poncndo  loco  k  fiiccefiiue  numeros  o,  i,  2,  3, (;m) 

Qiiilibet   ergo   fador   triaomialis   denominatoris    continetur 
ia  hac  form* 

\-\-2X   cof.  A  .  ~^  -\-  XX 

L  3  ct 
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ct  huuismodi  fnfloriim  nimicrns  crit  rr  ;;  ,  qiurc  ,  ciim 
hiidcnns  i -}-/). v -h '7-v.v  pro  factorc  gcncnili  adiimlcri- 
inib,  crit  i^ziri   ct  />  .~   i  cof  A .  '-"^^"  ^    hincqne  0  — 

~  „~".     Iiitcgr.ilis  crgo  quiicfitac    pars   cx  \nociuoquc  dc- 

nominatoris  fiCtorc  tiinc^miah  oriunda  crit 

4-cof  A  (2;;-;;/  Q  (— „— ) -l- /->  cof  A  W i ) (-^^^) 
2  11  [i-\~z/j  col.  A ( ;; 7v -+-  w) -f- /'/>) 

/(i-hi.vcof  A.'-^^-^-f-.v.v 

-4-fMi.A(-;;->;;-iM-^— -^-Afni-A^;;-;;;-^^^'^^^-^^) 

ti  [i-^  2/j  cof.  A :,;;7r-i-w^ -1- /j/j) 

.  .vlm.  A.  -  — 

Atane -"t— - 

i-i  .vcol  A.'*^-'^ 

Complctum   crgo  intcgralc  obtincbitur,  fi  Uico  k  fuccclfuic 

numcri   o,    i,   2,   3, ("~0   'iibftituantur  ,    at- 

<]uc  omncs  valoics  rcdiltantcs  in  \nani  liimmam  colligan- 
tur  :  c\il\cntc  w~A  cof  ^  /j-  Scilicct  fi  ;;  cft  numc- 
rns  par  ,  crit  oj  — A  cof  —  ^  ,  et  fi ;;  cll  numcrus  impar , 
crit  u  —  A  cof-l-/\    (^  K.  I. 

Excmpliini  i. 

^.  65.  fluius    (()rmulac  dinircntialis    TZiiTtlCiir*    "^^^- 
gralc  inucnirc  ,  cxillcntc  /j/}<^i. 

Hic  cll  ;/;  rr  o  ,  ct  ;;  —  2 ,  vndc  w  crit  arcus  cuius  co- 
finus  ——  /j  \  fcu ,  fi  arcus  ,  cuiiis  cofinns  rr  -H  /^  fit  f 
crit  oj  ~  TT  -  f .  Cognito  crgo  arcii  to  ,  crunt  bini  dc- 
nominatori!)  ficf^orcs  i -1-  2.v  cof  A  .  " -}- .v.v  ct  i— 2.v 
cof  A.  " '1- -V-v  ,    ex    quibns   nalcctur  intcgralc  quacfitum 

—  cof. 
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^^ ■  — /( i4-2.vcof!  A"-f.r.v)H — ■ -'-^ i— r 

4-(i+2AcoI.A.w-i-/;/;)  2[i+cibcolAiM-i-oh) 

.vfin.A.f 

^''''^■T:^-^A-r^ 

^(i-f-i/^col.Aw-t-/^/^;  2.(x-i-2/>coiAw-h/?/7J 

.vfin.A.^ 

A  t;ine. ^ 

^  i-.vcoi.A.*;: 

At  ciim  fit  cof.Awir— /&  erit  i-f-a^  corAcx3-hA>&rr 
!->?'/>,  ct  cofA.7-f-^cof.A.':izr-fm.Au.fui.A';*, 
Tnde  erit  integnilc  qnaefitiim 

i_ i+^.vcorA^^I  +  AW      ^  __  A  '-'^'  ^'"-  ^*^ 

8  cof.  A .  r  I -  ^  A-  cof.  A^  +  .v.v~^  4  fin.  A^  ^  ^'^"S"^";^ 

Scholion. 

§  66.  Ex  hoc  cxeinplo  \iclemii3  geiieniliter  efle  i 
-f-  2/;  cof  A(«7r-|-  w)-|-/'/'  =  i— /'/'rrfin.  Awfin.  A  a> 
mm  fi  n  fit  numcrus  p:ir,  erit  cof  A(;;7r-i-w)  —  cof  Acu 
zzi— b  y  et,  fi  «  fit  numerus  impar ,  erit  cof  A(;27r-f-a)) 
rr:  —  cof  A  u  rz;  —  ^.  Deinde  etinm  numeratores  in  ge- 
nerc  compcndiofius  cxprimerc  poterimus.  Si  cnim  n  fit 
numcrus  pnr,  quo  cilii  eft  /;  rr— cof  Aw  erit  cof  A« 
('■^?=^)  =  cof  A 0) ,  et  cof  A(2«-;;;-i)(^''-=''i"-*---)  - 
cof  A  cj  cof  A  (n-m- 1 )  (^^— p^  —  fin.  A  w .  fin.  A  ( ;;  - ;;;  -  i ) 
(^^±^  atque  fin  A(2;7-;;;-i)  (— ;f=^')  —  fin.  Aco.cofA 
(;;-;«-!)  (^?^T  -H  cof  Aw.  fui.A (;;-;;»- 1}  (^-^J±!=^). 

Caiii 


8S  MKrn.IKTKG.  FORM.  DlhTERENT  RJTIQN. 

Cftfu  crgo,  qiio  n  eft  niimcn.js  par,  erit  forina  intcgnlii.: 
-finA;WiV^^-)                       ^^.              co(A(;;-;;;  i)(.?:!=:*^t.") 
— .Tliir^r;;, Ai+VCofA.  ,  -}-.v.v)4- ;^— r^;; 

.  .r  fin.  A  .  '^-" 

Sit  iam  n  niimcnK  impir ,  erit  h  —  cof.  A  u  ,  et  cof.  A 
(7;-2/t)7T-|-a))r=:-cor.A.w,  C\nA{(n-zk  7r-|-w)z-finA.a) 
ex  his  oritur  coC.A{2n-m-j)[^""  l'''^^ zn- b coiJiln-ni-i) 
^{„.=fe),H-«j  _^  fin.Aw.fin.A(«-;;;-i)(^-^);  parique 
modo  fin.  A(2>;-;«-i)  ^''*t»*|2L±±j  — _fin  A  (ii.coCA{n-m-i) 
(^''-^^^^"j-cofAw.fin.A^rt-w-i)^"'-^!;"-^),  cx  quo 
cafu  quo  n  cft  numcnis  impar ,  crit  intct^ralis  formi 

. -5^      "  -  /(i-f  i.vcofAi-^^-f.v.v)- i. — 2_ C 

i;;lm.A.w  "  ;;lin..'V.(i, 

.  A:fin.A.-r-^ 

Atang -", , 

i-l-xcol.  A  =*"^ 

qune  duae  cxprcfilones  vtiqiic   multo   fiint  fimpliciorcs  c;i  , 
quac  in  fi^Uuioac  prodiit. 

Exemplum  2. 

§.  67.    Huius  firiT.ul.ic  diflcrcntialis    ,^,d^T^j,«      in- 

tcgralc  inucnirc  ,  cxiftnitc  bb<^  i. 

Hic  cfl   w~o,  «~3  ,  idc(X)uc  f()rm,i   fcholii  portcrior 

valct ,   ot   crit   uniAcof  Z?,   hinc  erit  integralc  qu.icfi- 

tum. 

-ffin.A.Ju),,  ^  ^    cof.A  ,*(0  .rfin.A    •? 

77 — : /(r-fi.rcor.A.';'^  .V.VH--7— T — Atang— ; -t—- 

6fin.A.(i)^  ^    afm.A.u)        *'i-f.vcol/v'J 

-f-  fin. 
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-4-  fin.  A .  I  fTT-l-w)  ,,  r  A   »  to  .      ^    co^A.irTT+u) 

6fin.A.w  ^   ^  '  3fin.Au 


,  X  fin.A . 

A  tang 


SW-U 


3 


1-i-xcoi.A. 

-fin.  A  .  ICtt-w)  ,^  ^  4  ,^         X  —  corA.|(7r-a)) 

^  ;■     , /(i+ixcoCA^^^-^+xx)  -+- T-^ — 

^lin.A.w       .  »  afin.Ao) 

xfm.X^'^-*^ 

Atane;. 1 

^  i-i-x  coi.A.^-t^ 

Scholion.  2. 

§.  6S.    Formulae    illae  integrales  adhuc   cominodius 

cxprimi  poffunt,  ita  vt  nunquam  arcus  negatiui  occurrant, 

Primo  nimirnm  ,  fi  n  fit  numerus  par ,   quo  cafii  eft  cof, 

A.(ji——b  ,  erit  cuiusuis  partis  integralis  haec  fbima,  po« 

fito  n—m--  I  —  i 

-fin.A.^rfn-hait^Tr+aj)  ,, 

^— r 1   1+  ^X  COf  A  .  i*^  +  XX)^ 

cor.AH^^-t-^fe^^Tv-t-g))  ^  :>ffin.A.^^ 

«  fin.  A  w  i+ATCof.  A. '*'^-^" 

n 

Altero  autem  cafii  quo  eft  n  numerus  impar  et  cof  A.cj 
in-H^,  pofito  iterum  n—m—i—i  erit  integralis  portio 

quaecunque  : 

H-fin.A.H(n-f-£it)7r-l-(«j)  ,,     ,  ..   ,1^.^,  .      % 

^- ■ '  lii-^-zxcoCA.i^^^-^-xx) 

2«lin.A.cj)  "  ' 

-|-cofA.i((»-t-2^^'7r-4-a))^^^^^  :t:fin.A.^ 

;;  fin.  A .  o)  i+A*cof  A .  2t!!±S 

n 

In  ■vtroqiie  cafii  integrale  conftabit  ex  n   huiusmodi  parti- 

bus ,  quac  obtinentur ,  fi  loco  k  fuccefiTiue  fubftituantur  nu- 

Tom.XIV.  M  meri. 
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meri  ,  o,    1,2,3,....  ("~^)-     rnctcrcii  hic  ao- 

tandiini  c\\  ,  li  fit  /  iv.imcnis  p.ir  ,  fore 

Cn.  A.^(  «-H-^/7r-foj)  =:  fm. A.jf  (i/itt-I-cjj)    ct 

coC.A.~{{n-{-2k)7:-\-(i^)  —  cof.A.  ;f(2)t7r-T-a)). 

Qiiodfi  autcm  fiicrit  /  numcnis  impar ,  crit 

fin.A.;f((«-h2)t)7r-f-w)  ——  fin.A.s'(2/:7r-hw)   Ct 

cof  A.^  ((«-t-2^;  TT-i-w)  ——  cof.A  .^  (2^7r-i-w]. 


xxdx 


Exemplum  5. 

§.  6g.  Huius  f()rmiil;ic  diffcrcntiiilis  - 1,^!^^^^,.'     iil'- 
tcgnlc  inuenirc ,  cxilkntc  bb<^i. 

Erit  hic   w  =:  2  ,  ct  « zr  4.  ,   cx    qiio    formub    priori  crit 
"VtcnduiTi.     Sit  igitur  oj  arcus  ;  cuius  cofinus  =1  — Z?  j     ct 
quia  n—fn—i—i—i  ,  numcro  imp.Tri  ,  crit 
fin.A.;f((«-t-2/t)7r-|-w)=-fin.A.^-ti'  ct 

corA.^((«-+-2^)7r-ha))=:-cofA.^ 

Hanc   obrcm   formuhic    propofitac   intcgr.ile   rcpcrictur  fc- 

qucnti  modo  cxprcfllim  : 

-hfin.A.^r  ,,                 r^    u,            >            cofA.I' 
-rr-A — ^/(i-l--.vcofA.r-h.v.v)  -{-    -— ■ 

.rfin.A.^ 
A  tang. 


iH-.vtol.A^ 


fin.  A . '^-^'^,.  ...rr-i-u  >      cofA.'  . 

*-y[l-i-2A,-C0f.A-~^  -f-AX)-H 


8  fin.  A.u      \        "       •       *  J        ^  fm.  Aoj 

Ating. 


.rfin.A.    . 
i-i-ACof.A"'-^ 

H-fin- 
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Slin.Aoj  *  4lin.Aw 

.ffin.A.i^ 

Atang. r-^-zrr,, 

^  iH-.vcoI.A^^ 

——■1-^  /  (i  4-  2  X'  cof.  A  «-'^-+^+rr)  -f-  ^^  -^ 
8  rm.Au  *  4  iin.  Aw 

.V  fin.  A  .  '"^ 

Scholion  5. 

€.  *70.  Si  in  formula  differentiali  propofita -.-^ r: 

foret  hh^i^  tum  integratio  per  problemata  praecedentia 

abfolui  poterit.      Namque    hoc    cafu  denominator  in  hos 

doos  ficlores  reales  i-^-x^^^h-^-y {hh-i))   et  i-t-.^'* 

{h-^^ {hh—i))  rcfoluitur  ,  ex  quo  ipfa   formuh  differen- 

tudis  propofita  diftribui  poterit  in  binas  formulas,  quarum 

denomiuatores  erunt  lii  duo  fii2:ores  ,  atque  hancobrem  ea- 

rum  iutcgralia  reperiri  poterunt  per  praecepta  ante  tradi- 

ta.     Idera  praeltari  potprit ,  fi  formula  differentialis    pro- 

x^dx 
pofita  fuerit  ;7~~,  quippe  quo  cafu  denominator 

paiiter  refolui  poterit  ia  duos  fa<ftores    reales ,    cuiusmodi 
aute  tradauimus. 


M  2   •  DE 


DE   SVPERFICIE   CYLINDllI 

ET 

COXI  SCALENORVM. 

AVCTORX 

Ceor^io  ^oljj'^.  Kraft. 

Occafioncm  folaendorum  horum  diioruni  problcmatum 
praebuit  mihi  Ccleb.  Dn.  Prof.  Heinfius  ,  qui  c.i  , 
fibi  in  folertiirim.i  do<flrin:ic  proiedionum  allriMiomicariim 
indagationc  oblata  ,  concinnc  admodum  ,  mcthoJo  tamen 
a  fcqucntc  diucrfa  ,  cxplicuit.  Cum  itaquc  vidercm  ,  ra- 
riorcs  inueniri  vtriusquc  horum  problcmatum  conftruclio- 
nes  ;  atque  Andr.  Tai-quctum  in  gcomerriae  pradicae  hb. 
III.  probl.  2,et4.,(*)  fateri  ,  mndum  imiatiam  (jfe  ratio- 
nem  m:tiendi  Juperjiciem  cylindri  fcaleni  ,  multo  minus  el- 
liptici  et  aliorum  \  ct  pariter  ,  quid  attincat  ad  Jnpcrjicicm 
coni  Jcalcni  y  nondtm  rcpertam  ejje  rationcm  ^  quareuo.ari 
ad  m  njuram  pojjit  ^  cuius  nimirum  aetatc  calcuh  lcilmitia- 
ni  nondum  dctcdi  craut  ,  qumim  bcncficio  h.icc  hodic 
problcmata  traftari  polTunt  ;  vtilcm  tamcn  c(Tc  immo 
ncccllariam  fcientiis  alhonomicis  ct  gcogi-aphicis  hanc 
inucftigationcm.  Elaboraui  ,  vt  calculorum  fubhmiorum  ope 
c.im  crucrem  \  quam  ,  qualcm  inucni  ,  Ac^idemiae  e.xami- 
ni  atquc  ludicio  liibmitto. 

§.  2.   Sit  propofi  i   fcmicylindri  bafis  infcrior    fcmicir- 

''^•^  '•       culus  Kh.G;  dianictcr  infcrioris  AI,   rctrorliim     produda 

in  B;  diamctcr   vcro  balcos  fuixirioris  FG.   Capiannir  pro 

liiHitn 

(•;  Op.  »v;ii. 


.-^ 
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lubitu  arcus  aeqiiales  AM  ,  ct  FE  ,  coniungantiirque  pundla 
M ,  E  ;  erit  M  E  latus  cylindii  :  cui  adiungatur  aliud 
infinite  vicinum  ,  parallelum  ,  'w  ^  i  eritque  fic  parallelogram- 
mulum  MmeE  elcmentum  fuperficiei  cylindricae  fcalcnae, 
cuius  areola  eft  inueftiganda.  In  M.m  prolongatam  vtrin- 
quc  ,  doncc  diametro  A  I  occurrat  in  B ,  hoc  eft  ,  in 
tangeotem  pundti  M,  demittatur  ex  E  perpendiculum  EC: 
crit  ergo  areola  quaefita  z^MwxEC.  Eft  autem  M.m 
elementum  circuli ,  refponJens  adplicatae  PM  ;  reftat  igi- 
tur  indaganda  (bla  EC  ,  perpendicularis  ex  E  in  tangen- 
tem  circuli  MC. 

$.3.  Haec  EC  vt  commode  determinetur  ,  ducatur 
MD  parallela  diametro  AI  ,  et  demittatur  ex  E  perpen- 
dicularis  in  planum  baleos  infcnoris ,  quae  neceflario  ca- 
det  in  punc^um  aliquod  redlae  M  D  ;  quod  pundum  ita- 
que  fit  D,  ita  ,  vt  duda  reda  CD  ,  anguli  MDE  et 
CDE  fint  recli.  Dico  iam ,  angulum  in  plano  bafeos 
inferioris  iacentem  MCD  etiam  efTe  redum.  Qiioniam 
*enim  dnae  redie  MD  et  CD  ,  in  plano  inferiori  dudbie  , 
angulos  redos  faciunt  cum  vnica  DE  ,  quae  erecla  eft 
in  plano  CDE  furfum  protenfo  ex  communi  punfto  D  ; 
patet ,  plana  triaugularia  MCD  et  CDE  fibi  mutuo  ad 
angulos  redos  infiftere  Cum  itaque  rcdla  M  C  faciat  an- 
gulum  rcifhim  cum  C  E ,  ex  hypothefi  :  fliciet  ea  angu- 
los  redlos  cum  omnibus  reliquis  lineis  ex  pun(flo  C ,  in 
plano  CDE  du(flis ;  ergo  ctiam  cum  CD  ;  quare  MCD 
cft  angulus  redus. 

§.  4.  His  ita  praemiflis  non   difficile    erit    meiifuram 
redlae  EC,  perpendicularis  ad  tangentem  MC,    exhibe 
re.     Sint  enim  ,  pofiro  K  ccntro  bafeos  ,  KP  — j; ,  PM 

M  3  —j 
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:=:j ;  KM,  ndius  circuli  =r  ;  DE,  nltitiido  cylindri 
fcaleni  z=  a  \  ME,  huiis  hiiius  cylindri  ,  —  If  \  MVziz 
V(/f*  —  a^  —  c.  Atqiic  tnnit  ,  ob  panillclas  Bl  tt  MD, 
nngiili  MBP  ct  CAl])  ncqualcs  ^  adcoqnc ,  ob  rcftum 
MCD,^§.3)critCDM— BMP— PKM.  Ell  autcm  , 
pofito  finu  toto  —I  ,  finus  PKM~j,K~-,r^  vnde  iii 
triangulo  rcdangulo  MCD  d.ibitur  hacc  analogia  ,  fin. 
]\1  C D  [i):  M D ( i- )  =  fin.  C D  Al ( i-) ; M C ( 7) ;  crit  igitur 
E  C  —  T '  ( .M  E '-  -  M  C ' )  —  ^^-^^- -l  Cum  autcm  cx  na- 
tura  circuU  fit  M;;/r=  \,^r*-.j,^  '•  erit  elcmcntum  iMwr  E 
-  M ;;; .v  E  C  =r  -^^.X;;;''''  =  ^S  ,  pofita  lupcrficic  A  M 
EFzrS. 

f.  5.  Qiiod  crgo  clcmcntum  vt  intcgrctur  ,  dclcriba- 
tiir  cUipfis  ADB,  cuius  lcmiaxis  maior  ACzi r,  lc. 
miaxis  minor  DCn^,  CE  — r  ,  EF:n/ ;  critquc  cx 
natura  clhplcos  r    : -^  =r  — j  :;■    ,  vndc  t  —     ^,  ■    , 

et  F/zz  nv^T^iTTiT-  ;  aut^Z^xF/=:  -^[7X^.^7-  —  dS, 
(§.4.)  fubdituto  ncmpc  t'  pro  b*—a*\  oritur  crgo  ac- 
quatio  finalis  hacc  b.  V  fziz  dS  \  cjuac  intcgrata  pracbct  b  x 
DF  — S  ;  quia  autcm  pofito  arcu  D  F  ir.  0  ,  fit  >' rr  9  , 
ct  confcqucntcr  ctiam  S  — 0,  hinc  conlluuc  in  hac  in 
lcgrationc  adiicicnda  opus  non  c(t. 

^.6.  Ilinc  igitur  cmcrgit  fcqucns  conftru(flio  inucnicn  • 
dac  fupcrficici  cylindri  (calcni  ,  dcmtis  bafibus  circul.uibus, 
quod  liucusquc  (cmpcr  fiiit  intclligcndum.  Ex  ccntro  balcos 
^S-  »•  fupcrioris  O  propofiti  cylindri  (calcni  dcmittatur  pcrpcn- 
diculari^  O  Q.  •"  plaiium  bados  infcriorib  \  punctum  Q 
ct  ccntrum  bafcos  infcrioris  K  coniungatur  ada  QK  , 
quac  coustjuc  in  dircclum  prolongctur  ,  doncc  cylindn  la- 

lus 
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tus  aliqiind  AF  in  A  feciicrit ;  atqiie  ex  tcrmino  diame- 

tri  I  in  hoc  btus   (ediim  AF  demittatiir    perpendicularis 

IN.     Tun)  circa  axem    maiorem    AE  — Al,    et  axem  fig.  a.et  x; 

minorem  DG— IN,  defcribatur   elliplis  A D B G  ,  in  quii 

capiatur  CE~PM  ,  atque  erigatur  ad  CE  perpendicula- 

ris  EF.     Qiiibus  peradis ,  erit  (uperficies  cylindri  AFME 

n:  reclangulo  ex  latere  cylindri  A  F  in  arcum     ellipfeos 

DF  ;  \'nde  manifelhim   e(\ ,    cylindri    (caleni    fuperficiem 

dependere  a  redlificatione  .  ellipfeos. 

§.  7.  Sed  idem  hoc  ficilius  etiam  fequenti  modo^S'  3» 
oftenditur.  Secctur  cylindrus  obliquus  DCIFEG  ita  , 
vt  noua  (ecflio  NMI  fit  normilis  plano  DIFE;  et  axis 
NI  perp^ndicularis  ad  latus  cylindri  DH  ;  eritque  hacc 
(edio  ellipfis  NMI,  cuius  axis  maior  DI  ,  minor  autcm 
NI.  Nam  fi  in  noua  hac  (edione  pro  fcmiapplicata 
quauis  PM  fit  fedio  bafi  parallcla  AMB  ;  habcbitur , 
quia  bafis  circularis  e(l,  A  P  x PB— P  M  * ;  fed  ob  triangula  fimi- 
lia  eft  AP:PN=:PB:PI,  vnde  PB-'^  ,  quod  fub- 
ftitutum  in  priori  acquatione  efiicic  hanc  "^p^'— PM*; 
fcd  Iwbetur  quoquc  AP:PN  =  DI:NI,  aut  vero  A P * zi= 
"SF^ ,  quod  denuo  fubrogatum  in  hac  aequatione  vlti- 
mi  praebet  hanc  ^ll^^l  i=PM';  vel  PM*:PN.Pl 
rrzDr^Nl*  •,  quod  indicat ,  fetflionem  NMI  efle  ellipfin  , 
in  qua  axis  ipfi  P  M  parallelus  efi,  acqualis  ipfi  DI  ,  et 
alter  axis  .acqualis  ipfi  NI  ;  (ed  apparct  ,  efie  DI^NI: 
ergo  NMI  cfi  ellipfis ,  cuius  axis  minor  ert  NI.  Eft 
igitur  cylindrus  ex  Ivac  noua  fedione  ortus  H  F I  /Vl  N  el- 
lipticus ,  ob  bafin  NMI  cUipticam  ,  fed  eft  cylindrus  re- 
^us,  cuius  quippe  latera  perpcadicularia  funt  ad  hancbafin  cy- 

lindri- 
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iindricani  ■  igitiir  fiiporficici  p;irs  qnaecunque  HKMN  ac- 
qualL.  elt  arcui  clliptico  NM  dudo  in  latus  HN.  At 
vcro  ,  ob  vngulas  NlCl)  ct  HFGE  fimilcs  et  acqua- 
lcs  ,  arca  H  l^  M  N  cylindri  rcdi  fcd  clliptici  eadcm  eft 
cuH)  arca  conclpondcntc  EtfwD  cylindri  obliqui  ted  cir- 
culuris  :  vndc  patct ,  ctiam  arcam  ¥-.emD  acqualcm  ellc 
priori  fido ,  ct  pcndcrc  confcqucntcr  ab  ellipfcos  rc<fli. 
ficationc.  Qiiod  mirum  clt ,  cur  non  dcprchcndcrint  acn- 
ti  gcomctrac  liipcrioris  actatis  j  cum  cx  Screni  Aiitijjenfis 
nicdiuitionc  i.u.i  cognituni  diu  fit  ,  lcdioncm  cyiindri  cir- 
cularis  oblitiuam  clTiccrc  clliplin. 

§.8.  Sit  nunc  limili  modo  fcmiconus  fcalcnusAEI, 
cuius  bafis  (cmicircuius  AMI  ,  in  qua  diamctcr  AI  vtrin- 
£g.  4.  quc  prolongata  iii  B  ct  D.  Sit  autcm  ni  hoc  cono  trian- 
giilum  pcr  axcm  AEl  talc  ,  vt  dcmilTa  cx  vcrticc  coni 
\l  pcrpcndicularis  ED  in  bafin  cadat  in  diamctri  pro- 
longitac  pun(fliun  D.  Capiatur  arcus  quilibct  A  M  ,  ct 
ducatur  latus  coni  M  E  ,  cum  alio  infinitc  vicino  m  E , 
critque  triangulum  M  //;  E  cicmcntum  liipcrficiei  conicac 
fcalcnac  ,  cuius  proindc  arcola  inuclhg.mda.  In  M  m  pro- 
longatam  vtrinquc  ,  doncc  diimctro  balcos  occurrat  in  B, 
hoc  cft  in  tangcntcm  puncfii  M  ,  dcmittatur  cx  E  pcr- 
pcndiculum  EC;  crit  crgo  acrcola  quacfita  —  -^— .  Eft 
autcm  ^\  m  clcmcntum  pcriphcrinc  circularis  rerpondcnsfc' 
miapplicatac  PM  ,  rcHit  crgo  indiganda  fob  EC  ,  pcr- 
pcndicularis  cx  E  in  tangentcm  circuli  M  C. 

§.  9.  llacc  EC  vt  commodc  dctcrminetur ,  ducantur 
rc(fl.ic  M  D,  CD,  cum  radio  baftos  MK  j  dico  iam  •  angulum 
in  bafi  iaccntcm  MCD  cflc  rcftum.  Nam  ,  quia  ED 
cft  pcrpcndicularis  ad  pkiniMH  inferius :  cruni  suiguU  EDM, 

ct 
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et  EDC,  recli.  Ciini  itaqiie  in  phino  horizontali  duae 
fint  redae  MDetCD,  qiiae  ciim  \nica  DE  plani  ercfti 
CDE  angiilos  reclos  fiiciunt  :  emnt  haec  duopkinaEDC 
et  BDC  ad  fe  inuiccm  perpendicularia  •,  ciim  igitur  MC 
fit  perpendicularis  ad  redam  CEplani  CED,  (per  hyp. ) 
crit  eadem  eti:im  perpendicularis  ad  omnes  reliqnas  in  boc 
plano  ex  C  cdudas  ,  hoc  eft  ,  erit  etiam  perpcndicularis 
ad  CD  :  quare  angnlus  MCD  eft  redus. 

§.  10.  Ert  autcm  ob  tangentem  B  M  ct  radium 
MK  etiam  angulus  BMK  redus :  ergo  MK  et  CD 
funt  pandlelae  et  triangula  BMK,  BCD  ,  fimilia.  Vo- 
catis  igitur  radio  MK~r  ,  altitudine  coni  fcaleni  ED~  <r  , 
reda  KDrr^,  PK— a*,  ?M—j,  edt  ob  triangula  fi- 
miJia  PKM  ct  MKB  analogia  haec ,  PK(a-):MK 
r)  —  MK  (r) :  BK  (J  ) ;  nec  non  ob  triangula  fimilia 
BMK  et  BCD,  BK  (  ?  )  :  KM(r)=:BD  (^* -f-^) : 
CD(  "^^—  ).  Hinc  ob  angiilum  redlum  CDE   crit  CEn: 

~ ~—--y    atque    ob    M;«  —  v;r'-at)  ,    ent    areola 

tnanguh  MwE  =:  — —  =1 ^(P^^] i  integrah  de- 

inde  hoc  ita  ftimto  ,  vt  id  euaneicat  pofito  x—r. 

§.  II.  Hoc    \ero    ckmentum     ^^^Jr^^^ip^—' ,  vel 
iftud  ,  in  quod   prius    hoc    facile    transmutatur    ■    ^  t_  ,.- 

V  (a*-{~  ^^—^-  ) ,  non  poteft  reduci  neque  ad  circuli , 
neque  ad  hyperbolcs  quadraturam  ,  quia  nuUa  flida  fubfti, 
tutione  rationalc  rcddi  pofeft  ;  neque  etiam  ad  redificatio- 
nem  ellip/cos  eft  reducibilc.  Nulla  igitur  hadcnus  alia 
ratione  conftrui  hoc  problema  poteft  ,  nifi  defcriptione  cur- 

vae  huius  quatuor    dimcnfionum  ,  in  qua  fit  ~"^^'iT^y^ 
Tom.  XW.  N  =  t 
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rr  f  ,  a  cuiiTs  qimdratnra  intcgr.itio  clemcnti  qmefiti  dc- 
pcndct.  Occiirriint  dc  codcm  hcK  problcmatc  diirertntic- 
ncs  Leibnitii  atquc  Varignomi  in  Mirccllancis  Etrolincnfi- 
biis,  Contio.  11.  qiiorum  hic  pro  folutionc  curiiam  dcdit  de- 
pcndcntcm  a  quadratura  circuli  ,  led  cuiiis  dcin  curuac 
rC(flificatio  problcmati  quicfiio  noftro  infcruit  ,  led  modo 
valde  prolixo  et  impcrfcdto  ^  illc  autcm  quaclhonis  huius 
rcfponfioncm  dcdit  ingcniofim  quidcm  ,  fcd  molcfliirimam  , 
per  rcdificationcm  curuac  alicuius  dclcriptii  valde  diflicilis , 
cuiiis  acquatio ,  fi  ad  coordinatas  orthogonins  rcdiiccretiir , 
ad  ingcntcm  numcnim  dimcnfionum  alccndcret. 
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METHODVS  F  ACILIOR  ATQVE  EX- 
PEDITIOR INTEGRANDI  FORMV- 

LAS  DIFFERENTIALES  RATIONALES. 

AVCTORE 

L.  Eulero, 

Ciim  igitiir  omnium  formularum  rationalium  integratio  /*^ 
per  praecepta  tradita  fcmper  ablblui  queat ,  dummo- 
do  denominatoris  faAores  fiue  fimplices  fiue  trinomiales 
habeantur ,  nihil  amplius  ad  methodum  ante  expofitam 
fupcraddendum  videbatur.  Verum  tamen  hic  omnia,  quae 
ante  explicuimus,  non  folum  modo  magis  naturali  ex  pro- 
priis  fontibus  deducemus  ,  verum  etiam  praecepta  ita  ador- 
nabimus ,  vt  integratio  omnium  huiusmodi  fbrmularum 
multo  facilius  atque  expeditius  perfici  qucat.  Primum  e- 
nim  methodum  tam  latiffime  patentem  ,  quam  ficilcm 
aperiemus  cuiuicunque  denominatoris  fadlores  trinomiales 
inueniendi ;  dum  antea  hos  fadores  eruimus  ope  cuiuspiam 
theoremiitis  mnivraeani  ,  quod  tantum  valet ,  quando  fU- 
premae  potellates  variabilis  x ,  iisdem  ,  quibus  infimae  , 
coefficientibus  funt  coniun^flae  :  hocque  ipfb  integrationem 
ad  plurimis  alias  fbrmulas  accommodare  poterimus ,  ad 
quas  prior  niethodus  minus  genuina  non  fufficit.  Deinde 
iuueiitis  fidloribus  tam  fimplicibus  quam  trinomialibus , 
meth  )diim  longe  fimpliciorem  ac  faciliorem  communica- 
bimus  ex  quolibec  fiidore  denominatoris  respondentem  in- 
tcgralis  partem  detcrminandi  :  in  quo  negotio  ante  vfi  fii- 
mus  methodo  cum  nimis  opcrofa  ,  tum  ex  alienis  princi- 

N  2  piis 

C*)  vid.  fufcr.  mcth.  intcgr. 
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piis  dediicla.  Tertio  mcthodiis ,  qiuim  hic  olkiidennis ,  ad 
omiies  tbriTuiLis  ditfcrcnti.dcs  crit  ncqiic  accommodata,  nc- 
qiic  vlb  opus  crit  rcdiicru^iv;  ,  quciiT.idmodiim  antc  neccUc 
erit  \  vbi  primum  cx  dcnomiivitorc  tadorcs ,  qiii  cranc  piv 
tcllates  ipfjus  .V  ,  cliccic  ,  atquc  tum  tcrnunuin  dcnomiiiato 
ris  abfohitum  \nitati  acipdcm  rcdderc  oportcbat. 

§.  2.  Sit  igitur  propofita  formuln  ditTcrcntialis  quae 
cunquc  f^</.v,  cuius  intc^raie  rcquiraiur  :  fuitquc  Al  ct  N 
tunc"tiones  qiuccunquc  iplius  x  ,    huius  fbrmac 

a  4-  (3  .V  H-  Y  .v*  -h  -J  .v*  -h  e  .v*  -4-  ctc. 

Lim  ratione  niimeri  tcrminnrnm  ,  quam  potcn.irnm  iplius 
X  vtcunquc  compar.itac.  Ad  intci^iatioacm  iam  abtoiucn- 
dam  oportct  traclioncm  j^  i"  partcs  limpliciorcs  rcalcs  rc- 
folnere  ,  c]uarum  denominatorcs  fint  vcl  binomia  p-\-^x^ 
vel  trinomia  p-\~qx-^rxx\  qucmadmodum  antc  vidi- 
miis.  ContiiKbuntnr  vcro  etiam  in  fraiflione  j;^  partcs  in- 
tegrac  ,  fi  variabilis  .v  in  numcratore  M  totidcm  plurcsuc 
habcat  dimcnfioncs  quam  in  denomiii;itore.  Qinxl  li  ergo 
fra<rtio  j;j  in  hiiiiibmfxii  partcs  fiuc  intcgras  fuic  ti-a^ftas  fuc- 
rit  rcli)luta  ,  qiuiclibct  pars  per  </.v  nuiltipiicata  ct  intc- 
grata  dabit  intcgr.ilis  quacfiti  partcm  ^  atque  (Mnncs  illac 
integralis  paites  ex  fingulis  partibus ,  in  quas  fradio  ^ 
rclbluitur  ,  oriundac  iuiK^im  (iimt.ic  pracbcbunt  intcgralc 
f()rmulac  ^tJx  quacfitum.  Totum  crgo  negotium  huc  rc- 
dit  ,  vt  fra(fti(«iis  ^  omnes  partcs  fimpliccs  eruamiis  fiuc 
intcgras  fuic  fravftis  :  tum  eaim  fingulis  pcr  </.v  multipli- 
catis  intcgratio  facili  ncgotio  ubfolnetur. 

$•3 


FORMrLAS  DIFFERENT.  RJTIONALES.     lOt 

§.  3 .  Partes  integras  autem  fradio  jj ,  vti  lam  mo- 
nuimiis ,  in  fe  compledlitur ,  fi  x  totidem  pluresuc  ha- 
beat  dimenfioncs  in  numeratore  M  quam  in  denominatoro 
N.  Contra '  nutem  fi  x  pauciores  habeat  dimenfiones  iti 
numeratore  M  quam  in  denominatore  N ,  tum  partcs 
integrae  in  fradtione  |  omnino  non  continentur ,  hincquo 
coniequenter  nuUae  partcs  in  integrale  inducuntur.  Pona- 
miis  igitur  variabilem  x  in  numeratore  M  non  pauciores 
habere  dimenfiones  quam  in  denominatore ;  tum  partes 
iiitegrae  in  fradione  ^  contentae  more  confueto  per  di- 
tifionem  eliciuntur ; 

^     A,r"-^^-|-B.v"-^-"-'+CY"-^^*+DA:"-^-"'-^-f-  etc 
Sit  cnim  n— ^^.«_^  ^^n-.  ^  yx''-'-^-  ^a:"-»  -+-  etc. 

manifeftum  eft  partem  integram  ex  diuifione  oriundanj 
huiusmodi  formam  efle  habituram 

ad  cuius  coefficientes  5(/  35/  C/  ^/  ^tc.  inuenicn- 
dos  hoc  tantum  requiritur ,  vt  ifta  pars  integra  per  deno- 
minatorem  aa;''-}-p.v''"'-f-Y^'''''^-*  ^^^*  niultiplicetur , 
et  termini  omnes ,  quibus  exponens  ipfius  x  non  minor 
eft  quam  n  ,  terminis  relpondentibus  numeratotis  aequentur. 
Tum  igitur  orietur 

Bzr«35-^(35C 

c  -  a  d: -+- p  23 -+- V  5( 

D  =  a2)-f-p€-hY33-i-^a 

etc. 

N  3  hinc- 
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hincqnc  coefficicntcs  qu:iefiti  cmergcnt  hoc  modo 


5        p\ 

a  a  * 

C  PB         (^i-aVM 


a  a  '     '  a 


S)  =  i- 


a  »  ~i~        a  '  «  ♦ 

etc. 


§.4..  Hoc  itjqiic  modo  ,  qui  diiiifioni  adliiali  idcm 
omnino  praebitunic  antcfcrcndiis  vidctur ,  Cicili  ncgotio  m- 
Tcnitur  fr:i(ftionis  '^  p:m  iatcgra 

2f  A-^-i-gj.v^^-H-  ^x'"-'--^<D.v'"-'  -4- H-  59?. 

dcfinicndis   fcilicct  cocfficicntibus  5I/93,CE/  ctc. 

His  autcm  dcfinitis  fimiil  obtincbitur   pars  intcgnilis  quac- 

(iii ,  cx  ifla  partc  integra  oriunda  ,  quippc  quac  crit ; 

Sl.v'^'      95  v'"      ^v'"-  .         ^ 


denotantc  9^  qu:intiLUcm  quamcunquc  con(l:uitem.  Ne- 
quc  vcro  opus  clt  ,  qucm:idmodum  antc  ,  mcthodo  minus 
gcnuin:!  \fi  ,  fccimus  ,  vt  fimul  p:irtcm  fra(fl:im,  qu.ic  cum 
partc  intcgra  iimcuta  coniuuifli  toLun  fnidiaucm  propofi- 
tam  N  conftiniat  ,  dctcrmincmus  ;  (cd  fufiicict  partcm  in 
tcgr.im  tantum  iuucltigade  ,  ex  caquc  intcgralis  partcm  con- 
vcnicntcm  cruifTc.  Kcliquas  cnim  intcgralis  partes  cx  par- 
tibus  fradis  fra(flionis  '^  oriundas  immcdiatc  cx  ipfa  frac- 
tionc  ^  eliccrc  doccbimus ,  ita  vt  non  opus  habcamus 
illa  facpcnumcro  laboriofi  rcdiwflionc  fr.i<flioncs  ^  ad  nliam, 
in  qu.i  variabilis  x  pauciorcs  obtineat  din  cnfioncs  iu  nu 
mcraturc  M  quam  in  dcnominatorc  N  ;    quac   tamcn  rc- 

du(flio 
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duftlo  neceffhm  erat  vifa  in  methodo  praecedente  ;  vbi 
praeterca  fidores  folitarios  denominatoris  N  fbrmae  .t* 
feorfim  elicere  ,  atqiie  rcliqiii  denominatoris  terminum  ab- 
folutiim  vnitati  aequalem  efficere  coadi  fueramus.  Me- 
thodo  autem  ,  quam  hic  fumus  tradituri ,  nulla  iftiusmodi 
praeparatione  erit  opus. 

§.  5.  Inuenta  parte  integra,  fi  quae  continctur  in 
fra(flione  ^\  cx  eaque  integralis  partc  conueniente  ,  pro- 
grediamur  ad  partes  fradas  finguias  fimpliciorcs  in  fradlio- 
iie  ^  contentas  eruendas ,  vt  ex  his  quoque  integralis  quaefi- 
ti  partes  oriundae  obtineantnr.  Ifta  autem  inuefiigatio  maxi- 
mam  partem  in  inuenrione  fa(florum  fimpliciorum  deno- 
minatoris  N  abfoluitur ;  qui  fidorcs ,  cum  ex  inftituto 
noftro,  quo  totum  integrale  in  forma  reah  exhibere  con- 
ftituimus ,  debeant  efle  reales ,  erunt  illi  vel  fimpiices  bi- 
nomiales  huius  formae  px-\-t^x  ,  vel  trinomiales  p -h 
qx-\-rxx  ,  cuiusmodi  ficflores  rcales  femper  exhiberi  poffe 
cum  docuimu^  tiim  in  fequcntibus  fufius  docebimus ,  cti- 
amfi  fidoies  fimplices  fint  imaginarii.  Primum  igitur  de 
faftoribus  fimplicibus  px-\-qx  agemus,  qui  in  denominato- 
re  N  contincntur  \  inueniuntur  hi  ex  rcfolutione  aequatio- 
nis  Nz::o  ;  quod  fi  enim  huius  aequationis  radix  fuerit 
ifluenta  xzza^  tum  fimul  x-a  diiiifbr  erit  quantitatis  N. 
Omnia  ergo  (iibfidia  ,  quae  auhuc  funt  inuenta  ad  rndices 
ncquationum  algebraicarum  err.endas ,  in  prae(enti  negotio 
jnaximam  affercnt  vtilitatcm.  Probe  autem  difcerni  debe 
bunt  fidores  reales  ab  imaginariis ,  cum  priorcs  folos  hoc 
loco  in  vfum  voccmus,  pofteriores  feorfim  tradaturi.  Fx 
tefolutione  vcro  aeqihUionum  intcliigitur  ,  fi  maximus  ex- 

ponens 
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ponens  ipfiiH  v  in  N  fucrit  numcrus  imp:\r  ,  tum  dcno- 
ninutorcm  N  ccrtiliiiuc  vnum  c{\c  hahmmwr,  ladorem 
fimplicem  rc.ilcm  ;  pnictcrc.i  vcro  fulMndc  plures  habcbit , 
id  quod  acqimtionis  ^z^o  rcfolulio  doccbit. 

§.  6.  Sit  igitur  p-H^-^"  f^n^or  dcnominatoris  N  isqnc 
rcalis  ;  atquc  ex  eo  nafcatur  fradionis  propofitac  jT  ilh  pars 
— — ;r ;  cuius  numcratorcm  P  ,  qucm  quantitatcm  con- 
lluitcm  eflrc  opoitct  ,  fcqucnti  ratiocinio  dctcrminabimus. 
Cum  p-hgx  fit  ftdlor  dcnominatoris  N,  fit  pZPT,!  ~ 
S  i  eritquc  altcrius  fracflionis ,  q\iac  inUar  complcmcnti  cum 
——-.  coniuiifla  conftituit  fradioncm  h  ,  dcnominator  S. 
Qiiarc  fi  a  fra^ionc  j^  fcu  (f_^,jT)s  fubtrahamus  fr.Kflitv 
rcm  funpliccm  j^zj^  >  rcfiduac  fra(flionis  ^p^^j.^^  >  nume- 
rator  M  — PS  diuifibilis  crit  pcr  p-f-^.v  ,  quo  frajflio  oria- 
tiir  dcnominatorcm  habcns  S  ,  vti  innuimus.  Cum  igitur 
quantitas  M  — PS  fit  diuifibilis  pcr  p-]-^x  ,  fict  ea  —  o 
fi  ponatur  p-\-qx—o  fiuc  .v=:  — ^.  Subdituto  crgo  in 
M  et  S  vbiquc  —  ^  loco  A' ,  crit  M  — PSrzo  ,  hino 
que  nafcitur  P=^.  Erit  itaquc  numcrator  illc  conflans 
affumtus  P— ^poflquam  in  M  et  S  vbiquc  loco  .v  (iib- 
flitutum  fucrit  —  ^  ;  quo  facflo  quantitas  ^  .abibit  in  quan- 
titatcm    conOantcm.      Ex  dcnominatoris    crgo  N  fidorc 

M  M 

p-^-qx  oritur  fradionis  ^  pars  j]^-^)  hincquc  intcgraiis 
quacfiti  proucnict  pars  ^  /^^  =  "^  l[p^qx)  ,  ficcjuc 
ex  fingulis  dcnominatoris  N  fidoribus  funplicibus  conuc- 
picntcs  intcgraiis  partcs  rcpcricntur. 

Excmplum  i. 
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Exemplum.  i, 

$.7.  Huius  formulac  ditferentialis  -^r  ^^'   intcgrale 
inuenire. 

Qiiiii  hic  crt  ^  ~  ■-  ^_.^,  in  hiic  fradione  pnrtcs  intcgriic 
contincntur ,  c]uac  vcl  pcr  diuifioncm  vcl  modum  nnte 
trnditum  crutae  crunt  x  -\~  2x  -{-  2.  vnde  ailcitur  hacc 
intcgnilis  pars  j  -4-  .v.v  -f-  2.v  -f-  C.  Dcindc  cum  to- 
tus  dcnominator  N  cx  vnico  ficflorc  .v— i  conftet ,  erit 
p— — I,  ^— I  et  S~;j.,  r=:i.  Lim  cx  ficlore.v-i 
nihilo  acquaU  pofito  oritur  .v  ~  i  ,  quo  valore  in  -g  ~ 
.vM-.v'  fiibdituto  prodit  2  ,  ideoque  ex  dcnominatore  N 
obtinctur  intcgralis  pars  hacc  2/_;-^  —  2 /(.v— i).  Qiio- 
ni'm  vcro  totum  intcgralc  componitur  ex  partibus ,  quae 
tam  ex  parte  integra  qu'm  frada  reiultant ,  erit  intcgrale 
foimulae  propofitae  ^^zt"  dx  haec  quantitas  finita  —-  -f- 
A:*-i-2.v-l-C-i-2/(.v— i)  cuiua  vcritas  j)er  diffcrentiatio- 
nem  flici  e  comprobatur. 

Exemplum.  2. 

§.8.  Huius    formulae    dificrentialis    "^^^'^  d  x    inte- 
grale  inuenirc. 

(^iia  variabiiis  x  in  numcratore  xx  -^Ciax  tot  habct  di- 
nicnfioncs  ,  quot  iu  dcnominatv  re  aa  —  xx  pars  intcgra  in 
actione  --^_^^-  contuietur  ,  qi-ae  pcr  uunfioncm  eft  -  i  , 
vndc  intcgralis  pars  nafcitur  —  .v-hC.  Porro  denomina- 
Cor  rt'^  — .v.v  in  f;idorts  {a—x){a-\-x)  refoluiiur  :  ex  priori 
a~x  vx  xzz.a  .^  ct  izz^-j;;:^- z^  '-  pouto  .\~^;  vnde 
intcgrali,  par>  cx  fadorc  a-  x  oriuntia  efl  -zz.  -^-  J  ^:^  — 
Tom.  XI ^.  O  -'' 
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^~l{a-x).  Ex  altcro  f"i(florc  a-^x  ,  qui  dat  a-=— <r, 
£(  M  _.  ^±2£f  —  —  I  ;  iiidcquc  integralis  pars  oritiir  haec 
■"  °  /5^  =^  —  1  /  ( <»-f--v  )•  Intcgrale  ergo  quacfitum  ra- 
pcrtum  tftm  C-.v-^r/l^-AO-^/t^J-f-.vj 


arrdr 


Excmpliim  5. 

§9.  Huius  formulae  diffcrcntiaUs  ■  ^.-.^'"u-^ji.-^r 
intcgriilc  inurnirc. 

Hic  vari.ibilis  .v  in  numcrntorc  pauciorcs  hnbct  dimcnfio- 
nes,  quam  in  dcnnminntorc  ;  idcoqiic  in  h:ic  fiadionc  par- 
tcs  intcgnie  ncm  contincntur.  Ad  dcnominntoris  crgo  fic- 
torcs  nggrcdimur  ,  qui  finguli  liint  fimpliccs  rcalcs.  Pri- 
mus  fIi(flor  i-.v  dat  .v— i  ,  ct  S~  (2-v)  (a-.v)  (^-.v) 
hincquc  "  =  U.^)ill)i.-x)  ~  '"  P"^'to  .r  =:  i  :  ex  prl- 
mo  ergo  taftore  i  —x  nafcitur  intcgr.dis  pars  ',  J-^  — 
—  i  /(i— .v).  Stcundus  fi(ftor  2  —  .v  \\\t  .v  —  a  ,  et 
?  —  , — ~-r, — r  :=:.  —  \  —  ~^  pofito  .v  —  z  hincque 
mfcitur  intcgralis  pai-s  -  2/,^,  ==  =  /(=--v)-      Tcrtius 

fiaor  3  --v  li-it  .v-3  ct  ^  —  (.■,)i:l!)u-.)  =  l  ^"dc 
oritur  intcgnilis  pars  ? /^  =— »  /(3-.v).  Qiiartus 
flKflor  4-.V  dat  .v— 4  ct  f  =r  (^^ij^Itjj^  =  7;*^-  =  — 
^  —  —  •  ;  vndc  prodit  conucnicns  integralis  pars  —  ; 
J .^- —  *  /(4— .v).  Ex  his  crgo  formulac  diffcrcniialis 
propofitac  (7:iy(r-^7fe)(rT)  intcgralc  coll.gitur  —  C  -  ; 
/(i-A-)-l-2/(2-.v)-2  /(3-.v)-+-J  /(+-^-)' 

§.  10. 
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§.  10.  Ex  his  igitiir  exemplis  clare  inteliigitur , 
quemadmodiim  propofitac  formulae  difFerentialis ,  cuius  de- 
nominator  in  ftdlores  fimplices  reales  inter  le  iniKv^uales 
eft  refolubilis ,  integrale  inucniri  oporteat ,  fiue  \ariabilis 
X  in  numeratore  pauciores  fiue  plures  habeat  dimenfiones 
cjimm  in  denominatore.  Huius  negotii  praecipua  pars  ab- 
foluitur  in  coefficientis  inueftigatione  per  quem  tormula 
/— ^  multiplicari  dcbet ,  vt  intcgrale  ex  denominatoris 
N  taclorc  p-\-qx  oriundum  obtineatur.  Inup.mus  au- 
tem  hunc  coefficientem  eflTe  5^ ,  portquam  \bique  loco  x 
eius  valor  —f.  quem  obtinet  ex  acquatione /^-^-^atiizo 
fucrit  fubilitutus.  Hunc  igitur  valorem  ~  ^  loco  x  tum 
in  M  quam  in  S  fubllitui  oportet.  Efl:  autem  M  nu- 
merator  formulae  difFerentialis  propofitae  ^dx,  qui  perpe- 
tuo  manet  idem  ,  at  S  pro  quouis  fidore  denominatoris 
p-\-qx  variatur ,  cum  fit  ?>—~^^:  ita  vt  S  habea- 
tur  ,  fi  totus  dencuninator  N  per  (iium  fiiflorem  p  -{-  q  x 
diuidatur,  Qiiodfi  ergo  dcnominator  N  in  fuos  fidores 
iam  faerit  vel  adu  refolutus ,  vel  ficile  refolubilis ,  tum 
omittendo  fadorem  propofitum  p-\-  qx  ftatim  emergit 
valor  Httcrae  S  ;  in  quo  loco  x  valorem  confl:antem  —  | 
fiibllitui  o--ortct  ;  hocque  cafu  expedite  reperitur  valor 
cocfficientis  5   ponendo  vbique  —  ^  loco  x. 

§.  II.  Sin  autcm  quotus  ,  qui  oritur  ex  diuifione  de- 
nominatoris  N  pcr  fuum  fidorem  p-i-qx ,  fiat  admo- 
dum  prolixus ,  vcl  etiam  indcfinitus  ,  vti  fi  fuerit  N  ~ 
I  H-  .v^*  eiusque  duiifor  i  -|-  .v  ,  vel  fi  fit  N  in  i  —  a*" 
tiusquc  fador  i—x:  priori  enim  cafu  quotiis  S  conftaret 

O  2  ex 
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ex  99  termiiiii  ,  poftcriori  aiitcm  niimcnis  tjrminonim 
fbrct  etiim  indetinitus  ;;■  vuJe  liibilittitio  loco  .v  tjcicnja 
ticret  :idm'Klum  opcrol-i  ,  ncqiic  vnlor  ipfuis  S,  niil  liim- 
m.itio  fcricrum  m  rubfiJium  vocctur  ,  commodc  exhibcri 
poirct.  llis  igitur  cafibus  alium  modiim  tradi  couucnict, 
quo  expedite  valor  ipliui  S,  quem  induit  pofito  —  poco 
.r  ,  indicari  qncit.  Cum  cnim  lit  S  ~  p-^ljx  >  qu.icritur 
valor  ti-aiftionis  r^rTx  icfulcaus ,  li  k)Co  .v  poiutur  —  f, '• 
hoc  autcm  calu  nou  lolnm  dcnominator  fi-atflionis  r^rj^j 
cu.inelcit ,  lcd  ctiam  numcrator  N  ,  co  cjuod  iplc  fit  per 
p-h^x  diuilibilis.  QiuKirca  valor  fraclionis  ^^^^  Dolito 
—  ^  loco  .V  idcm  crit  ac  fr.i<f^ionis  huius  -j-  cadcm  ficla 
fubrtiturionc  ,  quac  fradio  cx  illa  oritur  ditTcrcntiando  tam 
numcratorcm  N  quam  dcn  )minatorcm  p-H^v,  liimta  .v 
pn)  variabili.  Krit  itaquc  S  ~  ^  pofito  vbiquc  —  f 
loco  .V  :  ac  totus  coclncicns  rcquilitus  j  crit  -^  polito 
•vbiquc  —  ^  Kko  x  ,  vndc  pirs  intcgralis  cx  dcuominato 
ris  N  flidorc  p-\-qx  oriuiida  crit  liTr^ //qr^  —  ^jj^ 
/{p-\-qx). 

§.  12.    Compcndium    h(K    inligni   cmolrmcnto   ndhi- 

bcbitur  in   inucnicndis   partibus   intcgralis  huiu«»m(XJi  fiirmu- 

.v"^.v 
larum    diffcrcntiaUum    — 7;p-Ti  cx  dcnominatoris   <?"  — 

/»"  .X-"   f:i»floribus.       Cum    cnim    dcnominatoris  «"  —  ^"  .v" 

^"  -  /;"  .V» 

6(fl)r    {\\.    a-bx,    fict   cx    h(K    ficlorc  Sn , • 

a  —  b  X 

exillcutc  Mii:a-'"  ct  N  —  «"  —  ^"  .v\     Fado  cr^o  .vjr 

2  fict 


FORMJ^LAS  DIFFERENT.  RJTIONALES,        X09 

j  fiet  ^  —  i^-   ct   S=    —=lJ-x — ^nb^^^x''-'  — 

_7n— rt-f-i 

»«"-'  atque  ^  —  —-jiir'  »  qu»  valor  congruit  cum 
-^T^  feu  —  -j^  ob  q—  —b  pofito  A'  =:  5-  j  eft  enim 
^N=:-«^\v"-'^.v;    et    -^^—  -tAt-     = 

,,771-71-1-1  TO— Jl-4-t 

„^«-.     ~   Tiy^  P°^'^^  ^  =  ^      Qaocirca    cx  dc- 
nominatoris  a^  —  ^"  a"  fidore   rfr  — •  ^  a^  integralis  fbrmulao 

"z — 7j-r-  naftctur  ifta  pars  — r- — J 7- ~ — ^37— 

l{a—bx)^  quae  priori  via  finc  fummatione  ferierum  in- 
veniri  non  potuiflet. 

§.13.  Duplicem  ergo  nadi  fumus  yiam  partem  in- 
tegralis ,  quae  ex  denominatoris  N  fa<ftore  quocunque  fim- 
piici  oritur ,  aflignandi.  Sit  enim  in  fbrmula  difFerentiali 
propofita  -^dx  denominatoris  N  fador  fimplex  p -\- qx^ 
erit  integralis  pars  ex  hoc  fiidore  oriunda  vel  ^/^^tts 
cxiflente  S  =  ^ip^ ,  vel  ^i^Ip^qx-,  pofito  in  vtroque 
coefficicnte  vbique  —~  loco  .v,  quem  valorcm  x  obtinet 
ex  pofito  fadlore  p-^qx  —  o.  Qiiouis  igitur  cafu  oblato 
ea  via  vti  conacniet ,  quac  fucrit  ficilior  atquc  ad  opcra- 
tioncm  accommodatior :  pcrpetuo  enim  vtr.iquc  via  ad 
eundem  coefiicientcm  deducet.  Sic  ia  iiac  formula  diffe- 
rentiali  71:^3:1—^  eft  M  n;  i  ,  ct  N  z=  i  -h  at  —  2 1'*, 
huiusque  denomiuatoris  diuifor  i  —  .v  ,    ita   vt  fit  p~i^ 

O  %  q=. 
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^  —  —  I.  Via  crgo  priori  cft  S  m  i  -}-  2.v  -i-  s.v.v 
-+-  2x'  ,  ct  5  —  ;  pofito  .vz=.  1  \  \nJc  inagralis  p.irs 
ex  faclorc  i  —  .v  oriundi  crit  ;/,'*^  — —  J  l{i  —  x). 
Via  aiitem  polkriori  cft  </N  ~  </.v  —  S  .vV.v  ,  ct  -j^ 
^  -l^j^zrT  —  f  poHto  .V  —  i  ,    prorfib  vt  antc. 

§.  14.  Qii:irnqu:im  Iv.icc  mcthodus  pcipctuo   tiita  niil- 

lisquc    difficultatibus    obnoxii    videatur ,    taincn    ciu:;    vHis 

pcnitus  cclHit  ,    fi  dcnominiuor    N    duos   plurcsuc  Iwbcit 

fnflorcs  intcr  (c  acqualcs.      Poniunus   cuim  denominntorcm 

N   diuilibilcm  cnc  pcr  ( /> -f- -?  v  )* ;  crit  C(^fficicns  portio 

nis  intcgralis /jT^  pro  vno  fictorc  p-\-qx  vti   vidimus 

—  ^  pofito  p  -f-  qx  ~  o   fcu  X  zr  —  ^.      Qiioninm  vcro 

eft  S  rz  r^  \    crit  S   etiamnunc   prr  p  -}-  qx   diuifibilc 

idcoquc  fiAo  xn:  — ^  fict  S  in  o  ,    hincque    cocfikicns  g 

abibic    in  infuiitum.       Vtriu^quc    crgo    portionis    intcgralis 

/{1^   cx  binis  fadoribus    p-\-qx    ct    p-^-qx  oriundac 

cocthcicns  fict   infinitus,  altcrius  quidcm  affirmatiuus ,  altc« 

rius  ncgatiuus ,    ita    vt   intcgralis    portio  cx  biuis  coninnc- 

tim  oriunda  fit  ditKrcntia   intcr  duo  infuiit.i,  quam   finit.im 

eflc    pofTc    cx   natura   infiniti    latis   liquct.      Qiianta  auttm 

fit  ca  diffcrcntia  ,    cx  alio    fontc  dccidi    opoitct ,    qucm 

mox  apcricmus. 

§  15.  Ponamus  igitur  fracflionis  ^-  dcnominatorcm  N 
duos  habcrc  fidorcs  acqtialcs  fcu  diuifibilcm  clfc  pcr  [p 
H-<7.v)',  ita  \t  fit  N  1:1  (p-i-^.v)' S  ,  atquc  partcm 
fracftionis  •; ,  quac  cx  hoc  fidlorc  quadrato  (p-H^.v)*  ori- 
tur,  fcorfim  inuefligcmus.  Sit  igitur  pars  illa  znrzr—j.-^- 
(^.^^^  i    ac    rcliqua    pars ,    quac   cuin   hac   fra<flioiKm    jj 

conlli- 
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conflitiiit ,  fit  j  j  \'bi  A  et  B  quantitates  conftantes ,  T 
vcro  fundiioncm  variabilcm  ipfius  x  integram  denotabit , 
quam  noffe  non  opus  habemus ,  fufficiet  enim  coefficien- 
tes  A  et  B  determinafle.  Cum  igitur  fit  |  r=  ^  —  ~; 
-(fTj:^  ,  ob  N  =r  [p-^rqx)  S  erit  ^  =  -j^-^- 
ideoque  T  rz;  — (f^)^ —  >  qu^s  cum  quantitas  integra 
cfTe  debeat ,  necelTe  ell  vt  quantitas  lS\.-A{p-{-qx)'S- 
BS  fit  diuifibilis  per  {p-\-qx)^.  Q_aoni:im  autem  S  non 
amplius  per  p-+-qx  diuifibilem  cfTe  ponimus ,  eo  quod 
dcnominatorem  N  tantum  per  quadratum  {p-^-qxf  non 
rero  aliam  poteftatem  fuperiorem  diuifibilem  efle  afliimi- 
mus ,  necefle  eft  \t  ^-A  (/)-4-^x)-B  fit  diuifibile  per 
ip-^qx)*.  Ex  natura  igitur  aequationum  ,  cum  quanti- 
tas  f  -  A(/)-+-^A')  -  B  duos  habeat  fidorcs  rrequales , 
oportet ,  Yt  tam  ipfi  ,  quam  eius  difK;rentiaIe  d.^l-kqdx 
fjt  diuifibilis  ^cx  p-\-qx\  ergo  tam  ip(a  illa  quantitas , 
quam  cius  diflercntialc  cuanefcet  pofito  p-{-qxzzio  feu 
X  —  —  l".     Fiat  igitur  a*  —  —  ^  ;  ac  prior  aequatio  dabit 

7     M 

I  -  B  rr  o  feu  B  r:  f  ;  poflerior  vero  A  —  --^,-     De- 

terminatis  ergo  coefficientibus  A  ct  B  ,  cx  fomiula  diflfe- 
rentiali  ^  dx ,  cuius  denominator  N  flidorem  habct  {p-\- 
qxf  ^    liic   ipfe   facflor    praebebit  inregralis   partem    hanc 

^ff^  +  ^f(f^)*    po^^^^o    in   coefficientibus  vbique 

—  ^  loco  X. 

§.  i6.  S\  denominator  N  habeat  tres  fiAores  aequa- 
lcs  feu  diuifibilis  fit  per  {p-i-qx)^  •,   ex  eo  orietur  eius- 

modi 
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modi  pars  (jipj^  "^  (f^i^)~  "^"  w^ '  ^'"*^  ^  ft-ad  onc 
^  ablatd    rclinqiict    frac^^ioncm    ^    «^xiltcnte   S  =  {f^jx)*  • 

Fiet  ergo  T  — (^jx,^         7  qiv.ic,cnm  qnan- 

titas  integra  eflc  dcbcnt ,  oportcbit  M-AS-B  (/)H-^.v)S 
-C(/.-H/7.r)'S  lcn  ^  -  A-B  (p-H^.v)-C  (p-f-^.v)* 
dinifibilc  cllc  pcr  (p-t-^-v)':  id  qnod  cncnict  ,  fit  ct 
ipla  ill;i  qn:nitit;is,  ct  ciiis  ditfcrcntiale  ,  ct  eins  dilfcrcntio- 
dilfcrcntialc  fucrint  pcr  p-\-qx  diuifibilia.  Qiiaie  lcqnca- 
tes  trcs  cjn.mtitatcs 

f-A-B(/,-f-^.v)-C(p-|-^.v)* 

d.~-  V>qdx  -  2C  (p-i-^.v)  qdx 

dd.~  —  iQqqdx* 
dinifibilcs  clfc  oportct  pcr  p-\-qx:,  idcoqnc  fingnlnc  ,  fi 
in  ipfis  ponatnr  p-\-qx  —  0  fcn  .v  —  —  ^  ,  cnanclccnt. 
Ponatnr  ergo  in  fingnlis  .v  ~  —  ^  ,  atqnc  ex  prima  orie- 
tnr  A.  —  ~  :,  ex  fccnnda  B  zr  -;^  d -i  et  cx  tertia  Cir 
•  '^,1-  dd.T.  His  coclficicntibns  inncntis  ex  denomina- 
toris  N  fKflorc  cnbico  {p-\-q.x]  orictnr  fcqntns  intcgr.i- 
lis  pars 

M      r    dx  ,        I       J    M       /.     dx  ^_         I  J  y     ^       r    <<  Jf 

S  •7(j-(-M,«   ~T-  ,jdx  "•  b    •  /  (r-f-7.t)'  ""       »1' Ja'     ""  •    i    •J  f~i-  IX 

pofito  in  ccKilicicntibns  \biqnc  —  ^  loco  x  j   ac  cMlUiitc 

•>  —  (r-K/i;»  • 

§.  17.  Simili  modo  fi  ponamns  fi)rmnlac  di^lcrcnii.Uis 
jj  i/.v  dcnominatorcm  N  qnatnor  habcro  ficlorcs  aci]4ialcs 
fcu  dinifibilcm  eflc  pcr  (/>-f-^.v)*,  ita  vt  fit  S  —  (-—;-♦ 
qnantitas  intcgra.  Qiiod  fi  iam  cx  Ikk  ficlore  (p-\-qx)* 
nafci  ponatur    ,(U    intcgralis  p;iri  Ay^y^* -i- B /^^—7^.' 

-t-C 
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-\-  C/(-4^»  -+-  T>J~r:,\  oftendetiir  pari,  qiio  ante,  modo 
hanc  quantitiUem 

f  -  A  -  B  [p^qx)  -  C  [p-\-qxY  -  D  {p-^-qx)' 
diuifibilem  efle  oportere  per  {p-{-qx)*.  Hoc  autem  e- 
veniet  fi  praeter  hanc  ipfam  qiuntitatem  cius  differentialia 
primi  ,  fecundi  ac  tertii  gtadus  fingula  fuerint  diuifibilia 
per  p-\-qx.  Hinc  itaque  per  p-\-qx  diuifibilcs  erunt 
quatuor  fequentcs  quantitates 

j-A-B(;)-i-^A')-C(p-h^A')'-D(p-t-^A:)' 
d.  f-Bqdx-2C{p-{-qx)qdx-5T>{p-i-qx)'qdx 
dd  f-2Cqqdx"-6Dip-\-qx)q"dx^ 
d\^-6T>q"dx\ 

fingulae  ergo  euanefcent ,  pofito  x  —Y'  I*3(fto  autem 
\bique  .v  rr  —  ,  prima  aequatio  dabit  A  —  f  ;  fecunda 
dabit  B  —  ^^  d.  ^  ;  tertia  dabit  C  nz  T^idd.f  ,  et 
quarta  dabit  T>  =:  -^^zd^  -g.  Ex  his  coUigitur  integra- 
lis  pars  ex  denominatoris  fadlore  ip-{-qx)*  oriunda    :=: 

M    f     dx      _      .^  }__     ,   M     r     dx  1  ,,    M    f.     dx 

S   J  {f-i-qx)*-^  qdx  «•  S    7  [p^qxy~T~  2  q^  d;c»««-  S    J  [p^qx]* 

-^  ^^^^^'  s"  j  f+^  pofito  in   omnibus    coefRcientibus  x 

—    1' 

§.  18.  Facili  igitur  negotio  hos  coefficientes  determi- 
namus ,  quos  in  fuperiori  tradatione  per  proHxiflimos  cal^ 
culos  eriiimus  ,  ac  pro  altioribus  poteftatiiDUS  tantum  pcr 
indudionem  concUifimus  ;  h.iecque  detcrminatio  pro  fado- 
ribus  fimplicibus  cuiuscunquc  formae  valet  ,  cum  fuperior 
ad  hanc  tantum  foimam  i-f-^.v  effet  accommodata.  Hic 
Tom.  XIF  P  autem 
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autem   \ltcrius    progrcflliri    indu<flionc  non    indigemus ;  fi 
cnim  dcnominiuoris  N  tador  {n  (p-i-</-v)";  hincquc  in- 

tcgnlis    pars    oriunda    ponatur    —    A  r,  >,_.    77^    "^ 

N 
ratiocinio  fupra  adhibito  patcbit  ,    pofito  S  ~  — — 7:;; 

per  (p-f-^-v)"  diuifibilcm    cflc  dcbcrc   hanc  cxprcllioncm 

f-A-B(p-i-^.v)-C(p-i-fvf-D(/)+^.v)'-E(p-t-^.v)*-etc. 

Tam    igitur   hacc  ipfa  exprclfio  ,    quam    cius   diflfcrcntialia 

ordinis  primi,  fccundi,  tcrtii,ctc.  vsquc  ad  ordincm  tj-i 

inclufiuc  fingula  per  p-h^.v  diuifibilLi  cflTe  oportet , 

I  -  A  -  B  (p-i-f v)  -  C  ip-\-gxy  -  D  ( p-^qxY-  E  ( p-^-qx)*-  ctc. 

d.^-'Bqdx-:LC{p-\-qx)qdx-:iE>{p-{-qxyqdx-ct.c. 

dd.^-^C  qdx-  6  D  [p->t-q.x)qdx"-  x  i  E  (p-f-f v)  V  V.v'-ctc. 

d"l-6  Dq'd.x'  -  z^E{p-\-q.x)q"dx-  60  F  (p-f^ v)^V.v'-etc. 

d:~-24Eq*d.x*-izo¥ip-\-qx)q*dx*-ctc. 

d!^-i2o¥q'd.x'-ctc. 

Qiiod  fi  inm  pon.itur  p-H^.v— o    (cu   .v  —  =^  ,  finguhc 
iltac  cxprcfiioncs  cuauclcunt ;  indcquc  rcpcritur 


D  aqfdx'     ^'    S 

E  ~   t*q*dx*  "■    S" 
i.,flMjc»   "•     S" 


etc 


Ex 
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Ex  his  igitiir  colUgitur  integralis  quaefiti  pars  ex  denomi- 
natoris  N  fadore  {p-\-qxf  oriunda  fore 
^r    ^^^     ^     M       d^  I  Uf^    dx_ 

sJ^qxy^qdx'^'  Sjip+qxf-'  '^a/^A'    ^'  S^  [p+qxr 

I        ,  M  ^    dx  I  ,  M  ^    dx 

^(J/Z?"'-  SJ [p+qxf-^'^ 2^q*dx'  "^    S^(p+fvr 

I  ^^M  .  dx 

"^ "+"i.2.3...(H-i)^Wx''-''^"  'sJp  +  qx 

cxiftente  S  rz  -, r;   atque  in  coefficientibus  -vbique 

{p-\-qxf 

pofito  X  —  "j. 

Exemplum  4. 

§.  Tp.  Huius  fbrmulae  differentialis  ■».*t,z^^,)^ix-2]^{:,x-z) 
integrale  inuenire. 

Hic  eft  M=i:i  — a:  et  N  —  x*{ix-iy{^x-2.y{^x-2) 
et  cum  variabiJis  x  in  numeratore  M  pauciores  habeat 
dimenfiones  quam  in  denominatore  N  ,  nulla  pars  integra 
in  fra(flione  ^  continetur  ,  nullaque  inde  nafcitur  integralis 
pars.  Confideremus  ergo  fidores  denominatoris ,  ac  pri- 
mo  quidem  .v*  ,  erit  S  =  (2ji'-i)' (3X-2)' (4A'-3). 
et  p—Oj  atque  q—  i  \  vnde  ponendum  erit  A"— ^  —  o. 
lam  ad  coefficientes  requifitos  inueniendos  erit 


t  —  X 


I 


S    (2*-l)'(35C-j)*(  +  *-3)      12 

,       M  ,7o-c^-;.8lX-4-^?7r-;H^      ,  7       J^ 

«•S    (2*— i)*(iJi.— :)»(4X— .)»      «•*     9.«.* 

I  j   M -t7^io'^-t-'^''-'^<^*^*-s'<^"^^^-t--'-'ifiii^'^—2fii g;y-<-T7S8  j^' »»rj)  j  « 

«"•s —  (2x-oS(iX-2)Mt-c-.jJ  «•*  — 2,6  "'*• 

P  a  Hinc 
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Hinc   ex   dcnomin.uons   fii(flore   .v*  na(citiir  integralis  pm 

h:lCC    i  JiT*  -+-  ^y  r.  -^-  TTJ  xH  ■+-  .,p«  J  X    ^<i^   C-  i^ 

1,«  411*         '  1»$>6 

Sum.imus  alccriim  fiidorcm  (s.v— i',  quo  c(l  ^  —  2  ; 
pzz—i;  cft  \:ilor  pro  .v  Uiblliaicndus  —  j:  deindc  cll 
S  —  X*  (3.V— 2)*  (4..V  — 3)    atque    cocfficicntcs  quacliti 

M !^£ _ 

S   x*(iJC— 2)S4X— j)    vi-' 

I       ,     M  7iX^—  i«ix*-f-,nx  —  !♦    

d;«-5    jc5(jx— :)»  (,X  — ,)'         ~     *9-- 

±^dd.f^-  3^00. 

Intcgralis    crgo    pars    cx    f;i(florc    (i-V— i)'    oriunda  eft 

-  32/(,-i^  -  9^/(;|^»  -  400  f~^,    fuic  -h  {^i- j* 
-H  ,^-  *°o  /C2A--I) 

Tertius  dcnominatoris  fvKflor   (3.V— 2/  dat  p  —  —z  ct  q 

—  3  ,    atque  S  ~  .v*(  2.v— 1)'  (4.V— 3)    \ndc    poncndo 
X  zz:  1  oriuntur  coefficicntcs 

*  '—*     r.«^ 

S     X*  {ix  —  i)'  {*x—z)    li 

I      j      M     -4-  Tnos 

ix    "  •    S     16 

integralis    crgo    pars    ex   fadore   (3v— 2)'    oriunda  crit 

-'Tr/(Tfe?-4-  ^/rr'^      fuic 
-v-.ffcy-^  Tr/(3.v-a) 

Tandcm  \ltimus  fador  4X— 3  ,    dat  .v  n:  J   atquc  S  zn 
A*  (  2  .V— i)'  (  3 -v—  2  )'   \nde  crit 

H  '— ; *JL£1 

5    *«  (ix-o»  (jx — j)'     •■ 

•vnde  intcgrale  ex  hoc  frKflorc  oriundum  crit 

•-;p/;4^  zz  V.'  /(4.V-3) 

Formuiae 
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Formulae  itaqiie  difFerentialis  propofitae  huius 

.     •   (, — x)dx 

integr:ile  completum  erit : 


§.  20.  Conuenit  quandoque  loco  diflerentiiUionurri 
ipfius  §"  ipfo  principio  vti  ,  vnde  eas  deduxinins  ;  iiocque 
modo  ftcilius  peruenietur  ad  numenitorcm  quaefitum.  Sci- 
Lcet  fi  denominatoris  N  fiidor  fuerit  R  ,  ita  \t  fit  N  — 

R  S  ,  in  fi-adlione  jij  feu  ^  s  continebitur  fia(flio  fimplicior 
g ,  fi  ea  fuerit  fumma  harum  |-i-J.  Fiet  ergo  M  — 
VS-f-TR,  vndeoriturT—  "—.  Qiiare  cum  T  fit 
quantitas  intcgra,  pro  V  eiusmodi  quantitatem  integram  quae- 
ri  oportet ,  vt  M  -  V  S  diuifibile  fiat  per  R  ,  quod  autem 
ita  effici  debet  ,  vt  variabilis  x  ,  pauciores  obtineat  dimen- 
fiones  in  V  quam  in  R.  Haec  vero  quantitatis  V  in- 
ventio  interdum  fine  differentiationibus  facilius  abfoluitur 
Iblo  ratiocinio.      Sit  enim    pro  j^  propofita    ifta    fi^adio 

A:"(/-i-:^T  "^'  ^^  Mzzi,  RrrA'«,  et  Si-f-:t"; 

V 
atqiie  ad  quaerendam   fractionem  -^jj  in  illa  fi-adione  con- 

tentam  ,  in  cuius  numeratore  V  variabiiis  x  pauciores  ha- 
beat  dimenfiones  quam  m  ;  oportet  pro  V  eius  modi  fundio- 
uem  inucftigare,  vt  i— V(i-f-a")  fiat  diuifibile  per  x^. 

P  i  Patet 


1 1 8     METH.  FJCIL.  ATQl'E  EXPEDIT INTECR. 

Patct  autcm,  vt  i  tolLmir ,  cfTc  dcbcrc  V=:i-}-X,  quo 
fubaitiito  lucc  qiuiuitas  XH-.v"-l- X.v"  diuinbilis  crt  red- 
dcnd.i  pcr  .v "".  Pcrlpicuum  nutcm  cft  fi  fiicrit  m  <  n  , 
tum  diuifioncm  fucccdcre  fi  X— o  ,  idcotjuc  cafu  w;  <  n 

in  fradione  — ;r- ; — -.  continctur     hacc    fimplicior  — . 

.V     ( I  -+-  .v  )  A 

Qiiod  fi  autcm  fit  ;/;>«  tum  ponatur  X  — Y  — .v",   ha- 

bcbiturque  Y  — .v'"-!- Y.v"  diuilibilc  pcr  x^  :  cucnit  hoc 

fi  m  <^itt  pofito  Y  m  o  i  quare  fi  t/i  >  tt  ct  w  <<  z ;;,  tum 

erit  X~-.v''  ct  V— i— .v".      Hinc  facile    conlequimut 

V              I  -  .v^-h.V "-.v'"  -h.v"  -  etc. 
gcncratim  fradioncm  -7^    forc 


m 


in  cuius  numcratore  tot  tppicndi  funt  tcrmini  ,  quoad  ad 
exponcntcm  ipfius   .v  mniorcm  quam  ;;;  pcrucniatur.     In 

foimula    creo    diftercntiali    '-— ex    dcnonunatoris 

°  .v"\  I -h.v") 

fodore  x^  liacc  clicitur  intcgraiis  pnrs 

^dx       p  dx  ^  d  X         ^  d  X 

cousquc  continuanda  ,  doncc  cxponcntcs  ipfius  x  fiant  nc- 
gatiui  :  ifta  aiittm  intcgralis  pai-s  hoc  p;!(flo  multo  facilius 
rcf  critur  ,  quani  pcr  dificrcntiationcs  antc  indicatas. 

§.21.  Expofiiimus  igitiir  modiim  fliciUm  ntquc  cx- 
peditum  cx  facftoribus  fimplicibus  dcnominatoris  N  in  for- 
muJa  d.ffcrcntiali  f;  </.v  ,  ac  potcfiatibus  corum,  quac  qui- 
dcm  in  N  coiuincntur ,  partcs  iiucgiali^  quatfiti  itliion- 
dcntcs  inucnitndi.  Totum  tmm  intcgrale  fc)inuilac  — ^ 
cumponiiur    cx    partibus  ,     tjuac    tum     cx    quautitatibus 

iuicgris 
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integris  in  fraAione  "  contentis  oriuntur,  tum  ex  fingulis 
fadloribus  denominatoris  N.     Eae  quidem  integralis  partes, 
quae  ex  quantinte  integra  in  fradione  "  contenta  nafcun- 
tur,  funt  perpetuo  quantitates  algebraicae  ;  illae  autem  quae 
ex   fadloribus   fimplicibus   denominatoris  N  proficiscuntur, 
funt  quantitates  logarithmicae ,  cum  quibus  etiam  algebrai- 
cae  coniunguntur ,   fi  potellas  cuiuspiam    ftdoris  fimplicis 
in  denomimitore  N  contincatur  ;  hocque  cafii  fubinde  eue- 
nire  poteft  ,  vt  in  integnili  pars  logarithmica  penitus  eua- 
nefcat,  Iblaeque  quantitates  algebraicae  fuperfiites  maneant. 
Qiiod  fi   igitur   denominator   N   omnes  fadores  fimplices 
habeat   reaies ,    tum    integrale    formulae   difFerentialis  ^^^ 
nifi  efl  quantitas  algcbraica ,  per  logarithmos  exhiberi  po- 
tefl.     Sin  autem  in  denominatore    N    contineantur  fado- 
res  fimplices   imaginarii  ,   tum  quidem   per  methodum  in- 
tegrandi   hic   expofitam   perueniretur   ad  logaritlimos  ima- 
ginarios ,  quos  autem  ,   fiquidem  quantitatem  realem  prae 
fe  ferant,    ad  arcus  circulares  reduci  pofle  conflat.     Supra 
autem    iam    obferuauimus ,    fi  denominator  N    habeat  fli- 
dores  fimplices  imaginarios ,  tum  eorum  numerum  femper 
cfle  parem  ,    atque  ex  iis  binos  femper  ita  efle  compara- 
tos,  vt  corum  producflum  fiat  expreflio  realis.    Hanc  ob- 
rem  loco  fidorum  fimplicium  imaginariorum  fbrmari  po- 
terunt   fidores  trinominlcs  reales ,    quorum    numerus  erit 
duplo  minor ,  cx  hisquc  fadoribus  peruenietur  ad  integra- 
lis  partcs  a  quadratura  circuli  pendentes. 

§.22.  Praecipuum  igitur  negotium  ,  fi  denominator 
N  habeat  fadores  fimplices  imaginarios,  in  hoc  verfabitur, 
vt  ipfius   dcnominatoris   N   fiidores  trinoniiales  reales  ex- 

hibeantur 
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hibcantiir  ,  in  qnibiis  fidorcs  jmaginarii  contincantnr.  Sit 
itaquc  p-\-  rx-hq^-x  liuinsnnxli  t-ictor  trinomialis  ipfins 
N,  cnins  ia<florcs  fimpliccs  fint  imaginarii  ,  crit  ^pq^rr 
fcu  TT^j  <<  I .  Dcnotabit  igitnr  ,Jp,j  cofmnm  cniuspiam 
nngnli  qni  fit  (^  ,  ita  vt  fit  r^^  —  cof  A  .  (p  ct  r  — 
n  V pq.  coL  A  (p.  Qiiamobrcm  gcncralis  forma  huinsmodi 
fa<ftoiis  trinomialis  erit 

p—  zxV  pq  .  coC  A  $) -f- ^A-.v 
atquc  idco  in  hoc  nobis  ent  cLiborandnm  ,  vt  inucniamn* 
an  hninsmodi  faftorcs  trinomialcs  in  dcnominatore  N  con- 
tincantur  ,  ct  quot  fint  futuri  ,  ct  qualcs.  Patct  nutcm  in 
hac  torma  trinomiali  ctiam  fi(florcs  fimplictb  rcalcs  com- 
prchcndi  ,  fi  fiat  CP  —  o  ^  tum  cnim  ob  col'.  A .  CP  —  i  , 
erit  fidor  illc  trinomialis  =:  (  ^''p— -vV^  )',  indicabitquc 
dcnominatorcm  N  diuifibilcm  cflc  pcr  Vp  —  xVq^  ctfi 
cohcliidi  non  potclt  ,  ctiam  ipfius  qnadratnm  (V p—xVqy 
eflc  diuiforcm  ipfius  N  :  inncfiigatio  cnim  diiii(()rum  ae- 
qiialinm  ex  alio  fontc  cfi  pctcnda.  Qiiamobrcm  fi  dctcr- 
minaucrimus,  qnot  variis  miKiis  cxprclVio  p  —  zx  Vpq  •  cof. 
A^P-hqxx  tanquam  factor  in  dcnominatorc  N  continca- 
tur  ,  tum  (imnl  tum  omncs  fitfiorcs  trinomialcs  in  imagi- 
airios  rcfolubilcs ,  qnam  ctiam  ip(()s  fi(ft()rcs  fimpliccs  rca- 
les  aflcqucmur.  Atqnc  hiiic  etiam  ,  fi  ifla  inucfiiguio  pcr- 
pctuo  potcrit  ubfolui ,  intclligctur,  quod  (iipra  iam  prohaui- 
mus  ,  onincs  fiiL^orcs  fiiiipliccs  imigiiiarios  ad  fa(ftorcs  tri- 
nomialcs  realcs  reduci  po(lc. 

§23.  Ponamus  crgo  dcnominatoris    N    facflorcm  eflc 
p—zxVpq.  co(.  A  (J)  -f -  qxx 

is 
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is  itaquc  in  fe  coinpkctitur  lios  binos  fadorcs  fimplices  ima- 
ginarios  : 

xVtj-Vp.  cof.ACp-T-V— /».  fin.  A(J) 
xyq-yp.cof.A(p—V-p.{in.A^ 
fi  igitur  hi  faAores  fimplices  nihilo  aequalcs  ponantur ,   e£ 
valorcs  ipfius  .v   inde  oriundi  in   N   fubllituantur ,  vtroque 
cafii  valor  ipfius  N  euanclcet.     Fiet  autem  ,  valores  ipfias 
X  coniunclim  cxprimendo 

.v  —  y|.  cofACf)  -+-  y-\.Cm.A(p. 

vel  fi  ponamus  coramoditatis  gratia  /—  V  | ,     erit 
x=:fcoCA<p±^fV-  I  .  fin.  ACp 

\terquc  igitur  valor  ipiins  .v  in  N  fubftitutus  ad  nihilum 
perduccre  dcbet.  Colligitur  autem  cum  cx  ipfa  opcratione 
inftituenda ,  tum  ex  proprictatibus  de  multiplicatione  ar- 
cuum  cognitis ,  fingulas  ipfius  .v  poteftates  fequenti  modo 
cxpreftum  iri. 

.v'-— /  cof  A .  i  Cp -j- /V-i.  fin.  A .  2  0 
.v'=r/' cof  A  .  3  cj) +  _/ V- I.  fin.  A.3  C^ 
;i-*=:}*  cof  A . ^cj)  -f-  / V-i.  fin. A .^Cp 

et  generaliter 
a;*=/*  cof  A . /tCj)  +  Z' y - 1 .  fin.  A .  ife Cj) 
Cum  igitur  loco  cuiusuis  poteftatis  ipfius  .v  duo  tantum 
termini  fiibftitui  debeant ,  fubftitutio  vtraque  pro  vtroque 
pgnorum  ambiguo  fiicilc  abfoluitur.  Qiiod,  quo  ficilius  perfpi- 
ciatur  ,  fcribatur  in  N  primo /'' cof  A./tCp  loco  cuiusuis 
poteftatis  .v''  ,    litquc  quod   piodit  —  P  j   deindc   loco  .v* 

Tom.  XIV.  Q  lcribatur 
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fcribntur  /*  fin.  A.jfeCp  •,  ct  qnod    prodit ,    fic  —  Q^^ntquft 
inanifclhim  ert  pcr  lubllitutioncm 

.i^rr/ *  cof  A  ./t0  ^3 /*  y  - 1 .  fin.  A .  JtCji 
denominiuorem  abinirum  cflc  in 

P   H^   QV  -  I. 
qu:ie  duplex    expreffio    cum  dcbcat  cffe  —  o  ,    erit    tam 
P  =:  o  ,  qu.im  Q_=i:  o. 

§.  24..  Ad  v.ilorcs  igitur  t.im  pro  p  ct  q  qmm  pr» 
arcu  Cp  inucnicudos ,  qui  rcddat 

p  —  zxVpq.  cof  ACl)-4-<7  v.v 
Cidorcm  dcnomin-.uoris  N,  i^ofito  /=:V|,  duplicciTi 
nancilcimur  acquationcm  ^  primo  fcilicct  loco  .v*  poncndo 
/ *  cof  Ak<P  ,  oritur  ncquatio  P  —  o  ^  ac  dcindc  loco 
X*  poncndo /*  fin.A^CP,  orictur  altcra  acquatio  Q_— o> 
ex  quibus  duabus  acquatiouibus  tum  quantitatcm  /,  quum 
arcum  (P  dcterminari  oportcbit.  Hoc  autcm  pluribus  mo- 
dis  femper  prnediri  poterit ,  tot  fcilicet ,  quot  varios  fac- 
tores  tam  fimpliccs  quam  trinomialcs  rcalcs  dcnominator 
N  in  fe  compicditur.  Simpliccs  quidem  prodeunr,  fi  <P 
—  0  ,  quo  cafu  altcr  vaior  Q  fpontc  fic  o  ,  ob  fin.  A.fe 
(P— o  ;  tum  autcm  crit  cnl.  A.k(prjii  ,  ac  valor  P  ex 
N  nafcctur,  poncndo  fimplicitcr  /  loco  .v.  Qiiarc,  quot 
ifta  acquatio  P  —  o  habcbit  radiccs  rcalcs ,  tot  prodibunt 
fi(flores  fimpliccs  rcnics  dcnominatoris  N  ;  ac  fi  omncs 
radiccs  aequationis  P  — o  fiicrint  rcnlcs ,  tum  ^ltcriori  in- 
vcfltgatione  non  crit  opus.  Sin  autcm  radiccs  imaginiriac 
contincantur,  tum  alios  quacri  oportct  valorcs  pro  arcu  C|), 
qui   acquatiouibus  P  — o    ct    Qzr  o    fuir.r.iciant ,  hincijuc 

Con- 
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conuenienter  valores  pro  /  elicientur ;  atque  fic  fadores 
trinomiales  obtinentur,  ftKflores  fimplices  imaginarios  com- 
pledentes.  Vfus  autem  huius  regulae  clarius  apparebir,  fi 
eius  ope  fiidlores  trinomiales  inueftigemus  denominatorum , 
c]uos  deinceps  in  exemplis  fiimus  tradatiiri.  Sit  igitur 
primum  lequens  propofita  forma ,  cuius  fidores  reales  fiuc 
fimplices  fiue  trinomiales  inueftigari  oporteat 
a  -+-  p  A.'* 

§.  25.  Qiiia  fubftitutiones  praefcriptae  loco  potefta- 
tiim  ipfius  X  funt  facicndae ,  terminus  abfolutus  a  ita  eft 
fpcdandus,  quafi  eflet  ax°.  Pofito  ergo  loco  poteftatis 
ipfuis  .V  generalis  .t''  tam /^cof  A/:CJ),  quam /^fin.  A.i{:C|), 
et  vtraque  exprefibne  refultante  .fada~o,  fequentes  duae 
aequationes  habebuntur 

«-i-p/"cof  A.«(J)  =  o 

Primum  igitur  poni  poteft  C|)  — o,  quo  pofteriori  aequa- 
tioni  fatisfiet,   prior  vero  dabit 

a_H(3r=o  feu/:=it_f  =  y| 
vnde  oritur  diuifor  {Tmp!ex  yp—xVq  feu  -y/a—x^P-S 
fuie  y^—^  —  y:  Qiiod  fi  ergo  fit  «  numerus  impar, 
femper  vnus  habetiir  flidor  fimplex  realis  f'  a—x^—^. 
At  fi  «  fit  numerus  par ,  fadlor  fimplex  realis  non  dabi- 
tur  ,  nifi  ~p  fuerit  quantitas  affirmatiua  ,  hoc  vero  cafu 
duplex  habebitur  fador  fimplex  realis,  nempe  -I-  ■\/—%—x- 
fiue  huius  exprefijonis  a— p.v"  hi  duo  ernnt  fidlores  fim- 
plices  reales  y^a-^-Xy^^   et   -^a-.v-jVjS,    fi  quidem  ;i 

Q  2  eft 
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cft  niimcriis  pnr  •,  hi  avitcni  cnfiis  pcr  fc  funt  noti  ,  atquc 
in  fcqiicnti  inuclliguionc  dcnuo  cKcurrcnt. 

§26.  Non  igitur  fit  0  — o  ,  atquc  ncquatio  poftc- 
rior  dabit  fin.  A .  ;;Cpz:io  :  cx  quo  pofitii  lcmipcriphcri.i 
circuli  —  7T  ,  cxillcnte  r.idio  ~  i  ^  crit  «CP  rz:  multiplo 
cuicunquc  Icmipcripiicriac  t:,  quod  fit  fcT:  ,  hincquc  Cj)— 
~.  Hinc  autcm  fiet  cof.  A  «  Cj)  —  cof  A  /k  tt  nz  H^  i  : 
crit  ncmpc  cof  A .  w  cp  —  -4-  i ,  fi  k  fucrit  numcrus  par , 
ct  cof  A./j4^~— 1  fi  k  fiicrit  numcru>  impar.  Sub- 
ftituto  hoc  valore  in  priori  acquiuiouc  habcbimus  a -4- (5 
_/""  — o.  Ilinc  duos  caiiis  cuolui  cnnucnict  ,  prout  a  ct  (3 
fint  cjiiantitatcs  vcl  iis<.1cm  fignis  vcl  diucrfis  atVccftac.  Sinc 
primo  iisdcm  fignis  affcctac 

a  M-  p.v" 
atquc  fumatur  k   numcnis  impar  ,    ifc—  i  ,  vt  fit  Cj)  rr 
^—^  ct  cof  A.wCp  — —  I  ,  crit  a-p/''—^  ct /— 
f  l  -y  f-  ;  yndc  p  -  f  a.'  Qt  q  ==  -^  (i' 

Fotmac  igitur  propofitac  a  -\-  (3  .v"  habcbimus  hunc    fa- 
clorcm  trinomialcm  gcncralcm  : 

>^  a*  -  2.v-i^  a  g  .  cof  A  .  ^^-^  -\-  .v.v  f/  (3' 

Atquc  hinc  tot  fidorcs  diucrfi  rcliiltabunt  ,  quot  loco  k 
nuincris  intcgris  fubfiitucndis  diucrfi  valorcs  pro  cof  A  . 
^-~''^  oruintur.  Qiiod  fi  autcm  Icko  k  (iicccfiiuc  omncs 
numcros  intcgros  1,2,3,....;;  fubfiituamus,  tum 
quilibct  fiftor  trinomialis  bis  occurrct  ,  fi  »  (iicrit  luimc- 
nis  par ,  fin  autcm  ;/  fucrit  numcrus  impar  ,  tnni  iu  mc- 
dio  folitarius  f.\CtoT  rclinijuctur,  pofito  2fc—  ii-"i;;,hoc- 
c]uc  cafu  fit  cuf  A  .  7T  ~  —  I  j    ct    cx    hoc    fnflor    fim- 

plcx 
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plex  realis  nafcitiir  y^  a  -\~  x  y^  ^.  FaAores  aiitem  tri- 
nomiales  obtinentiir  ,  ponendo  loco  ai— i  omnes  nume- 
ros  impares  minores  qiuim  n. 

§.  27.    Ex  liis  igitur  omnes  fadores  tam   fimplices 
quam  trinomiales  reales  exhiberi  pofllint  formae 

a  -I-  (3  A'" 
fi  enim  n  fit  numerns  par,  omnes  emnt  trinomiales ,  eo- 
rumque  numerus  ~  "  :  qui  erunt 

f  a-  ixfa^.coCA.-^-^-xxf  (3' 

f  a-  2x  f  ap.  cof  A.  '^-\-xx  f  (3* 

f  a*  -  2x  f  «p.  cof  A.  'i-h-xx  f  (3* 


f  a*-2xfa^.  cof.A  .  ^-^  -h  xx  f  (3» 

Qiiod  fi  autem  n  fuerit  numerus  impar ,  tum  Tnus  fiKHior 
erit  fniiplex  ,  reliqui  trinomiales ,  horumque  numerus  zz: 
~  :  omnes  autem  erunt 

f  a'  -  2.X  f  a(3  .  coCA  .  ^  -\-  xx  y  (3* 

f  a'  -  2  A-  f-  «(3  .  cof  A  .  '}-}-  XX  f  (3* 

t  a'  -  2.V  f  a(3  .  cof  A.  '^  -\-  xx  f  (3* 

■i^  a^  -  2.V  f  ap  .  cof  A^~\-  XX  f  (3* 

y  u-\-xy  ^ 

<^  3  vtro- 
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vtroqiic  aiitcm  cafii  f-i(ftores  exhibiti  adii  in  fe  dudi  for« 
niam  propolit.im  a  -^  ^  .v"  prodiiccnt. 

§.  28.     Sint  iam  qnaiuitatcs    a  ct   (3    diucrfis   figntS 
alTcdac  ,  fcu  quacrantur  fadorcs  huius  cxprcflionis 

atquc  pro  k  accipi  oportcbit  mimcrum  parcm   sfc,  ita  vt 
fit  Cp  =  -^  et  a-^p—  o  feu  /—  7V  ^-  =z  V  |,  vnde 

p^^'  a'  ct  ^=-i^^' 

Faclor  igitnr  trinomiahs  rcalis  in  gencrc  crit 

f  a*  -^  zx  r  «p  .  cof  A.  ^"  -+-  .v.v  V'  p' 
atquc  tot  crunt  huiusmodi  fidorcs  ,  quot  \arii  prodibunt 
valorcs  pro  cof  A  .  -'-^.  Omncs  autcm  diucrfi  prodibunt 
valorc»,  fi  pro  2it  fubftituantiir  omncs  numcri  parcs  vsquc 
ad  ;/.  Et  quidcm  ao  loco  2/t  fubflitucndo  oritur  fa<^or 
flmplcx 

y  a  -4-  .V  y  (3 

Practcrca  vero,  fi  n  numenis  par  et  fiat  2Jfe=z«,  dcnix) 
fa^tor  fimplcx  rcalis  oriiur 

■^  a-^  xf  (i. 
Qiiarc  fi  n  fucrit  numcnis  par  huius  fc)rmulac 

a-(i  .v" 
fcquentes  crunt  fi(florcs  rcalcs  fiuc  fimpliccs  fiuc  (rinomialcs: 

Y  a  —  xi^  (l 

t  a  -  a -V  -i^  «p  .  cof  A .  V  -H  ^--v  ^  P* 
fa^-i.v  V^afB  .cof  A.^-h.v.v"V'  (i' 

f  a  -2xf  a(3.cof  A.^-+-.v.vy  f3* 

•V' 
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f  a*  -  2a;  V'  «p  .  cof. A  V"  -+-  xx  f  p' 

f  a-hxf  ^ 
Quod  fi  aiitem  n  fueiit  numerus  impnr ,  tum  fbrmulae 

a  -  p  jc" 
fadores  reales  cmnt  fequentes : 

fu-xf^ 

fa-2xfa^.  coH  A.  ^ -\- xx  f  p* 

f  a"-  *x  f  aj3  .  cof  A.  ^-i-  xx  f  (3* 

f  a~  zx  f  a^  .co^.A.^-{~xxf  ^* 


fa*-2xfa^  .cofA.f^H-A-Arf  p* 

Atque  vtroque  ca(ii  produdum  ex  his  omnibus  fadoribus 
ortum  producet  formulam  a  —  (3  x^. 

§.  2p.  Ex  iiis  perfpicitur ,  fi  loco  k  omnes  numeri 
integri  ab  i ,  2  ,  3  .  .  .  .  vsque  ad  u  inclufiue  fubftituan- 
tur ;  tum  omnes  fadore>  trinomiaies  ex  ilta  forma  gene- 
rali  refultantes 

fa^-2xfa^.coC.A(^^^-\-xxV^' 

fi  in  fc  inuicem  ducantur,  produdturos  expreffionem  hanc 

(a-H-pA"")' 
ideoque,  fi  ex  finguMs  illis  fadoribus  radices  quadratae  ex- 
trahantur  ,  produdum  ex  his  omnibus  radicibus  dabit  fbr- 

mulam 
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muhm  a-l-p.v''.     Simili    modo   fi  ,    \t    antc  ,    Uko  k 

omncs  niimcri  intcgri    i  ,   ::  ,  3  , u  liibilitiian- 

tur ,  tum  omncs   fictorc^    trinomialcs ,    quorum    numcrus 
crit  =: ;;  ,  qui  rcrultant  cx  form:i  gcncnili 

fa'-2X  y^  a(3.  cof  A.  i^^  -+-.v.v  T^p* 

fi  in  fc  mutuo  ducantur,  dabunt  produdlum 

(a-p.v'')' 
Atquc  idcirco  ,  fi  cx  fingulis  his  Gdoribus  rndiccs  quadra- 
tac  cxtrahantur  ,  carum  prcxiudum  dabit    ipf-mi  cxprelfio- 
ncm  a-p.v". 

§.  30.  IIoc  igitur  paclo  rcfolui  potcrt  f)rmula  a-\-  p.v" 
in  «  fidores  ,  quonim  quilibct  crt  radix  i]uadrata  cx  cx- 
prcflionc  trinomiali  huiusmodi. 

y  a"-2xfa^,coi:  A.  C|)-4-.v.vf^  (3* 

Potcd  autcm  radix  quadrata  cx  liuiusmodi  cxprcflTionc  ad- 
modum  luccincle  gcomctricc  conlbui  ; 

Erit  cnim  V  ( V  a*-  2  .v  V  a|3  .  cof  A  .  Cp^-.v.v  V  |3' )  — 

y  {iy^  a  .  cof  A  .  Cp  -  X  i'  |3  /  -h  (  ^  a  .  fln.  A  (p/). 

Erit    crgo   quilibct   conim    fiidorum    hypothcnulii  trianguli 

rccftanguli  ,  cuiii?  nltcr  cathctus  —Ya.  cof  A  .  (p  -.vV  |3 

ct  altcr   y  a  .  fln.  A  .  (J)  ,    (juac    cxprcflioncs  in  circnlo  , 

cuius  radius  i^  V  a  ,  commodiflimc  cxhibcri  pofliint. 

Tib  I.  fig.  5.  Fiat  ncmpc  circulus  P  QR  .S  T  V  ccntro  C  ct  radio  CP 

—   K  a  ;   diuidatur  cius  pcriphcria    in   2  ti  ,  (cu  lcmipcri- 

phcria 
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pheria  in  n  partes ,  erit  ?p=zl;  PQ_=^-  ?^—?i 
PR  =  ^;  Pr:^^;  etc. 

Capiatur  porro  in  radio  CP  diftantia  C0~  xV^i.,  atquc 
cx  pundo  O  ad  fingula  diuifionis  punda  ducantur  redtae 
OP  ,  Op  ,  OQ^,  O^,  etc.  quae,  quantae  futurae  fint,  ex 
re(5la  indefinita  OM  colligi  poterit.  Sit  arcus  PMirCj)et 
duda  perpendiculari  M  N  erit  M  N  zr  y  a  .  fin.  A  .  Cj)  j 
CN  =:  >^a  .  cof.  ACp  ;  ideoque  ON  =  -p^a  .  cof.  A  (f)  - 
xf^  ;  vnde  fiet  OM  =1  V  (i^a^-a  ^^«(3  cof  ACj)  -+• 

xy  ^  ).     Ex  his  ergo  fumendis    diuifionum  pundis  pa- 

ribus  erit 

OP.  Oq.  OR .  OS .  OT .  O V=:  a  -  (3 a:'» 

fumendis  autem  diuifionibus  imparibus  erit 

O^).  O^.  Or.  Oj.  O^.  Oi;  =3  a  -H  (3^" 

hocque  eft  theorema  ekgantiflimum    a  Cotefio  inuentnm  , 

cuius  adeo   demonfiratio   per  methodum   noftram  inuefti- 

gandi  fidores  trinomiales  a  priori  efl:  data. 

§.31.  Progrediamur  ad  exemplum  magis  intricatum 
atque  quaeramus  fnnrores  reales  tum  fimplices  quam  trino- 
miales  huius  exprcflionis 

a  -h  (S.v^-f-  YX^" 
cuius  fidlor  trinomialis  quicnnque  fi  fuerit 

p—  IX  y pq ■  cof  A Cf)  -}-  gxx 
pofito  f—y^,  incognitae  f  et  Cp  ex  his  diiabus  aequa- 
tionibus  crui  debebunt. 

a -f- P/"  cof  A . « Cp  +  y/"-"  cof  A  .  2  « Cp  :=  o 

(3  / "  fiii.  A . « Cp H-  y/'"  fin.  A  .  2  « Cp— o 
Tom.  XIF.  R  Cum 
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Cum  iam  fit  fin.  A.awCP  rr  2  fin.  A.«Cp.corA .?;(J),  eiit 
ex  aeqiuitione  potlcriori  vel  fiii.  A.wCj)  — o  vel  (3-f-iy 
/"  coC  A  .  «(J)  — o.  Sit  primo  fin.  A.  wCf)— o  erit  vcl 
n(Pz:zzkTc  vel  n  (^  —  [zlc— i)  tz  :,  ponamiis  crgo  ;;  (J) 
—  zk-n  erit  cof.  A  .  « CP  —  i  ,  ct  cof.  A  .  2  ;/ CP m  i  ,  vnde 
^t4_(3/'._|-y/x'«- o;  hincquc  _/ "  —  :^^^^--^ 
fin  autcm  «C|)  —  (ajk— 1)7:  crit  cof.  A  .  w  Cj)  —  —  i  et 
cof.  A  .  2 ;; C|)  — -h  I  vnde  a— p/^H- y/'" —o  hincque 
yn  —  &ltliiln^^\      lllic   crgo   foiutiones  locum  h.iberc> 

non  pofliint  ,  nifi  fit  (3*  >•  ^ay     ^'^  ^^''S*^  P*^  -l-^fY 
aiquc  fcqucntcs  cafus  eiunt  notandi. 

Vt /"  aHirmatinum  obtincit  valorcm  ,  fumi  dcbct  C|)  rr 
^±Li}l  critquc  /=  -iV  P^v;P'->a7)  _  yj  f.t  P±vii^-_i£L' 
m  ^  et  P-^^i^J-*"»  —  .^^  eruinque  fadorcs  trinomiales 
huius  f()nnac  hi  bini 

-(V  ^'  —  2  v  ^  Y  ^-  c^>f"- A .  (ii!r=i]3  -4-  .VA-  v'  Y  Y 
V^V-  '-v  f  Y^^l-cof- A.  ^i^ri±!r-4-.v.v  ■y'  yY 

vtraque  exprcflio  vt  praccedcnti  calii  tradafa  dabir  fndo- 
res  rcales  vcl  fimpliccs  (ncmpe  fi  ti  numcrus  impar)  vcl 
trinomiales ,  qui  omncs  in  (c  inuiccm  duifli  cxprenioncm 
propofitam  producunt. 

§  32.  Mancat  p*>4aY  >   fif<l^'c    hacc   forma  pro 
pofita. 

II.    a-pA-"-4- Y-'^'" 
Vt  /"  aflirmatiuum   valorem  obtincat ,    fumi  dcbct  CP  — 
•-i'^  critquc/rr  >^P-^';-ii^  rr   VJ,    fit    vt    .antc 
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e^l^^  _  ^  et  2^=^  -  >,,  hincqiie  orientur 
fequentes  liiiae  formae  pro  ficftoribus  trinomialibus  quae- 
fitis 

!>-  <^*  -  2 .V  f/  V <^ .  cof.  k.  i!i![  -\-  XX  f  yy 

p  y^—  2,v  -^  yY\.  cof. A  .  i^  --}-  A,\v  -|V  yy 

qui ,  quoties  fiunt  c]uadrata ,  radices  praebent  fimpliccs  realos, 
cctcris  cafibus  fidor^s  triHomiales  reiiiltant.  Sit  iam  pro- 
pofita  ifta  exprcllio 

III.  a-f-  ^x^-yx^"" 

in  qna  femper  eft  (S^-H^ay  quantitas  pofitiiia.  Praebet 

autem  cafus  ($>  —  \^    vnum    valorem   pofitiuum  pro/" 

__  ,t^-t-  v^-_ .    ait;ei.qi,e    cafus    Cp  —  i — ;j-^  pariter 

vnum  /    — 77 ■•     Ponatur   ■-■      ^-  —  c; 

et  •=i^^^^--=t±52i  —  ^  ^  atqiie  fequentes  duae  formulae  da- 
bunt  omnes  fidores  reales  tam  fimplices  (quando  (cilicet 
fiunt  quadrata )  quam  trinomiales : 

-[V  ^*  —  2.V  f'  V (^.  cof  A .  ^  -I-  .v.v  y-  y  V 
f  ^*  -  cx  f  y  >i .  cof  A .  (i^-ill  -f.  XX  fyy 

§.33-  Qiiartiis  cafus ,  quo  fponte  fit  p*>>4«y,eft 

haec  forma 

IV.  a-(3.v"-yA;^'* 

Hic  itcrum  cafus  (^——~  vnum   praebet    cafum    pofiti- 

vum  pro  /"  -  -^^^-^^  alterque  cafus  Cp  -  ^^ 

pariter  vnum  /"  z=.  ^^'|^"-1'.  Ponatur  ergo  iP±^fai«15 

rr:  ^  et         f '^*°''^-  —  v) ,  atque  omncs  fadores  formuiae 

R  2.  pro- 
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propofitae  tam  fimpliccs ,  quam  triiiomiiks   contincbiintur 
in  his  biiiis  fequentibus  exprcdjonibus : 

f  yi^-2x^^yy].  cof.  A.  lii^ZT  _f- .v xV  y  y 

Cctenim  de  his  cafibus,  quibus  P*^4oty,  notandiun  cft^ 
iis  fbrmuLim  propofitam 

a-+-p.v''-|-y.v  =  '' 
n(flu  poflc  rcfolui  in  biius  (brmulas  rcalcs   duobus    tcrmi- 
nis  ccMiIbntcs 

qiiac  cum  fimiles  fint  iis ,  quas  primo  loco  tra<Jlauimus , 
vtr.iqiic  feoriim  modo  iam  cxpofito  in  luos  f;i(florcs  rtfol- 
"vi  poterit.  Proucnicnt  autcm  hoc  pado  illi  ipfi  fadorcs, 
quos  hic  cxhibuimus. 

§.  34..  T^ro  cafibus  iam,  quibus  non  crt  p'^4.ay,  al* 
tcram  foiutiouem  acquationis 

p/^fin.  A.  fi(p  -|-y/"-''fin.  A.  211(^  —  0 
accipi    conueniet ,  quae   dat  |3-l-  i  v/  "  cof  A.  11  (^  —  o 
Sit  cof.  A.nCPn^,  crit/"zr^ii  qui  valor  ob  cof.   A. 
2«4)~2Z2— I    in  priori   accpationc   fublhtutus  dat  a  — 
f^^^jLill-^  —  ofcu  +  ay  3C=:p|3i  hinc  crit  z  z= 

~-^   ;  et  f—V  '    idcoquc  f>  zz  'T^  a  ct  </  =  T^  y.    Po- 

ttamus  eum  arcum  minimun)  z:^  w ,   cuius  tofmib  cll  -^-^ 

critquu 
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eritque  cof.  A  ( ( 2  fe  —  i )  tt  ^  w )  :zr  ^^  —  5; j  ideoqne  ob- 
tinetiir  (p  —  (-fe-o-^_^_  Qiiocirca  cafu  p'-<4.cty,fi  ar- 
cus ,  cuius  cofiuiis  eft  —  ^^  ponatur  —  u  erit  formulae  pro- 
poficae 

quilibet  fador  trinomialis  in  hac  fbrma  contentus 

-p^  a'  —  2  .V  f  ay  .  cof  A .  ^'''"^'^^"  -f-  .v.v  -(V  y  y 

Huiusmodi  autem  fidores  habebuntur  numero  n ,  qui 
prodibutit  fi  loco  k  fuccelTiue  omnes  numeri  integri  1,2,3... 
vs:]ue  ad  n  (iibllituantur ,  tribuendo  ipfi  w  fiue  fignum  -\~ 
fiue  —  ;  vtroque  enim  cafii  arcus  prodibunt  ,  quorum  co- 
fmus  congruent.  Signum  lcilicet  —  arcu  w  praefixum 
eosdem  dabit  cofinus,  quos  fignum  -h,  ordine  tantum  le- 
trogrado  ,  fiquidem  loco  k  numeri  1,2,3...«  fubftitu- 
antur. 

vnde  faclores  ipfi  erunt  (equentes 

-j;^  a'  —  2  .r  ■y'  ay .  cof  A .  ''I^  -f-  xx  -f"  y  y 

■J^  a*  —  2  A-  f'  a  y .  cof  A .  ''^-^  -^  xx  f  yy 

-j^  ci  —  2x  f  c(.y.  coC.A.  ^-^ -+-  XX  f  yy 


f  a.'  —  2X  -f  ay  .coC.A.  (iitrO^:::^»  -\-xx  f  yy 

§.35.  Si  cosfficiens  (3  fuerit  negatiuus ,  fcu  ,  fi  huius 
formae  ,  exiftente  (3(3  <^  -fay, 

R  3  ftao- 
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ftdiorcs  debcant  imicfligari  ;  tiim  calculo  vt  antc  fiibdinflo. 
crit  J  "  —  ,vs  et  2  —  ^^  —  cof.  A  .  ;;  (p.  Qiiodfi  crgo 
arcus ,  ciiius  cofinus  —  -Pjy  pon:uur  oj  ,  fict  ctiam  cof.  A 
(2fc7r4-w)  —  -r^-^y  ex  quo  Cp  —  ^^— ^.  Favflor  igi- 
tur  quicunquc  fi)rmulac  propolit:ic  contincbitur  ni  hac 
fonn:! 

■^  a*  —  2X  f  ay .  cof.  A .  d!L^  -i-  .v.v  -jV  yy 

Ipfi  crgo  fidorcs  trinomijlcs  ,  quorum  numcrus  c(l  r,  c- 
runt  lcqutntcs : 

•^^  a*  ~  z X  y'  ay  .  cof.  A  .  ''^— ^  H-  .v.v  f/  y  '^/ 

f-/  a  —  2  .V  y  ay  .  tof,  A  .  i''^  -h  .V.v  ])/  y  y 

^/u   -  zx  ^  ay  .  cof  A  .  *'"-'"  -|-  .v.v  >'  v  y 


-(■/  a  —  IX  ^  ay  .  cof  A  .  '- '^'^  -h  .v.v  f/  y  y 

§  36.  Hi  ctiam  fictorcs  fimili  modi) ,  quo  c:i(ii  pnic- 
ccdcnti,  comnKxic  pcr  cuculum  conrtiui  poHiint.  Condru- 
T,i,  I  atur  cnim  circulus  I'(^RSTV  r.idio  CA  ~.  >/ a  ciusquc 
^-  ^-  pcriphcria  diuidatur  in  in  p.ntcs ,  in  ptiucTtis  V.^p,(^.q, 
etc.  Tum  a  punclo  primo  diuidonis  1'  capi:itur  arcus  P 
A  =:  ^  ,  it:i  \t  arcus  n  .V  k  cofmus  fit  =:i  ,-y^.  Tum 
pcr  A  ducatur  diamctcr  AB  ,  ct  in  co  cx  ccntro  C  ca- 
piatur  CO  ~  .v  "(5/  y  ^  atquc  cx  pun<flo  hoc  O  ad  fin- 
gula  diuifionis  puii(fi:i  duc.intur  rcdac.  Ei-it  autcm  Ap~ 
-^  •  AQ^ir:  -^ —  j  A^  n^  -;j—  ,  ctc.     Qi'oninm  vero 

fumto 
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qiiocunque  arcu  A  M  —  (p ,  et  demiflb  finu  M  N  efl:  M- 
N  —  foL.  fm.A.cp  et  ON  —  f  a.  coi:^<p-xf  y  ,. 
erit  OMzrV  (-j^a*—  2a:  f^  ay .  cof.ACp-i-.VA:  f^YV) 
erit  loco  (p  arcnbus  Ap,  AQ^,  A^,  etc.  fubftitucndo 
tt  _^  p.v"  -+-  VA'-"  —  Of!  Of  O;-*  O.!  O/!  Oa!  ;  atque 
ac  _  (3  a"  -}-  V  .v^"  =  OQf  OR!  OS!  OT!  OV!  0?\ 
Quae  funt  theoremata  a  Celeb.  Moivraco  dcmouftrata 

§.  37.  Antequiim  iftara  formulae  (X.-j-  (3.v"-l-  y.v'" 
refblutionem  in  finflorcs  trinomiales  dimittamus  ,  non  abs 
re  eiit  aunotare  ,  quod  cum  termiiius  x'  dcfit  in  pro- 
ducflo  ,  fumma  omuium  coefficieutium  ipfius  .v  in  fada- 
ribus  aequalis  nihiio  elic  dtbeat.      Erit  ergo 

cof  A. ^^"+^0^ A. ^-f  cof  A/^^-f . . . 4. cof  A/-^,^"-^ 

et 

cof.A.^+cof.A.*t''+cofA.^+...-fcof.A.^zro 

Qiiod  quidem,  fi  n  cft  nunurus  par,  fponte  patet,  tum 
enim  alii  cofinus  fiunt  ncgatiui  ntque  aequaies  ratione  reli- 
quorura.  Qiiando  autem  «  efl:  numcrus  impar,  puta  nzzzm 
—  X ;  tum  cofinus  negatiui  aflirmatiuos  finguli  fingulos  non 
dcftruunt ,  interim  tamen  omnes  negatiui  fimul  fumti  af- 
firmatiuis  fimul  fumtis  aequalcs  erunt.     Eft  vero  cof  A .  4^ 

=  1  chord.  A(7r-h24))  et  quia  eft  (p  —  ^-^~^!~, 
erit  cof.  A  <^^=  l  chord.  A.  (tt-^.  4-  ^^)- 
omnesque  hae  chordae  ,  quarum  numerus  cfl  rr  zm  —  i 
fimul  fumtae  erunt  —  o.  Sit  ^imr— ^^,  et  ponatur 
T^,  ~  g ,  ita  \t  g   fit  vua   pars    totius  periphcriae  ,  fi 

eti 
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ea  fiierit  in  numenim  qiicmcr.n  ]iie  imparcm  partium  ae- 
Tab.  ir.  qualiiim  diiiifd.  Hanc  obaMn  erit  chord  A  ( ^ -j- ^ )  ~H 
**•  '■  chord.  A  (g  -h  3  e  ^  -i-  chord.  A(^-h5e)H-----^- 
chord.  A ( ^  -h (  4;;/—  3  q)  —  o.  Si  crgo  pcripheriii  cir- 
culi  in  numemm  qucmcuiique  imparcm  partium  aequahum 
▼erbi  gratia  in  noucm  partcs  aequalcs  Tp,  /)Q^,  Q^q,  ^R, 
Rr,  rS,  Si,  jT,  TP  diuidatur  atquc  in  pcriphcrii 
pundum  capiatur  quodcunque  A  ;  cx  quo  nd  fingula  pe- 
riphcriac  puncla  chordac  ducautur  ,  crit  pofita  vna  pcri- 
phcriae  partc  nona  —  g  ,  ct  arcu  AP  pro  arbitrio  as- 
fumto  zz  ^  crit 

chord.  A  (^-h  e)  =  Aplchord.  A  (^-f- 11  g)  =r— AQ^ 
chord.  A  (^-hSC)  =  A^/chord.  A  (g-h  13  e)  —  ~  A  R 
chord.  A  ($-+-  5e)  ~  Archord.  A  (^-+-  i5e)  =—  A  S 
chord.  A  ( ^  -h  7e )  =  A  j  chord.  A(^-f-i7e)=-AT 

chord.  A(4-hpe)=^- AP  ; 
chordae  cnim  arcuum    tota    pcriphcria    maiorum  ,    p.uitcr 
ac  finus  arcuum  fcmipcriphcria  maionim ,  fiunt  ncgatiuac. 
Ent'  crgo  duclis  vti  pracccpimus  chordis , 

Ap-hA^-HAr-HAjzrAP  +  AQ^+AR-f-AS-hAT 

fiuc 
AP-Ap4-AQ-A^+AR-Ar  +  AS-Aj-hAT— p 

Qiiod  cft  thcorcma  circa  chordas  non  inclcgans ,  notuni 
quidcm  ,  at  cx  tracitis  pracccptis  fponte  qiufi  dcriuatum. 

§.38.  Rcfolutionem  formulanim  a  +  fJ.Y"  ct  «4  f3v"-f 
Y.V"  in  fidorcs  fufub  cxpofuimus,  coqu(xi  f()rmulac(]uaiuiim- 
iiis  compofltac  in  ciu^^modi  f()rmnlas  rclolui  pofliint;  cxquo  (e- 
cuudum  hacc  piacccpta  fbrmularummagisconipoiitanimtinf^o- 

rcs 
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res  flmplices  vel  trinomiales  iniieniri  poterunt ,  concefla 
rclolutione  aeqiiationiim  altionim  dimenrionum.  ^Sit  nem- 
pe  propofita  ifla  tbrmula 

pofito  .v"— 5,  ea  abibit  in  a-{-^z-\-yz*-^5z'  quae 
perpetuo  vnum  diuiforcm  fimpiicem  habebit  realem  ,  quo- 
niam  maximus  ipfius  z  exponens  cll  impar.  Q^iamobrem 
fiirmula  propofita  vel  in  tres  binomiales  liuiuimodi  a  H- 
^a"  vel  m  vnam  liuiusm(xii  a-h^x''  et  in  vnam  trino- 
mialem  refohiitur  a-^-lrx^^-i-  ^.v"*;  hincque  eius  fodo- 
res  vel  triuomiales  vel  fimplices  facile  per  praecepta  prac- 
cedentia  allignantur.  Loco  fcirmulae  igitur  ctH-px^-hy 
a: '" -|- fJ" .V "*  femper  fubrtitui  potell  hniusmodi  expreflio 

cuius  omncs  fiidores  reales  tam  fimplices  quam  trinomia- 
les  ope  reguiac  traditae  exhibcbuntur. 

§■3  9    Propofita  iam  fit  haec  exprefilo 
a -f  ■  (3 A- " -h y  .V '" -i- 5" X '  » -+- g A" ♦ " 
cuius  fidores  reales  tam  fimplices  quam  trinomiales  inue- 
(lignri    oporteat.      Ponamus    .v^zrs,  et  habcbimus    lianc 
e  prcirioncm  quatuor  dimenfionum 

«-l-(3s-i- ys*-h(Js*-heii* 
qnae  nihilo  aequalis  pofita  vcl  omnes  radiccs  habebit  ima- 
ginarias  vel  du;is  tantum  vel  nullam.  Poftcrioribus  binis 
c:\fihns  refokitio  propofita  in  fidores  nulla  laborat  ditli- 
cultatc  ,  eo  quod  iis  expreilio  propofita  in  binas  rcales  hii« 
ius  formae 

Si-f-^^.VH-^.v'" 
Tom.  XIV,  S  diftribui 
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diftnbiii  poteft.  Ar  fi  omncs  qiuitiior  radices  acqinuionis 
oz:ia-{-^z~]-y  z*-hS z^-\-ez*  (m  im-.igin;ui.\c  ,  tuni 
rclohitio  in  taftorcs  pcr  rcgulaii  tr.\ditai)  :'.l)lului  non  poiclt , 
nifi  confticcrit  cxprellioncni   propofitam 

refohii  puffc  m  huiujnKxii  binos  ficlorcs  rc.\lcs 

qnod  ,  ctfi  fieri  pofle  fupra  i;\m  docuimus ,    t:\ii\cn    idcm 
pro  hoc  cafu  dat;i  opcni  (cornm  dcmonrtr;\bimus  ,  quo  fi 
mul  magls  fict  pcrlpicmun  ,    omncm    cxprclfioucm    alge- 
bnicam  in  fidorcs  rcalcs  vcl  fimpliccs  vcl  trinomialcs  rc- 
folui  polle. 

§.  40.  Ad   hanc  dcmonftntioncm  concinnandam  prae- 
mitto  iftinJ  Itnima  : 

Acquijfh  qitacaiTiqHc  algcbraka  pariuin  dcmcnfn- 
mtin  ,  in  qua  maxiina  incognitac  potcjlas  et  tcr- 
minns  ahjolutus  Jtti  cognitus  dijparia  h.ibcnt  fi^na  , 
duas  ad  mimmum  habct  radices  ,  quarum  altera 
erit  affirmatiua  ,  altcra  ncgatiua. 
Sit  cuim   huiuimodi   accjuatio 

2  =  "'-h<7s»"'-'-f-^5'"'-'-+-rc''"-'-H  ....  —p  —  o 
in  qua  maxima  ipfius  z  potcflas  habct  rignum  -j-  termi- 
nus  abfolutus  auicm  p  fignum  — .  Tran^faatur  tciminus 
abf)hirus  p  ad  altcrnm  figni  rr  p.nttm  ,  i(a  vt  cx  altcra 
partc  oiimes  tcrmiui  incogita  z  atlcdi  mancant  ,  habcbi- 
turquc  h;\cc  :\C(|uatio 

a '"-{- <7 c  ""-•-!- /5»  =  --"'-'-+-fs"""'H-  •  .  .  -hnz—p 
viKcmus  totum  mcmbrum  iucoijniium  ,  fcu  omncs  tcrmi- 

nos 
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nos  z  iniioliientes  iimdim  fiimtos  breuitatis  gratia  —  Z  , 
vt  fit  Z— p  i  atqiie  manifeftum  eft ,  fi  ponatur  xi  — -fcM, 
fieri  Z~-f-c\3-  fm  autem  ponatur  ^r^o  ,  fiet  Z~o. 
Loco  z  igitur  omnes  valores  intra  o  et  H-cv,  hoc  eft, 
omncs  numeros  affirmatiuos  fubftituendo  ,  pro  Z  omnes 
pofibiles  numeri  affirmatiui  refultabunt.  Qiiare  cum  p  fit 
numerus  affirmatiuus,  dabitur  numerus  affirmatiuus ,  qui  lO' 
co  z  fubttitutus  cfficiat  Z~p  ,  ideoque  aequatio  propofi- 
ta  vnam  certe  habebit  radicem  affirmatiuam.  Si  iam  lo- 
co  z  ponamus  —  «vi ,  fiet  iterum  Z  rr  -4-  co  ,  ex  quo  (i 
loco  z  omnes  numeri  neg.uiui  feu  intra  o  et  —  co  con- 
tenti  fubftitnantiir,  tum  denuo  pro  Z  omnes  numeri  pofti- 
biles  sffirmatiui  prodibunt ,  quare  dabitur  quoque  numerus 
negatiuus ,  qui  loco  z  fubftitutus  faciet  Z~p,  hincquc 
aequatio  propofita  Z—p—o  habebit  quoque  radicem  nega- 
tiuam.     Acquatio  igitiir 

fi  p  fiierit  quantitas  pofitiua ,  certo  duas  habet  radices  rea- 
ks,  quarum  vna  eft  aigirmatiua. 

§.41.  Vt  iam  oftendamus  expreffionum 

perpetuo  in  duos  facftores  reales  refolubilem  efle  ;  fufficiot 
breuiratis  gratia  oftendifle  ,  hanc  expreffionem  z*  ~{-  p  z* 
~\-^z^r  refolui  poffe  in  duos  fidores  zz^^-uz-i-A 
et  zz+us-\-B,  qui  fint  reales.  Ponendo  enim  x^^—z^et 
termino  fecundo  tollendo,  illa  expreffio  in  hanc  transmu- 
mutitur.  Cum  igitur  pro  coefficicntibus  r ,  A  j  et  B  va- 
lores  realcs  inueniri  debeant ,  vt  fit 

S  a  z*-h 
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z*-\-pz*-{-ifz-}~r  —  {zz-i-uz-+-A)  {zz-iiz-h^) 
erit  />— A-hl3  — tftt  i  q  —  Bu  —  AUj  ci  ;— AB,  binuc 
p;iorcs  acquatioiies  vero  dant 

B-p-\-uu-A-  'f '"  Yiide  fit 
A=i'^=J  et  B^-i^:tJ 
qui   valorcs  in  tcrtia  acqii.uinnc  fubrtituti  dant 
^ruu~u* -\-zpu  -\-ppuu  ^  qq  lcu 
u   -\-  ^pu-\-{pp  —  ^r)  uu  —  qqzz-Q 
quae  ciim   fit  acquatio  parium    dimcnnonum  ,    atque   tcr- 
miinb  abli)lutus  qq  lcmpcr  politiuub  liguum   h.ibcit   oppo- 
fitum   fummae  potcltiti  incoj^nitac  u  ,   h.icc   actjuatio  ccito 
pro  u  vnam   radiccm   rcalcm  dabit.      Inucntc»    autcm    pro 
U  valorc  reali  ,  valores  quiK)UC   pro  A   ct  B    fient   reales, 
hincque  facflorcs  zz  -\-  uz  -i-  A   ct   zz  —  uz  -\-  ^  ipfi 
prodibunt  rcalcs.      Simili  autcm   m<Klo  dcmonikabitur  om- 
ncm   cxprcnioucm    parium    dimcufionum    (cmpcr    rcl()lubi- 
lcm  cflc  in  fidorcs    trinomialcs    rcalcs.      Hoc    ccrte   cui- 
<flum    ell   hanc  exprclfionem  multo  latius  patcntcm 

a  -h  (Ba-"  -t-  V  •^■"'  -+-  ^  •^'"'  -i-  ^-^*" 
rcfolubilcm  cfTc  in  f-if^orcs   rcales   vel    fimplices  vel  trino- 
njiilcb  ;  (luotcunqiie  ca  contincat  dimcniioncs. 

§.  4-2.  Tradito  igitur  non  folum  modo  fa^florcs  tri- 
nomialcs  inucnicndi  ,  fcd  ctiam  a<flu  cuolutis  fa<ft()ribiis 
foniuilarum  principalium  a -i- {3  v"  ct  « -+- f5.v"-hy  .V* 
cxponciklum  cf}  ,  qucmadmodiim  ,  \\  coi^iiitus  fiicrit  fii- 
ft  »r  trinomialis  dennminuoris  N  ,  in  fbrmula  dilfcientiali 
-jp  intcgraljs    par^  tX  hoc  &(florc  oriunda  dcbcat  dctcr- 

nuiuh. 
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minuri.     Sit  igitur  denominatoris   N    6d:or    trinomialil 

qiiictinque 

c^[  rcfoluitur  in  hos  fimplices  imnginnrios 

xV  q-V  p.coCACp-^V  ^p  .fin.A0 

xV  q-V  p  .  coC.  A(p  -i-V  ~  p  .  Cm.  A(p 

Ex  his  per  methodum  ante  expolitapi  refultant   integralis 
quacfiti  binae  iequentes  piirtes 


-+-/.-: 


Xdx 


aV-i  —  Vp.c5j.A$  —  y —  iJ.  j/;i.A'<P 
r  Bdx 

J  3 


^V  7  —  V  p .  cjj.  ACp-f-V — f.  Jm.  AV 

vbi  cocffiticntes  A  et  B  determinantiir  ex  \^  fubfti- 
tuendo  loco  .v  \alorem  ,  quem  €X  vtroqiie  denomiiaatore 
nihilo  aequali  pofito  obtinet.  Sit  igitur  ^^  —  L,  Qritque 
A  — f  pofito  vbique  loco  .v  valore  ^;^  coL  A<^-\-^-^^ 
fin.A.Cj).  Simili  vcro  modo  eft  B  rz;  i[  pofito  loco  x 
hoc  valore  ^'  .  coC  ACp  -  ^ff  .   fiuv  Acj). 

§  43.  Ponntur /=  y^  ;     et  cum  fit 

x—fcof.A<^  -±_jV  -X.  fin.A.Ct) 
crit ,  vt  fupra   vidimus  ,  poteflas  qihiecunquc 

.V*— /*  colAk<^-^j^V-  I  .fin.A.ifeCt) 
Ad  fiibrtitutiones  ergo  faciendas ,    ponatur    primo  f^   cof. 
A .  /t  CP  vbiqiie  loco  .v  ^ ,    hocque    fliclo    abeat    M  in  §5^ 
et  L  in  £.     Deinde  ponatnr /*  fin.  A  . /t  (j)  loco  a"*  ,   a- 
beatnne  M  in  ttl  et  L  in  j.       Hoc   fido  fict  A    zzz. 

S  3  B=: 
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B  z=  fe"^ .     Ex  his  coUigitiir  A  H-  B  — 

His  inuentis  fumma    illarum   duariim    fr:i(ftioniHn   intcgra- 
liiim  crit 

f  r:!:T»-».lm)3tV?-i(f<CT-t-tinWp-  w/.  A<I>-t-»(tg»-fnHV/',  fin.Mj     , 
J ("f  — :;tVp«,co/.ACl;-+-.jxa)(te.4-U) 

vode  ipfum  integralc  ex  fadore  trinomiali 

p—  zxV  pq^  coC.A<p  -\-  qxx 
oriundum    per  logarithmos   et  arcus  circulares  crit 
J2,1-.I^,/(P-^-vV/'^>cof.ACP+^xv)+,|a;^f>tans^ 
\bi  2 )  SDZ  )  l  ^^  ^   ex  datis  L  et  M  ita  dctcrniinaH- 
tur,  \'t  fiat 

-E:'^\    pofito  A*  =/*  cof  A  .  /t(I) 
*'=7'^    pofito  .1-*:=/*  fin.  A  .JfcCP 
cftque  L:!::^^  ct /==  y  J  ,    vti    aflTumfimus.     Ponatur 
porro  : 
y(ir/-+TT)  =  coT  A  .  X  y;5ij,r_j.n^-j  —  cof.  A  .  {X 

ita  vt  fit  X  zn  A  tang.  j   ct  jul  —  A  tang.  ^  rcpcricntur- 
quc  hiuc  arcus  X  ct  jjl  faciii  ncgotio. 

Ex  his  vcro  colligctur  forc  : 

r       A  t\  \   —r  ItCT  — Pm 

im.  A  (A  — fxj  —  y(e'-f-i»)(gji---»-m') 

COfA(X-JJ.)   _    v(Fr:^-,w^S^) 

lam  pon;\t*ir  -v;it'^i'7~  —  ^  >  critqiic  intcgrahs  pai-a  cx 
Ci<ftorc  hoc 

p  z-  i.v  V/;</  .  cof  ACp-i-  ^.v.v 

orinndi , 
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oiiunda  ,  fimpliciiis  hoc  modo  cxprefla 
^^^—  l{p-^xVpq.  c6(.P.(^-^qxx) 

~i  ^q  ^  "ng.    yp_;cV5.co/.A<J 

Pro  quoiiis  igitur  cafu  ea  fbrma,  quae  commodior  vifi  fuc- 
rit  ,  vti  licebit. 

Problema  i. 

§.  44.  luuenire  integrale   huius  fbrmulac  dif&rcntialis 
Q — ;;  ,     exiftentibus  a  et  (3  quantitatibus  pofitiuis. 

SoJutio. 

Hic  cft  Uznx'^  ct  N  — a-^pA.'"  et  ^^—L—n^x''-* 
Fa(flor  autem  generalis  denominatoris  N  efl  pcr  §.  z6. 

■V^a^-aAr  V  «p.  coi:  A  (liiii? -HA:r  >^P' 

vnde  c?i  p—^^  a';q—y  ^\^t<^—  ^-^— 
atque  f—  -^  %.     Ex  his  fit : 

^—f^  cof  A.w0g=r«(3/«-'  cor,A(«-i)(|> 
m  =/"•  fin.  A  .  wCJ)  1  =  «^/«-^  fin.  A(«-i)ci) 
atque  porro  f  —  tang.  A  («—  i )  Cp  —  tang.  A  X  ,  vnde  X 
— («— I  )Cl).  Simiii  modo  efl  §  —  tang.  A.  «;  Cj)  —  tang. 
Afx,  ergo  {jl— wCl).  et  X  — (ji.  =  («  — w— i  ^Cj).  Deinde  eft 
V(?9J^H-m')  =  /'"  et  y(g^-i-r)  =  «p;"-  ergo 

^^  «p/"-"^-'  ~  «~^ — •  ^^^  quolibet  ergo  fadore  tri- 
nomiali  dcnominatoris    oritur  haec  integralis  pars. 

S^L^JZZXir:!  /C V  a*-2A'VaS.coCA(^^+.r.r"V  fi*) 

-f-2 
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"  A  tang.        ^ 


n  ^  m  - 


qiue  ctiam  hoc  mcKlo  cxhibcri  potcft  : 

^.fin.A. '-^''-^^    .    ,         .v^p.nn.A.ti»^ii2 


tan£i. 


"*     "       ^^    *  ya-A-Vfl.cof.A.Li:^' 

5i  inm  loco  2/t  — i  rnhnitnannir  onincs  numeri  impurcs 
«,3,5)7,  ctc.  \s  loc  ad  «;  at()iK;  Bck.>  cti.im  iflb 
niim  riis  «,  li  fit  impar ,  pr(xiil»nnt  omncs  intcgr;\lis  par- 
tcs  ,  quiic  qiiidcm  cx  dcnominaiorc  N^a-f-p.v"  profi- 
ci(cunt'ir.  Si  igitur  m  fucrit  numcnis  affirm.\rinu!«  niinor 
qnam  «,  his  pjrtibus  in  vnam  liimmam  coll.gcndLs  ctnn- 
plctum  oritur  intcgr.ilc  (juacritum  :  hicquc  cti.un  comprc- 
hcndctur  ca  intcgralis  pars,  quac  oritur  cx  f-iif^orc  (implici 
rcali  dcnominatoris,  fi  «  flicrit  numcrn-.  impar:  dnmmodo 
eius  intcgralis,  qnod  hoc  cafn  oritur  ,  tantnm  fcmidis  capia- 
tnr  ^  vcl  loco  qnadrati  ,  qnod  iioc  calii  lignum  log  /  hi- 
bcb;t  prcfixnm  ,  cins  tantnm  radix  quadrata  fiiblluu.itnr. 
Altcrum  enim  mcmbrum  urcum  circnli  inuolucns  hoc  tafu 
cuancldt. 

L(Kum  autcm  habcnt  hacc  intcgralia  cx  dcnomina- 
tnris  a-h^B.v"  f;i(flvMibus  orta  ,  fine  vi  fit  maior  qnam  n 
finc  niinor ,  (iuc  ctiam  numcrus  ncgitiniis.  Nifi  auicm 
m  fit  numcrib  atliimatinus  minor  ()nam  u  ,  ad  intcgi.ilc 
ex  fa(floiibus  dcnomin.itoris  a-i-(3.v"  inucntum  (luidpi.im 
infupcr  cll  adiicicndum. 

Sit 
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Sit  ;«  numerus  maior,  quam  «,  ac  ponatur  m—crn 
-\~r ,  exiftcnte  r  numero  minore,  quam  ;?.  Per  regulam 

igitnr  primum  datam  ex  fradlione  -^  pars  integra  efl, 

extrahcnda  ,  quae  erit  huiusmodi  3  .v^"'''  ^''"*"''  —  p*^  jfO-»^"-»-^ 

-f-p'A-^"'-^"''^^- =F|t-^'^    in  ^'ItJmo 

termino  fignum  -|-  valet ,  fi  cr  fuerit  numerus  impar , 
fignum  —  autcm,  fi  o"  fit  numerus  par.  Hoc  ergo  cafu 
ad  integrale  ante  ex  fadoribus  denominatorls  a  H-  (3  a'" 
inuentum  adiici  debet  hoc  intcgrale  : 


o(cr?i-n-HT-}-t)          o^^o-fz-in-HT-Hi)     T^    ^  J(o-ii-;n-f-T-Hi) 
^' .^.(rn-+n-HT-t-i  ^jr-,  ^T-f-i 

/3-»(fl-n-tn-+-T-4-r7r' +   p(r(T-t-,l       • 

Sit  iam  ;;;  numerus  negatiuus,  ac  ponatur  ;;;=:— crw—r, 
exiftente  r  numero  minore  quam  ;;  ;  atque  ad  integrale 
ex  fadloribus  ipfius  a-j-pa'"  inuentum  infuper  addi  debet 
integrale ,  quod  oritur  ex  x~'^^~'^ ,  quod  mcmbrum  in 
denominatorem    ingredietur.       Habebimus    fcilicet    |    rz 


^.<7n-+-Tj^^_l_j3^.n\  ponamiis  ex  x"""-^"^  refultare  hanc  fra- 
aionis  partem  ~—  ,  atque  manifeftum  eft  i  -  V 
(rt-l-(3.v'')  diuifibile  efle  oportere  per  x'^^'^'^.     Erit  ergo 

V  —  ^  -  f.  .v"-h  §  a;="  -  .  .  .  -j-  ^  .v-^"  ;    flet  enim 

i-V(a-i-(3.i")=  T(3^..v'^''-^''  ,    vtique    diuifibile 

To;«.  XZr.  T  per 
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per  .v'"-+-^  ;  vbi  figiionim  flmbigiioriim  ruperins  v.ilct,  fi 
(T  fit  numeriis  par  ,  iafcrini  fi  imp.ir.  Q^iarc  nd  intcgr.Uc 
ex  fiicloribus  ipfius  a-t-p.v"  inuentum  adiici  debct  inliipcr 

f     vi^     _  —i .    L^ 

->  ^.c-.-HT—  a^crw+r-i)A-<^"^''~'  "^  a\o-;;-M4-T-j)A-*"-"-+-''-' 

p^ — -  p' 

a'(a-;j-2;;-fr-i).x^''-=''-^^-'"^ ^  a-^-^-^r-i^x^- 

Dc  cctcro  cafus ,  quo  m  eft  numcrus  ncgatiuus ,  ad  pn\e- 
cedcntcm  rcuuci  potclt ,  ir.i  vt  pcculiari  (blutionc  non  fic 
opus.  Si  cnim  propofita  fit  haec  formuh  diffcrcntialis 
x^ia^Sx'^)  '     F^"^^""^    x  —  y,    atquc    habcbitur    - 

< ,  cuius  intccratio  pcr  cxtractioncm  partis   mtc- 

me  ex  fratflionc  -^^ abfoluitur  ,  vti  docuimus.   Dc- 

^  a/-+-p 

dimus  crgo  intcgralc  formulac  ' pro  valore  quocun- 

quc  cxponcntis  m  fiuc  affirmatiuo  liuc  ncgatiuo.     Q.  E.  I. 

Problcma  2, 

§.45.   Inucnirc  intcgralc    huius   formulac  diflfcTcntialis 

x"*  d  X 

— _  ,  cxiftcnte  m  quocuncjuc  numcro   intcgro  fiuc  allir- 

matiuo  fiuc  ncgatiuo. 

Soliitio. 

Hic  dl  M  — .v'";   N  — a-p.v"  ct  L— J^;  =:-;;.vf3''-. 

tador 
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Facflor  autem  generalis    trinomialis    denominatoris  N  ~  a 
—  p.v"  ell  per  §.  28. 

fat^-  ^x^a^  .cof.A.  i^-\-xx^  p' 
vnde  eft  P-fa';  ^-tP^  ^^sJ^i  ^t/^f  « 
Ex  his  aiitem  fiet  porro 

^=/"'  cof.AwiCpgz^-Mp/"-'  cof.  A(;i-i)Cl) 

m—f^  fin.  AwCJ)  I  =-«  p/"-'    fin.  A(«-i)(p 

hincqlie  7  —  tang.  A  («— i)  (p  ,    et   X  — («— i^Cj)  — 

,fc(„_^)  TT    ^j.^^g    m  _  ^.^^g^  A  .  wz  Cj)  ;    et    fji  =1  w  Cp  =: 


n 
ikinit        .j  .  (n  —  m  —  j  )  zkit 


;  ideoqiie  X  — fjL  — 1 — ' — ;    quare  cofA^X— 

,x )  =:  cof  A  '"-V'^'"  =:  cof.A^^'-^  ,    et   fin.   A 
(X-fx)=znn.A'-^'i^zrf,n.  A^-^— .  Deinde  eft 

'vm-\-\xC)-j'^  et  y^rH-D^-^p/"-" 

^  —  I  _        P        n —  I 

^  —I 

et  -7——  — - — ^„ — —  ^_^  .     Ex  fiidore  ergo  trinomi- 

ali  generali  nafcitur  fequens  integralis  pars  : 

—  cof  A'-""-^!!^ 

ihl/a^-zxfa^.co^.k.-^-^-xxfi^-) 


n  —  m 


kv 


_^,rmA'^-^"  ^p_fin^  A^ 

«a'^"  p  ^'  ""^"  f  a-x-p  (3cof  Aii^ 

Si  iam  loco  2  k  fuccefiTiue  omnes  numeri  pares  0,2,4, 
6  ,  ctc.  \sque  ad  n  ,  atque  adeo  ipfc  mimerus  n  ,  fi  fit  par , 
fubftituantur ,  prodibunt   omnes    intcgralis    partes  ex  deno- 

T  a  minatorc 
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minatoie  a  — p.v"  oriiindac.     Qiiotics  niitcm  fit     cof.     A. 

~  vcl  -f-  I  Ycl  —  I  ,  quonini  illud  cuLiiit  ,  fi  z  k  —  o  ^ 
hoc  vcro  c:ilu  zk  —  U,  fi  quidcm  ;;  clt  mimcrus  par , 
tum  tiiclor  prodit  fimplex  ,  ct  nicmbium  a  qiuidratura 
circuli  pcndcn^.  cuiinclcit  :  nicmbri  autcm  log-.irithmici  his 
cafibiii  remifilb  dcbct  capi ,  (cu  quod  c(x]cm  redit ,  loco 
qu.idniti  ,  quod  his  cafibus  fignum  log.  /  habcl)it  pracfixum  , 
eius  tantum  nidix  quadr.ita  fcribi  dclKt.  Hocquc  paclo 
colligendis  omnibus  ilhs  intcgralibus  rcfultabit  complctum 
intcgralc  quacfitum  ,  fi  quidcm  ;/;  fucrit  numcms  allirma- 
tiuub  minor  quam  ;:.  Qiicxifi  autcm  ;;;  fucrit  numcriis 
maior  quam  tn  puta  ;;/ ~  o- ;/ -i- r  ,  tum  ad  intcgnilc  illud 

infupcr  addi    dcbct  ^^,„.„^,^,f   ^^,„-,^-+-7.+-.)       - 


oi.rTi  n_a_T_i_  1 oa       .       X-     Sin   autcm   rn 

fiicrit  numcrus  ncgatiuus ,  puta  m  —  —  crfj—r,  tum  ad  in- 
tcgrale  cx  fi(floriUb  dcnominatoris  a  — p.v"  inucntum  adii- 

-I [3 

Ci  oportebit  :  -^_^^_^^^^^t--.  "  a\(Tn-ni-r-i)x^'^'*-^^-' 


T-t 


a\a-n-zn-j-r-i}x'"-"*^''-'        '    '  '       a"^"^' (r- i  jo; 

Q.  E.  I. 

Problcma.  5. 

§.46.  Inuenirc  intcgralc  huius  formulac   diflcrcntl:ilis 

- — = ;  ,  dcnotanic  ;;/   numcrum    qucmcunjuc 

ot-f  p.v^-H  V-^' 

imcj^um  Cuc  aifirmatiuunj  fiuc  ncgatiuiim. 

Soluiio. 
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Solutio. 

Hic  eft  M— a;"*  ;  N  —  a -|- (3 .v^-f-y.V^et  L  = 

J^rrwpA-^-M-^WY-v'""'-     Fador  autem  ipfiiis  N  qui- 
cunque  trinomialis  fit 

p-ixVpq.  cof.  A.  (p-\-qxx 
fingulos  enim  fiftores  huius  formae  (iipra    iniienire    docui- 
mns  ;  fit  porro  /  —  V  ,^  ;  eritque 

?J)J=/™cofA.w;Cl)'g=wp/"-'cofA.(«-i)0+2«Y/'«-cofA(c«-i)Cl> 
m=r/  ^"  fin. A.;/;Cp  1 1  —fj^J  -' fin.  A.{n-i)<p-{-2nyJ  ="-  fin.A (2«-i J ^ 

hincque  ^  :=  tang.  A. ;;/  Cf)  et  |a  ir  w  Cj) ;  fimilique  modo  f  rr 
(3nn.A(«-i)Cl)-f2yy  "fin.Af2;/-i^Cp_ 
(3cofA(;/-i)Cl)+2y;"ofAt2;77j$ - ^^^"S-  A •  X vrde  arcus 
Xinnotelcit.  Porro  elt  V^f^^-fnt')— /  '"ety(£'-fl*)— «/«-« 
V(P'H-4-(3Y/"cof  A.  «CpH-4yy/'«jideoque^z:: 


jjjn-m-,   y,  p'_i_^pyj»C0f  A  .«C|)  H- 4  y  y/' ") 

Ex  ifio  ergo  denominatoris  fidlore  generali  orietur  fequens 
integralis  pars 

— ^ ■  l{p-2xypq  cof  A  (p^qxx)-\-  — ^' A  tang. 

X  V  .7.  fin.  A  CP 
Vp--t  V.i.cq,.  A^ 

Hoc  igitiir  modo  ex  fingulis  denominatoris  fadloribus  tri 
nomialibus  refpondentes  integralis  partes  reperiuntur  :  quo- 
niam  vero  etiam  fi(flores  fimplices  in  fadoribus  trinomia- 
libus  continentur ,  quando  hi  in  quadrata  abeunt :  etiam 
integralis  partes  ex  his  refultantes  obtinebuntur ,  fi  prioris 
membri  logarithmici  femiflis  fumatur  :  alterum  enim  mem- 
brum  a  quadratura  circuli  pendens  fponte  euanefcit.  Qiiodfi 

T  3  ergo 
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crgo  cxponcns  tii  fncrit  niimcrns  :\fTirm;itiuns  minor  qn;im 
2«,  tnm  hoc  modo  complctnm  intcgnilc  rcpcrictnr.  At  (i 

//;  Ik  niimcms  maior ,  qn:mi  2 ;; ,  tiim  in  thiiflione  ^  P-""* 
intcgr.i  contincbitnr  ,  cx  cjna  pccnliaris  intcgr.ilis  pars  mi- 
lciinr.  Inucnitnr  autcm  Iv.icc  pars  intcgra  pcr  dinifioncm  , 
vti  fupra  oflcndimus.  QiuxJli  autcm  ;//  fucrit  nnmcrns  nc- 
gatiuus  ,     tum    ponatur  .r  —  ^  ,  atqnc    formula    propofitii 

-— -;: — r^ ;^  abibit  in  hanc  — ;z —  '     „  ~  -  ,  ex  qiia 

fi  partes  intcgrac  cliciantur ,  atqnc  intcgrcntnr ,  tum  ca 
ipfa  intcgralis  pars  rcpcrictur  ,  cjnac  cx  .v '"  ,  quutcnus  in 
dcnominatorc  vcrl.itur  ,  rclultat.  Opc  adco  rcguLic  tradi- 
tic  omnino  formularum  dirtcrcntialium  intcgralia  conccllli 
acqnationum  qnotcun.juc  dimcnfionum  rclolutionc  adln  cx- 
hibcri  potcrunt  j  ita  vt  non  I()lum  fint  quantitatcs  rcalcs , 
fed  etiam  alias  quadraturas  practcr  hypcrbolac  ac  circuU 
non  rcquirant. 

Q..  E.  I. 


Thco^ 


THEOIIEMATA 

CIRCA    DIVISORES    NVMERORVM    IN    HAC 
10R^\A  paa±qbd  CONTENTORVM. 

In  fequentibus  theorematis  litterae  a  tt  b  dcfignant  nu- 
meros  quoscunque  integios,  primos  inter  fe  ,  feu,  qui  prae- 
ter  vnitatem  nullum  alium  habeaut  diuiforem  communcm. 

Theorema  i. 

Numerorum  in  hac  forma  aa-\-bb   coutentorum  diui- 
fores  primi  omnes  funt  vel  2  vel  huius  formac  4.TO 
-i-  I  numeri. 

Theorema  2. 

Omnes  numeri  primi  huius  formae  ^m-\-x  vicifllm  in' 
liac  numerorum  formula  aa-\-bb  continentur. 

Theorema  5. 

Summa  ergo  duorum  quadratorum  feu  numerus  huius  fbr- 
niae  aa-\-bb  diuidi  nequit  per  vllum  numerum  huius 
formae  4;«—  i. 

Theorema  4. 

JVumerorum  in  hac  forma  aa-\-ibb  contentorum  diui- 
fores  primi  omnes  funt  vel  a  ,  vel  numeri  in  liac  forma 
8/«-Hi  vel  in  hac  8w-}-3  contenti. 

Theorema  5. 

Omnes  uumeri  primi  in  hac  %m-\-\  vel  hac  %m-\-% 
foima  conteuti  viciflim  funt  uumeri  huius  formac  aa-\~ 
xbb.  Theo- 
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Theorema  6. 

Niillus  niimcrub  huiiis  torniAC  aa-\-^bb  dividi  potcft 
pcr  vUum  numcrum  huius  Sw— i  vcl  huius  8;/;  — 3 
formae. 

Thcorema  /. 

Numerorum  in  hac  forma  aa-\-:^bb  contcntomm  diui- 
forcs  primi  omucs  funt  vcl  2  vcl  3  ,  vel  in  vn:i  hirum 
formuhrum   i2;/;-hi  ,    i2;/;-h7  contcnti. 

Thcorema  8. 

Omncs  numcri  primi    in  :iltcrutni    h.irum    f()rmul:irum   ti 
,  m-f-i  ,    vcl   i2//;-h7    ''1'^    i"    li^^c   vn:i  6m-\-i    con- 
tcnti  fimul  funt  numcri  huius  fnimc  aa~\-2bb. 

Theorema  9. 

NuUus  numcrus  fiuc  huius  iztfi—i  fiuc  huius  12 w  — 7 
formuhc  ,  hoc  c(l  nullus  numcms  huius  <I)rm:ic  6m—i 
ell  diuifor  vUiu?  numcri  in  h;K  form;i  aa-\-^bb  con- 
teati. 

Thcorcma  lo. 

Numcrorum  in  h:ic  fnrma  aa~\-sbb  contcntonim  diui- 
lorcb  piimi  omncs  fuut  vcl  2  ,  vcl  5  vcl  in  vna  h.uum 
4  f)rm.irum  iom-\-\  ,  20w-i-3  >  iow-|-7  ,  -ow* 
-\-  9  coutcnti. 

Thcorcma  ii. 

Si   fucrint  numcri   aow-f-i,   2o;//-j-3  ,   ao;/;-i-9,20 
W-t-7  primi  ,   tum   crit  vt  (cquitur 
i.om-\-  i  ~  a a -\-  s  b b  \   2  (sow-f  3  )  —  aa-\-sbb 
z.om-\-9  —  aa-\-sbb:,  2(20^-1-7)"  aa-\-$bh 

Thco- 
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Theorema  12. 

Nullus  numcrus  in  vna  fcqucntium    fi^^rmularum   contcntus 


10  7«  - 


aojH- 


20  m- 


vilbr  vilius  numcri  huius  formae  aa 


9;  10  m  —  ^  poteft  cflc  di- 


Sbb. 


Theorema  i;^. 


Numcrorum  in  hnc  fbrma  aa-^-^jbb  contcntorum  diuifores 
primi  omnes  limE  vcl  a  vcl  7   vcl  in  vn:i  fcquentium  fex 


formularum 

2  8  w/  -f-  I 
28  m  -h  9 
c  S  ;;i  -h  -  5 

funt  contcnti. 


28  ;//  H- 1 1 

2  8  ;//  -l- 1 5 

28  ;//  -i-23 


fcu  in  vna  harum  trium 

14.  m  -{-    I 
14  ;/;  -4-     9 

14.?/;  +11 


Theorema  14. 


SJ  fucrint  nnmeri  in  iflis  formulis  iq;«-f-i,  i^wi-f-p, 
14W-I-11  contcnti  primi  ,  tum  fimul  in  hac  ft«.-ma  «  <? 
7  ^  ^  contincntur. 


Theorema  15. 

Nullus  mimerus  huius  formae  aa-\-lbb  potefl:  diuidi  pcr 
vllum  numcrum  ,  qui  in   vna  fcquentium   iex   fbrmularum 

feu  harum  trium 
2  8  ;/7  -1-    3  ,     2  8  ;//  -H    5  1 4  ;;;  -f-.    3 

2  8  ;;/  -h  1 3  ,    2  8  w  -h  1 7  14;;/-!-    5 

2  S  ;//  -4-  1 9 ,    2  8  ;;/  -h  -7  1 4  ;;/  H-  1 3 

contincatur. 

Theorema  i5. 

Numcrorum    in  hac  forma  a  a  --^-  'i.^  b  h    contcntorum 
lom.  XIV.  V  omncs 
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omncs  diuiforcs 

primi  funt  vcl 

2  Ycl  II    Ycl    continca 

tur  in  vna  lcquentiiun 

10  formulanim              ' 

fcu 

5   formulanira 

44.  w  -1-      I 

4+  ^«  -H    3 

2  i  ;/r  -f-    1 

44-W-+-    9 

44 ;«  -h  27 

2  2  ;;;  -1-     3 

44.OT-f-  37 

44;;H-  23 

i2  m  -h    9 

44OT-i-  25 

44  ;;r  -4-  3  I 

az  m  -i-     5 

44./w-i-    5 

44  nt-\-  15 

2£  OT-i-  15 

Thcorcma  i/. 

Si  fucrint  numcri  in  his  finc  dcccm  fuic  quinquc  formuUl 
contcnti  primi  ,  tum  fimul  crunt  vcl  ipfi  vcl  corum  qiu- 
dmpli    numcri  huius  formac  aa-{-iil;l;. 

Thcorcma  i8. 

Kullus  nnmcms  hulus  formne  <7tf-f- ii/;/i'potcfl  diuidi  pcff 
■rtlum  numcrum  ,  qui  contincatur  in  vna  fcqucntium 


fiuc  10  formulanim 

fuic 

5   formuliruni 

44  »r  -}-    7  , 

44  m  -H  2p 

21  fn  -{-    7 

44.;«-^-  13  , 

44  w/  -H  3  5 

22  w  -I-  13 

44r«-f-  17  , 

44  w  -i-  3  9 

22  ;;;  -|-  17 

44m-+-  19  , 

44  ;;;  -|-  41 

1 2  ;;;  -f-  19 

44 ;;;-!-  21  , 

44.  m  4-  43 

22  ;;;  -l-  2X 

Thcorcma  19. 


Kumcronim  in  h;ic  forma  aa-\-x:^bh  contcntorum  omncft 
duiilorcs  primi  funt  vcl  2  vcl  13  vcl  contincutur  in  vna 
icqucntium   12  formularuni. 

52  r« 
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52W-H   I  54  wH-  7 

5  2 ;//  -i-  49  5  2  w  -f-  3 1 

5  2  ?«  -f-    9  5  2  w/  -}-  I  I 

$im-\-z$  52«/H-i9 

52w-f-29  5  2  7«  H- 47 

Sim~{-i^  $2fji-{-is 

Theorema  20. 

Omnes  numeri  primi ,  qui  in  priori  fbrmularum  iflanina 
cokimna  continentiir  ,  fimul  funt  numcri  huius  formac 
aa-\-i:il>lf.  Numerorum  autem  primorum  ,  qui  in  al- 
tera  fbrmuJarum  columna  continentur,  dupla  funt  uumcri 
formae  aa-{-i:idl>. 

Theorema  21. 

NuUus  numems  huius  formae  aa-i-ii^l;^  diuidi  potefl 
per  Tllum  numerum,  qui  contineatur  in  vna  fequentium 
formularum 

5a;»-h   3  5i'»-i-35 

S^m-{-    5  52;«-f-37 

52;«-f-2i  52///-J-41 

Szm-\-23  52;«-h43 

52;;/-^-27  5  2;«-}- 45 

52^«-i-33  52^»-f-5i 

Theorema  22. 

Numerorum  in  hac  forma  aa-\-i^bb  contentorum  om- 
oes  diuifores  primi  funt  vel  a  vel  17  vel  in  vna  fequen- 
tium  formularum  continentur. 
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6Sf;;-|-  I 

<J8;;;-i-  3 

6S;«-T-  9 

<58';;-4-  27 

6S ;;;-{- 13 

68 ;;;-}- 39 

6Sy;-|-49 

6S;;;-i-  n 

6S;;;-|-33 

68 ;;;-!- 31 

6Sfn-[-2$ 

68;;/-H  7 

6S ;;;-!- 21 

6S ;;;-!- 63 

^S;;/-4-53 

6  s ;;;  -H  =  3 

Tlicorcma  2^. 

Omncs  mimcri  primi  ,  qui  in  priori  h:miin  lormiiliinim 
coliimiiA  coiuiiicnuir  ad ,  quos  2  rcfcrri  dcbct ,  liint  lormac 
aa-k-ilbb  vcl  ipfi  quidcm  vcl  corum  nonciipl.i.  Nu- 
mcronim  autcm  primorum  in  altcra  columiia  contcntorum 
tripla  funt  numcri  formac  aa-\-iibb. 

llicorcma  24. 

Nullus  mimcms   liuius  formac    aa-^-i^lbb   diuidi    potcfl 

pcr  Alkun  numcrum  ,  qui  coniineatur  in  aliqui  fcqucn- 
tium  lormuLirum 

68;;;—    i  6%m—    3 

6bifi~-   <)  6s;;;  — 27 

68w;— 13  6  8;;;— 39 

6S;;;  — 49  68;;f— 11 

6  8 ;;;  —  3  3  6  8 ;;;  —  3 1 

6  8 ;;;  —  2  5  6  8  ;;;  -     7 

<JS;;;  — 21  <JS;;/  — 63 


6S;«-53  6S;;j-23 


Thco- 
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Theorema  25.  • 

Nnmeroriim  in  hac  forma  aa-^i^bb  contentorum  om- 
nes  diiiiforcs  primi  fiint  vel  Zy  vel  19,  vel  continentur 
in  vna  (equentium 

18  formiihrum 


76;;; -4-  25 
75?« -4- 17 
75^  +  45 

'j67}2-\-6l 

75;;;-j-35 
7^w-l-39 
75;«H-^3 

7^w4-55 


^6m-\-  5 
7(J;;;-f-49 
7(5;;/ -H    9 

7^7/;  4- 73 


"j^m 

^6m 
^6m 
"]6m 


7 
^3 
43 
II 

47  ( 


vel  harnm  9 
38;;;-H  i 
3  8w;-l-  5 
38;;;-i-  7 
3  8 ;«  -i-  9 
3  8;;;-f-  11 
38w-i-i7 
3  8;« -1-23 
3  8;;/ -4-25 
3  8;;;-i-35 


Theorema  26. 

Omnes  numeri  primi ,  qui  in  vna  harum  forraularum  con- 
tinentur,  funt  vcl  ipfi  ,  vcl  fiiltcm  quatcr  fumti  numeri  hii- 
ius  fbrmac  aa-^-i^l/b. 


Theorema  27. 

NuUus  numerus  huius  formae  aa-^-i^bb  diuidi  poteft 
per  vllum  numcrum  ,  qui  contincatur  in  aliqua  fequcntium 
9  formularum 

38;;;—    X 

3  8w;—    5 

38/;/-   7 

39;;;-    9 

3  8 ;/;  —  1 1 

V  3  38W 
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38W-17 
38/;;- 23 

3  8/;;- 25 

38W-35 
\\\>  igitur  thcorcniatis  continctur  indolcs  formiiLuiim  a  a 
-^qbh  ^  li  q  fucrit  numcrus  primus ,  nc  primum  qui- 
dcm  vidimus  onincs  diuiliircs  primos  huiusmcxli  formuLi- 
nim  cfTc  vcl  2  vcl  </,  vel  in  talibus  cxprclhonibus  ^qui 
--\-  a  ita  comprchcndi  poflc  ,  vt  nulkis  diuilor  in  iis  non 
continciuur  ,  tum  vcro,  vt  omnis  numcrus  primus  ^//w^-c. 
limul  fit  diiiifor  formul:ic  cuius^lam  aa-Y~qbb.  Dcindc 
ctiam  boc  coUigcrc  licct  ,  fi  niimcrus  primus  formac  4^;« 
-\-a  fucrit  diuifor  cuiusqimm  numcri  aa~{-qbbj  tum 
nulium  numcrum  f()rmac  ^qm  —  a  diuilbrcm  cfli  poflTc 
ciusdcm  cxprcflionis  aa-\-qbb.  Cum  igitur  intcr  formas 
rliuilbrum  f>rmnl.ic  aa~^-qbb  icmpcr  contincatiir  hacc 
A^mq-\-r  manili-ltum  cfl ,  nullum  numcrum  aa-\-qbb 
diuidi  poflc  pcr  vlliim  numcnim  formac  \mq—i.  Dc- 
nique  attcndenti  manifcftuni  fiet ,  fi  q  fucrit  numcnis  pri- 
mus  formae  4«  — i  ,  tum  diiiiforum  formas  ad  numcnim 
duplo  minorcm  rcdigi  pofll-,  ita  vt  ad  f)rmu!as  2^ ;/;-{-« 
rciiocnri  qucant  ,  qnod  ficri  ncquit ,  fi  q  fit  niimcrus  pri- 
mus  fijrmac  £^n-\-\.  Si  igitiir  pro  h.ic  f()rnia  aa-\- 
[Af.n-\-\)bb  diuifor  fiicrit  4(4«-!- i  )//;H-a,  tum  nuUiis 
numcrus  fJ)rmac  iflius  4(4;;-j-i)//;-H2(4«-t-i)-^-«i 
potcrit  cfll'  diiiifor  ciusdcm  cxprcfllonis  <7<7H-(4/;-}- i)^^. 
Plurcs  annotationcs  facicmus ,  cum  ctiam  fbrmulas  aa-\-- 
qbb  .,  qaindo  q  non  cft  numcnis  primiis ,  fueiimus  con- 
tcmplati. 

Tlico- 
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Theorema  28. 

Numcrorutn  in  hac  forma  aa-\-6bb^  vel  hac  zaa-\-% 
Ifb  contentonim  diuifores  primi  omnes  funt  vel  2  Tel  3 
Td  in  vna  fequentium  fbrmularum  contiucntur 

24.;« -1-5  24;«-!- II 

Theorema  29. 

Omncs  numcri  primi  formae  vel  24;«+ 1  vcl  a^w-f*» 
contincntur  in  expreflione  aa-\~6bb  \  at  numeri  primi 
iftam  formam  24OT4-5  ct24«i-f-ii  continentur  in  ex- 
preflione  laa-^-^^bb. 

Theorema  50. 

Nullus  numerus  fiue  aa-^-^bb  (m&  2aa-\-:^bb  diuidi 
potefl:  per  vllum  numerum  ,  qui  contincatur  in  aliqua  fca- 
rum  formulaium 

24«  — I  14W—   $ 

«4W— 7  *4wi— IX 

Theorema  31. 

Numcrorum  in  hac  aa-\-iobb  vel  hac  forma  24^-4- 
Sbb  conteiitorum  diuifores  primi  omnes  funt  vel  2  vel 
5  Ycl  in  vna  fequcntium  formularum  contincntiM: 

40;«-!-    I  40;«-!-  7 

^om-\~   9  40/«-f-23 

40W-hii  40W-f-37 

40W-I-  19  40WH-I3 

Theo- 
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Thcorcnia  ^2. 

Niimcri  prlmi  in  priori  hiiriim  foimulanim  coli'miu  con- 
tenti  fiimil  fiint  niimcri  Iniiiis  formnc  aa-\-  lobb  ct  nu- 
mcri  primi  in  altcr.i  columna  contcnti  limt  numcri  huius 
formic  zaa-\-^bb 

Thcorcma  22- 

Nulki>  numcrus  fiuc  huius  aa-\-  \obb  ^  fiue  huius  zaa-\-$ 
bb  formae  diiMdi  potcll  pcr  \llum  numcrum  ,  qui  in  ali- 
qua  fcqucntium  fljrmuhrum  contincatur. 

4.0  w—    I  40/;/—   7 

40 ;;/  —    9  4C  ;;;  —  2  3 

40 ;;;  —  1 1  40 ;;/  —  3  7 

40 ;;/  —  1 9  40 ;;;  —  i  3 

Thcorcma  ^^4. 

Numcrorum    in  h:ic    aa-\--iJ\,bb  -^cl    h:ic     laa-k-^^bb 
formi  contcntorum  diuilorcs  primi  omncs   Jimt  vcl   2   vcl 
7  vcl  in  vna  fcqucntium  formuLirum  contincntur 
SOm-^-    I  5(5;;/-j-     3 

56iii~\-    9  56;;;-!- 27 

5(5;;;-|-  25  56;;;-}-  1  9 

56;;;-!- 15  56;;;-!-    5 

5<5 ;;;-{- 23  5  <5 ;;/-!- 45 

55/// -1-39  66 ;;;-!- 13 

^JIicorcma.  ;^5. 

Numcri  primi  in  piioii  Iwriim  lormuhirum  columna  con- 
icnti  fin.ul  limt  numcri  vcl    huius    aa'\-i.\bb  \d  lan 

-1-7 
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-{-'jbb  foimae  ,  qni  autcm  in  nltern  coluinna  contincn- 
tur ,  eorum   triplu  demum  in  altera    iftarum    formularum 

comprehenduntur. 

Theorema  56". 

Si  in  fiipcrioribus  formulis  (igna  -f-  in  —  commutentiir ,' 
tum  nullus  nunicrus  in  iftis  formulis  contentus  diuilbr  erit 
"vel  fbrmae  aa-\-i^bb  vel  zaa-Y-^bb. 

I 

Theorema  '^y. 

Numerorum  in  hac  aa-{-  isbb  vel  hac  ^aa-^$l/b  Cot' 
ma  contentorum  diuilores  primi  omnes  funt  vel  2  ,  vel  3 
vel  5  vel  in  vna  lequentium  fbrmulanim  continentiit 

vel  harum  4. 
6om-\-    1         <?o?«-f-3i  30  7«-i-    I 

6om-\-iJ         <JowH-47  3o»i-}-i7 

dow-l-19         6om~{-^9  30w-f-i9 

<5o»;-H23         <fo;«-|-53  30W-I-23. 

Theorema  58. 

Numerorum  in  liac  aa-^ 2.1  bb  vel  hac  3aa^^bi 
fbrma  contentorum  diuifbres  primi  omnes  fiint  vel  2  ,  vel 
3  vcl  7,  vel  in  vna  fcquentium  fbrmularum  continentur. 


84-/;/ -f-  I , 

84W-f-    5 

84?« -4- 25  , 

84WH-4I 

84W-f-37, 

84W-I-17 

84W-I-55, 

84w-i-ii 

84W-I-31, 

84 /«-1-23 

84^-1-19, 

84«-i-7i 

Tom.  XIF 

X 

Thco- 
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r 

riicorcma  ^ 

9- 

Numcronim   in  h:ic 

(td-^-l^ibb  Ycl  5^^-1-7^^  formi 

contcntonim   diiiilbrcs  priiiii  omncs  1 

lint  vcl   2  ,  vcl  5  vel 

7 ,  vcl  iii  vna  lcqucntiiim  formLilinim  continentiir. 

vcl  h;iri)m 

140  wH-      I, 

1 40  ///  -H      3 

70  /;;  -+-    r 

i+o;/;H-      9, 

140 ///-f-    27 

7o//;-i-    3 

140W4-    81  , 

i40;/;-t-  103 

-]oin-\-    9 

140;«-!-    29, 

140//;-!-    87 

70 /;; -I-  II 

1 40  w  -i-  I  2 1  , 

i+o/zi-h    83 

7o;;i-t-  13 

140W-I-  109  , 

140//;-!-    47 

7o/;;-Hi7 

1 40  W  -1-     II, 

i40//;-H    33 

70;«-}-  £7 

140W-I-    99, 

140 ///-{-    17 

70/;;-i-  29 

140  w-f-    51  , 

14^ ///.4-    13 

7o;/;-H3  3 

140OT-H    39  , 

140/;/-}-  1 17 

70;/;-+- 39 

340W-H    71  , 

140///-I-    73 

70  //;  -f-  47 

J40//i-h   79  , 

140;//-^-    97 

70//; -1-51 

Tlicorcma  40. 


Niimcronim  in  nliqiui  h.irnm  formiiluum  contcntonun 
aa-\-  3->bl)  \   zaa-{-isbb 
^iaa-l-  lobb  ;   saa-l-    6bb 

diiii(()rcs  primi  omncs  funt  vcl  2  ,  vcl   3  ,  vcl   5  ,  vcl  iii 

\n;i  fcqucntium   formuhirum  contincntur. 

i20//;-i-       i;  i2o//;-f-ii 

i20//;-t-    13;  120//; -1-2  3 

i20//;-f.    49;  120//;-}- 59 

J20//I-H    37  i  i2Q//;-f-47 

120 
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x^c^m-^-   17  ; 

i20m-\-6y 

120;;/ -1-1 01  \ 

1207//-I-31 

120 /«4-  113  \ 

120  «-1-43 

i2om~\~    29  ; 

120W-1-79 

Thcorcmata  haec  fiifficiimt  ad  fcqiientes  annotutlones  fbr- 
mandas ,  ex  quibiis  nAtuni  diuilbrum  huiusmodi  fbrmula- 
rum  paa-\-qbb  penitius  perfpicictur. 

Annotatio  r, 

Formulfl  paa-\-qbb  nullum  habct  diuiforem  ,  quin  fit  fi' 
mul  diuiJbr  fi)rmulac  aa-\-pqbb.  Cuius  quidem  rci  ra- 
tio  ftcile  patct ;  nam  qui  numerus  eft  diuilbr  fbrmulae 
paa-\-qbb  ^  idem  diuidet  hanc  formam  ppaa-\-pqbb  ^ 
hoc  eft  hanc  tf  ^4-^<7/;Z' ,  pofuo  a  loco  pa.  Hancobrem 
fufficiet  iftam  vnicam  formam  aa+Nbb  confiderafie  ,  quippe 
quae  ratione  diuilbrum  hancp<7<7-f^^Z'  iii  fe  compleditur. 

Annotatio  2. 

Inter  numeros  primos ,  qui  vllum  numerum  in  hac  fbr- 
mula  aa-\-Nbb  contentum  diuidunt ,  primum  occurrit 
binarius.  Si  enim  N  fit  numcrus  impar ,  fumcndis  pco 
a  tt  b  numeris  imparibus,  formula  aa~{-Nbb  fiet  per  a 
diuifibilis  ;  at  fi  N  fit  numerus  par  ,  fumto  a  pari ,  fbr- 
mula  quoque  per  2  fit  diuifibilis.  Deinde  vero  ipfe  nu- 
mcrus  N  vel  qunelibet  eius  pars  aliquota  poterit  e(fe  di- 
vifor  formulac  a a-\-Nbb  ^  quod  fumcndo  «  ~  N  efl 
perfpicuum. 

Annotatio  ^. 

Reliqui  diuiforcs  primi  omncs  foriTiuIae  aa-\-Nbb  in 
iftiusmodi  exprefiionibus    ^N?ti-\-a   comprchcndi    poflunt 

X  2.  ita  , 
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ita  ,  vt  ctiam  vicidlm  omncs  niimeri  piimi  in  foimis  i(li» 
4N;«-|-a  contcnci  .lumil  fuit  diiiilbres  tbrmiilac  aa-\- 
l^bb.  Pracccrcu  fi  cxprcllio  4.N///-|-a  pnicbcac  Jiiiirorcs 
formuLic  aa-\-^bb  ,  tiim  nulliis  numcrus  huiuMnodi 
4N//;  — a  potcrit  cflc  diuilbr  vllius  numcri  in  formula  <?« 
'i-Kbb  conccnti. 

Annotatk)  4. 

Habcbit  nutcm  a  ccrtos  quosdam  vfllorcs ,  qui  ab  in- 
dolc  numcri  N  pcndcbunt  ;  ac  fcmpcr  quidcm  vnitns  cric 
vnus  ex  viiloribus  ipfub  a  Tum  vcro,  qui:\  dc  numcris  pri- 
mis  in  fi)rniul.-i  4N///-i-a  contcncis  quacUio  dl  ,  pcilpicuuni 
cft  ncquc  vllum  numcrum  parcm  ,  ncquc  vilum  numc- 
rum  ,  qui  cum  N  communcm  habciic  diuilbruii  ,  valoicin 
ipfius  a  conllitucrc  pollc. 

Annotatlo  5. 

Valorcs  .lutcm  ipfuis  a  omncs  crunt  minnrcs  quam  4  N» 
fi  cnim  qui  cflcnt  maiorcs ,  pcr  diminiitioncm  numcri  ta 
minorcs ,  quam  4N  ,  rcddi  poflcnt.  Hinc  valorcs  ipfius  a 
cnint  nun>cri  imp:u-cs  minorcs,  quam  4N  ,  atquc  ad  N 
primi.  Ncquc  vcro  omncs  iitiu^modi  numcri  imparcs  ad 
N  primi  idoncos  pro  a  valorcs  cxhibcbunt ,  lcd  coruni 
fcmilfis  ab  hoc  oflicio  cxduditur  ,  quoniam ,  fi  .v  fucrit  va- 
lor  ipfiib  a  ,  tum  —  .v  fcii  4  N  —  .v  cius  valor  clfc  ncquit  \ 
vicifllmque  fi  .v  non  fiierit  valor  ipfius  a,  tum  4N  — .v 
ccrto  cius  valor  fic  futunis. 

Annotatio  6. 

Numcnis  igitur  valorum  ipfius  a  ,  ita  vt  4  N  ///  -f-  a  con- 
liucat  omncb  diuifbrcs  primos  l()rmuLic  aa-\-Kbb  .,  lc- 
qucuti  modo  dcfuiictur.     iiint  p  ,  ^  t  r  ^  s  ,  ctt.  numcri 

primi 
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primi  inter  fc  diucrG  ,  exccpto  binario  ,    qui    feorrini   efl: 
confiderandus ;    atque 

erit  valoriim  ipfius  a  numerus 


fi  fuerit 
N=i 

N—pq 
N  r=:  2pq 
N  —pqr 


i 

€tC, 


2 
P-I 

{p-i){q-i) 
2{p-i){q-i) 
{p-i){q-i){r-i) 
2.{p-i){q-i)[r-i) 


Annotatio  '/, 


'Qiiemadmodum  autem  -vnitas  iemper  reperitur  inter  valo- 
ics  ipfius  a  ,  ita  etuim  quiuis  nnmerus  quadratus  impar 
«t  primiis  ad  N  locum  habcre  debet  in  valoribus  ipfius 
B.  Pofito  enim  b  numero  pari  2  c  .,  fonnula  fiet  aa-^- 
4Nrr  ,  quae  ,  fi  fit  numcrus  primus ,  contineri  debet  in 
exprcfilone  ^Nw-f-a.  Ergo  a  erit  aa  vel  refiduum  , 
quod  ex  diuifione  ipfius  aa  per  4N  remanet.  Simili 
modo  inter  valores  ipfius  a  rcperiri  debent  omnes  numcri 
«tf-4-N,  vel  quae  ex  eorum  per  4N  diuifione  fuper- 
erunt  refidua  ;  pofito  enim  ^rrsf-l-i  fict  aa-{-^bb 
—  aa~\-'^-\-iSt.N{cc-\-c)  ,  qui ,  fi  fuerit  numerus  pri» 
mus ,  debebit  aa-\-^  efl^e  valor  ipfius  a. 

Annotatio  8. 

Intelligitur  etiam  ,  fi  x  (iicrit  valor  ipfius  a ,  tum  quoquc 
XX  (quod  quidem  ex  praccedentc  patet)  ct  omnes  omni- 
no  poteftates  ipfius  .v ,  puta  x^  intei:.  valores  ipfius  a  lo- 

X  3  cum 
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cnm  h:ibcrc  dcbcre.  Dcindc  ,  fi  pnictcr  .v  qiioquc  y  fiie- 
rit  valcx  ipfiiis  a  ,  tiim  qiicu|ue  .v  >'  et  gcncnilitcr  .v"'  y 
dabit  qiirx]ue  valorcm  ipfius  cc.  Scilicct  fi  x^  f  maius 
fucrit  qu.mi  4.N  ,  pcr  hoc  diuiJatur  ct  rcfidiuim  crit  \a- 
lor  ipfius  a.  Simili  modo,  fj  inliipcr  z  fucrit  valor  ipfuis 
a,  tum  etiam  .v'^  .>*  z^  crit  ^alor  ipfius  a.  Hincquc 
cx  cognito  vno  vel  aliquot  valoribus  ipfms  a  facili  ntgo- 
tio  omncs  omnino  eius  \alorcs  inucniuntur. 

Annotatio  9. 

Sit  X  quicunquc  numcrus  primus  ad  -f  N,  coquc  minor  , 
atquc  vel  -f-  .v  vcl  —  x  valor  crit  ipfius  a.  S\  igitur 
fucrit  .V  numcrus  prinuis,  ex  fcqucnti  labula  intclligctur , 
qiiibus  cafibus  -i-  x ,  quibusquc  —  .v  valorcm  iplius  a 
pracbcat 

Si  propofitus  fit  numcnis  quicunciue 
primus ,  qui  vtmm  figno  H-  an  — 
aflfcdus  valorcm  ipfius  a  praclcat , 
ita  inuclhKabitur.  Bini  cafus  dclKut 
cuolui ,  altcr  ,  quo  propofitus  numcrus 
primus  c(l  fiMinac  4.  «  -j-  i  ,  altcr 
quo  cft  f()rmac  4.«  — i.  Pnori  ca- 
fu  crit  a  —  -|-  (  4-M-i-  I  )  ^\  fucric 
N  =:  (4-W-4-  I )  «  -»-/r  ,  at  a  —  — 
( 4« -h  1 )  ,  fi  fucrit  N  rr.  ( +tt -h  I  ) 
n-\-tt.  Polkriori  cafii  autcm  cric 
a  zr -H  (4«— 1 1  fi  (it  N  ^1^(4« 
—  i)n-\-tt  at  arr  — (4tt-i) 
W  N  —  (4W-1  )  n  H-  tt. 


Vbi 
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Vbi  notandum  eft ,  qucmadmodum  fignum  ~  aequalitatem 
denotat ,  ita  fignum  zxz  aequalitiUis  impolfibilitatem  defi- 
gmire.  Qiiod  fi  aucem  fuerit  pro  vtroque  calu  Nzr(4.« 
^i)  n  -\-  s  ^  erit  quoque  H  —  {^U'j^i)n-\~i\  de- 
notante  v  numerum  quemcunque  intcgrum  ,  vnde  ifta  ta- 
bella  pro  quibusuis  numcris  primis  fine  negotio  conftruitur. 

Annotatlo  10. 

Qiioniam  inter  f^rmas  diuiforum  primorum  ipflus  aa-^-- 
N^l>  habetur  4N///-)-i  ,  eadem  txpredio  aa  +  ^bl}  per 
nullum  numerum  diuidi  poterit ,  qui  contineatur  in  hac 
forma  .4N///  — I.  Simili  modo  cum  4 N ///■+- /^  exhi- 
beat  fbrmam  diuiforum  exprclfionis  aa-\-Nbb  ^  fequitur 
nullum  numerum  huiusmodi  ^'Slm—tt  poffe  c(fc  diuili)- 
rem  vllius  numeri  in  hac  forma  aa-\-Nbb  contenti ,  fi 
quidem  quod  iempcr  pono  a  tt  b  fint  numeri  inter  (e 
primi.  Hanc  ob  rem  impolfibilis  crit  i(b  aequatio  (4NW 
~-tt)u  —  aa-\-Nbb  y  ideoque  erit  ^Hmu-ttii-Hbb 
:o^aa^{i  quidem  fuerint  ^Nmu  —  ttu  ct  NZ'!^  numeri  in- 
ter  fe  primi ,  quod  cum  certo  eueniat  ,fi/)— i  et  ^— i, 
nancilcimur  iitud. 

Confe&arium. 

Nullus  numerus  hac  formula  ^abc  -  b—c  contentus  vti- 
quam  ellc  potclt   quadratus. 

Annotatio  11. 

Si  fuerit  N  numerus  huins  formie  ^n—x  ,  tum  f^rmac  di- 
viforum  ad  numerum  duplo  minorcm  rediguntur ,  ita  vt 
in  formulis  huiusmodi  aN///-|-a  comprchcndantur.  Sci- 
licet  fi  fucrit   4  N  //;  +  a  diuiforum  foima  ,  tum    quoque 

4N 
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4.Nw4-^N-|-a  erit  forma  diuiforum.  Qiiare  cum  aN 
m-\-tt  fit  firmi  diiiiforum  ,  (cqiiitur  nulkim  numcnim 
iNm  —  tt  diuilbrcm  cfle  pofle  f()rmac  aa-{-Nb&.  Hinc 
crit  (iN  tti—tt)u^aa-\-Nlfl),cxa\cn\:Q  N  —  ^ti  —  i  , 
vndc  oritur  hoc. 

Conficlanum. 

Nullus  numcrus  liuius  formac  ^abc  —  b  —  c,  fi  vel  ^  vcl  tf 
fuerit  numcrus  impar  4.fj— I  ,  \nquam  potcft  cflc  quidratui. 

Annotatio  12. 

Si  fiicrit  N  numerus  impnr  huiusmodi  ^«-{-i  vel  eti.im 
numcrus  imparitcr  par  ,  tiim  diui(()rum  formic  ad  numc- 
rum  duplo  minorcm  rcdigi  non  poflunt.  Scilicct  fi  4M 
m-\-a  ficrit  diuifor  fbrmac  aa-\^Nbb  tum  4N;;;4--N 
4- a  ciu>dcm  f()rm:<c  diuifor  cflc  uon  potciit.  Hinc  2(2 
tn-\-i)^-\-tt  non  crit  diuifor  f^rmac  aa  —  Nbb  ,  ideo- 
quc  h:icc  ncqu:uio  {2{2tn-\-i)\>i-\-tt)u  —  aa-\-Nbb 
crit  acquatio  impofl'ibilis ,  fi  quidcm  fuit  a  ct  b  numcri 
primi  intcr  fc  :  ct  N  fit  \cl  numctus  inip:u-  tbrm;ic  4. ;: 
H- 1   vcl  numcrus  imp:iritcr  p:ir.     Hx  quo  lci)uitur  idud 

Coiifc&ariwn. 

Nulliis  numcrus  liuiiis  f)rmnc  2abc-b-\-c  y  cxiflcntc  a 
niimcro  imp:ui  ,  ct  b  \cl  imp:uitcr  p:iri  vcl  imp:ui  for- 
mac  4;;-!-  I  ,  vnquam  clfc  potcft  quadnuus. 

Scholion  I. 

Q;iac  hic  fiint  nlhita  fufficicntcr  dcclnrnnt  inJf^cm  diuif(>- 
um  huiusniodi  foimularum  aa-]-Nbb  ^    fimulquc    iufcr- 

fiunt 
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viiint  ad  onincs  diLiiforum  formns  expedite  inueniendiis , 
quibns  cognitis  quoque  eac  numcrorum  formae  innotcfcunt , 
quac  nunqunm  prcbcrc  queant  diuifbres  formuhc  <7^4-N 
bb.  Cum  igitu  hacc  patcant  nd  omncs  valores  ipfius  N  , 
(lue  fmt  numcrir  primi ,  fiue  compofiti  j  reliquum  eft  ,  vt 
etiam  ciiliis  cuoluamus,  quibus  N  denotet  numeros  negati- 
Tos  tam  primos  quam  compofitos ;  perfpicuum  autem  eft 
formulam  paa  —  qbb  nullum  diuiforcm  habere  pofle  ,  quin 
llt  diiiiior  huins  aa  —  pqbh  (cv\  pqaa—bb  .,  vndc  (iifficiet 
huiusmodi  tantum  fjimas  aa-Nbb  euoluiflc. 

Theorema  41. 

Numcrorum  in  hac  fbrma  aa  —  bb  contentorum  diuifores 
primi  omncs  funt  vel  i  vel^w-f-i,  nullus  fcilicet  datur 
numerus ,  qui  non  fit  dkii(br  dilferentiae  duorum  quadra- 
torum.  Vicifllm  autem  omnes  numcri,  praeter  impariter 
pares ,  ipfi  funt  diffcrcntiae  duorum  quadratorum. 

Theorema  42. 

Numcrorum  in  hac  forma  aa-zbb  contentorum  omnes 
diuifbrcs  primi  funt  vcl  2  vel  huius  formae  8  ?«  +  i. 
Omncsque  numcri  primi  huius  formae  ^im-h^i  ipfi  infi- 
nitis  modis  in  formula  aa—zbb  contincntur. 

Theorema  45. 

Numcrorum  in  hac  forma  contentorum  aa—^bb  omncs 
diuifores  primi  funt  vei  2  vcl  3  vel  huius  fbrmae  law 
-4-1.  Atque  viciflim  omncs  huiusmodi  numeri  primi  fi- 
mul  in  j-iac  aa-^bb  vel  hac  ^^aa-bb  forma  infinitis 
mouis  contincntur. 

Tom.  XiV.  Y  Theore- 
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Thcorcma  44. 

Omnc>  diiiifbres  primi  huiiis  tbrmie  aa  —  $bb  funt  vel  a 
^•cl  5   vel  contincntur. 

in  altcra  hanim  formularum    1         vel  in  hac  vna 
£0  w  -f^  1  ,     ao  w  -f-  9    I  10  w  -f-  I . 

Omncsque  numcri  primi  in  his  formis  cnntcnti  flmul  funt 
diuilores  formae  aa-^bb. 

Thcorcma  45. 

Omncs  diuifores  primi  huius  formae  aa-^bb  funt  vcl  a 
"vcl  7  vel  in  vna  fcqucntium   (brmiiLirum  contiuentur 

2  8  w  'fj  I  ;   2  S  w  -I-  3  ,   2  S  w  -^-  9 
atqiie  vicirtlm  omncs  numcri   primi  in  his  (brmib  contcnti 
fimul  funt  diuifbrcs  fbrmac  aa  —  ^bb. 

Tlieorema  4(5. 

Omnes  diuiforcs  primi  huius  f()rm:ic  aa-\\hb  (iint  \cl  2 
vel  j  I  vel  in  vna  fcqucntium  Ibrmarum  contincniur 
44. w  -4-  T  ;  +4»;  -h  5  i  44-'«  -jl  7  \  ++w  -\-^  9  ;  44.;;;-^-  1 9 
aique  vicidim  omnes  n-.imcri  primi  in  his  fbrmulia  contcn- 
ti  fimul  funt  dinifiircs  f<)rmac  aa~\\bb  ^  quac  recipro- 
catio   Hi  omnibus  (cqucntibus  thcorcmatis  locum  h.ibct. 

Thcorema  47. 

Omncs  diuiforcs  primi  f(>rmac  aa—i^bb  fimt  vel   z    vcl 
1 1    vcl  in  fo(]Mentibus  f()rmulis  conrincntur  : 


52 
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qiiae  reuocantur  ad  has 

5  2;« -4-    I  ; 

52/;;-}-    3 

z.6m-\-  I 

5  2  w  -4-    9  i 

52;;/-+-  25 

26/«^  3 

5  2;« -4-  23  ; 

52  WH-  17 

z6m-\-  9 

Theorema  48. 

Omncs  diiiifbres  primi  niimerorum  huius  formae  aa-^iy 
bb  funt  \cl  2  vel  17  ,  \el  in  lequeniibus   formulis   con- 


tinentur : 
68  w- 
6Sm 
6Sm 
6Sm- 


33; 
21 : 


6Sm-h  19 

<S"8w^-  25 
58w-t-  15 


quae  revocantur  ad  has 

(i^m^    I 

34;« ^2    9 

34W-f- 13 

34;« -f-  15 


7<J/«--|-  i; 
'j^m^  27; 
7<Jwdl  3'i 


Theorema  49. 

Omnes  diuifores  primi  numerorum  huius  formae  aa^xg 
bb  funt  \cl  2  \el  19  \el  in  fcqueniibus  formulis  con- 
tinentnr 

"l^m^  3;  ^6m-±^  9 
76/«+  5;  ^6m-]- 15 
75w/-4-i7i     "j^m^s.s 

Theorema  50, 

Omnes  diuifores  primi  numerorum    formae   huius  aa—6 
bb  (iint  \el  2  \el  3  \el  in  his  formulis  continentur  : 
24»;--}-  I  ;      24W-h  5  ; 

Theorema  51. 

Omncs    diuifores    primi    numerorum    formae    aa—iobb 
funt  vel  2  \ei  5   \el  in  his  formulis  contincntur  : 

Y  a  40 
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40  m  -43  I ; 
40  w  H-  9 ; 


40 ;;;  4^    3 
^ODiA^  13 


Thcorcma  52. 

Omncs  diuiforcs  primi  niimcronim  huiiis  f()rmnc   aa—x^ 
bb  funt  vcl  1   Tcl  7   vcl  in  his  formulis  contincntur  : 

55;;; -4-    i;      55;;;--|-5;     55;;;+ -5 

55^2+113;      55;«-4-9;      55;;;+^' 

Thcorema  5;. 

Omnc?  diuilorcs  primi  numcrorum  huius  ft^rmac    (7^— ca 
bb  funt   vcl   z  vcl   1 1   vcl  in  his  formulis   contincntur  : 
8S;;;-I-    i;     8S;;;4-    3;     8S;;;- 


9; 


8  8 ;;;  +  27 ;     S  8 ;;/  H;^    7 ;     8 S ;;;  -4-  2 1 ; 

S8;;;-4-25i     88;;;Hhi3;     8S/;;^39; 

88;;; 2+:  29- 

Thcorcma  54. 

Omncs  diuiforcs  primi  numcrorum  huius  fi)rm:ic   aa—  15 
bb  funt  vcl  z  vd  3  \d  5   vcl  in  his  formulis  contincntur: 

5o;;;-l-i,  63;;; -4-7;  5o ;/;-}- 1 1  ;  50?;;  -f-  17. 

Thcorcma  $> 

Omncs  diuifarcs  primi  numcrorum  huius  formac  aa—^x 
bb    fiint    vcl  1   vcl   3  vcl  7    vcl    in    his   fouiiis  conti- 

>]unc  rcuociintur  :ui   h.is 
I;      84.;« -f-    5  42;;;   i      I 

25;      84;;;-h4i         '     4-"'   ^    5 
84;;/-f-37;      34W-+:i7  42;/;  4^  17 

'1  hco- 


ncntur  : 
84;«  -\ 
84;« -f 
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Theorema  5^. 

Omnes  diiiiforcs  primi  numerorum  huius  formae  aa— 
bb  funt  vel  2  vcl  3  ,  vel  11  vd  in  his  formulis   conti- 


n  A 
O  J 


nentur  : 

1 3  2  w/  Jh  I ; 
132«/ 3^-25; 
1 3  2  /«  47"  3  5  i 
.  i32w4:4^; 
132W-4-  37; 


132;«- 
132;«; 

1 3  2  w 
132;// 
1327;/- 


.17 

41 
31 


quae  reuocantur  ad  has 
65;« -4-  I 
66  ;/;-£■  1 7 
5(5;« -4-  25 
66?fi^  29 
55;;;  -f-  31 


Theorema  5;^. 

Omnes  diuifores  primi  uumerorum  huins  formae  a  a  -  :is 
bb  funt  vel  2  vel  5  vel  7  vel  in  his  formulis  continentur  • 

14.0;;;-!-    9;         140;;;-}-  59 

1 40 ;;;  -1-  1 9  ; 

i4o;;;--J5  23  ; 
140/;;-}-  33  ; 


140;;; -4-  I  ; 
140;;/+  29  • 
1 40 ;;;  -f-  1 3  ; 
i40/;;-4-  43  • 


1 40 ;/;-+-  3 1 
1 40  ;;;  -j-  57 
140;/;  ^-  17 


Theorema  58. 


Omnes  diuifores  primi  numerorum  huius  fonmae  aa-^o 
bb  funt  vel  2  vel  3   vcl  5  vei  in  his  formulis  contincntur 


i2o;/;^3  I  ; 
I20;;/-f-  37  ; 
1 20  /;/  +  1 7  ; 


iiom  A-  49 
120;;;  -4-  29 


120 //»-4;-  13  ; 
120OT  J-  7  j 
120 ;/;-[-  19  ; 

Theorema  59. 

Omncs  diuiforcs  primi  numcrorum  huius  {()rmae  aa- 10$ 
bb  funt  vcl  2  vel  3  vcl  5  vel  7  vcl  coniincntur  in  his 
formulis 

Y  3  420 
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420  w-4- 
4  2  D  ;«  -I- 

420  w  4- 
420  OT  4^ 
420  w-h 
420  w -4- 

420  w  -f- 

42DW-I- 

420  w  -I- 
420  w  4- 


I. 
169 

=  3 
107 

109 
59 

lOI 

151 
89 

79 

+1 


420/«  j-  209. 


420W-I-  13 
42rw-f-  97 
420/;;-+-  I  21 
420  w  -I-  131 
42ow-f-  157 
420  w-f-  73 
420  w^  53 
420  m-\~  137 
420 w 4- 103 
4207«-}-  I  87 
420  w  4-  1 1  3 
42C  ;;;  -f-  i  97 


qnac  rciiocnntur  ad  has 


2 1  o  w  -f- 
2 1  o ;;;  -4- 
2 1  o  ;;;  4- 
210 ;;;+ 
210;»-+^ 
2iow4- 
2  I  o  w  4- 
2iow4- 
210;;/-+- 
2 1  o  m  4- 
2 1  o  w  4- 
2  0  1  ;;;  4- 


I 

^3 

23 
41 

;   53 

59 

73 
79 
89 
97 

lOI 

103 


)• 


Annr>tatio  i 

Niimcroruni  crg(>  in  fbrnuiLi  aa  —  ^bb  contcnronim  di- 
vilbrcs  prinii  onmc-  \.\\0\c\  2  ,  vcl  diuilbrc^  nunicri  N 
vcl  in  ciu^moJi  foriinilis  4N;;;-h  a  conipichcnduntur. 
Qiiodil  cnim  ^Nw/f-a  fucrit  tbrma  diui(()rum  ,  tum  tnio- 
quc  4N;;;--a  crit  diui(()rum  f()ri>.a  :  (ccus  ati|uc  iu  t"or- 
miilii  aa-^Kbb,  qnarum  fi  ^Nw-f  a  fiicrit  diuifbr  tiim 
4N;«-a  nullum  viu)U;im  piaclKTC  potcU  duiiJ<)icm  cius- 
dcm  tbrmulac. 

Annotatio  14. 

Pofita  crgo^Nw-f  a  pro  forma  diuifitnim    gcncrah   nu- 
mcrorum   in   hac   cxprdlionc  aa  —  Khb  contcntorum  ,  lit 
tcra   a  plcrumqiic  plurcs  fignificahit  nun  cros  ;    inttr    quos 
vnitas  ftnipcr  continctiir  ,   ti:m   vcro  qiiia   hic   dc  diiiif()ii 
bus  prinub  Icrmo  cll  intcr   \alorci  ipfius  a  nullus  crit   nu- 

mcrus 
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merus  par  nec  vllus  diuifor  numeri  N.  Deinde  etiam  ma- 
nifeftnm  ert  ,  omnes  vnlores  ipfiUb  ct  ita  ordinari  poffe,  vt 
fint  minores  qium  2N.  Si  enim  fit  ^N/w-HaN-j-^ 
diiiifor ,  tiim  pofito  tn—i  loco  /»  ,  diuifor  erit  4N;/;  — 
(zN-^).  Erunt  ergo  valores  ipfuis  ot  niimeri  impares  pri- 
mi  ad  N,  minores  quam  2N,  horum^ue  numerorum 
omnium  imparium  et  primorum  ad  N  et  minorum,  quam 
2  N  ,  femiHis  tantiim  praebebit  idoneos  vafores  ipfius  a  , 
reliqui  exhibebunt  formulas  ,  in  quibus  plane  nuUus  conti- 
netur  diui(br.  Perpctuo  (cilicet  totidem  habebuntur  for- 
mulae  diuiforum,  quot  funt  contrariae,  folo  excepto  cafu  , 
quo  N  in  I . 

Annotatio  15. 

Qii^^d  ad  numerum  vabrum  iplius  a  pro  formula  dinifo- 
rum  4  N  w  +  a  attinet ,  quoniam  ob  (ignum  ambiguum 
quaeuis  formula  e(l  duplex  ,  hic  quoque  eadem  vaicbit  re- 
gula  ,  quam  (iipra  annot.  6.  dedi.  Sic  in  vltimo  theo- 
rcmite  ,  quo  erat  N^rio^  — 3,  5,  7,  numerus  va- 
lorum  ipfius  a  erit  —  2 ,  4 ,  (J  —  48  ,  feu  cum  quaeuis 
formula  fit  gemina  ,  numerus  formularum  fit  24  ,  quot 
etiam  exhibuimus. 

Annotatio  16". 

Sicut  autcm  vnitas  perpetuo  inrer  vafores  ipfiiis  a  reperi- 
tur ,  ita  edam.  quiuis  numerus  quadratus ,  qui  fit  primus 
ad  4N,v;ilorem  idoneum  pro  «  fuppeditabit.  Pofito  enim 
b—ic^  formula  aa  —  ^bh  abit  in  ^^  — ^Nff  feu  4N 
cc  —  aa^  ex  quo  pntet  qiiemuis  niimenim  quadnntim  ^^r, 
qui  fit  primus  ad  4  N  ,  exhibcre  valorem  idoneum  pro  a , 
fumendo  (cilicet  reiiduo  ,   quod  in  diuifionc   ipfius  aa  ^t 

4N 
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4N  rcm.inet.  Simili  modo  poncndo  b—zc-\-i .,  for- 
muh  N(f!f-aa  :\bit  in  +N  (ff-f-f)  H- N -/r^  ,  vnde 
cti;im  omncs  numcri  l^—aa  feu  aa  —  N,  qui  quidcm 
riiic  primi    nd    4N  ,    idoncos   v.iloics    pro  a  pnicbcbunr. 

(i  lint  .V,  )  ,   ;,   v.ilorcs  ip- 
itcm  juc  omyia  produ(ft.i, 


D:indc  quoquc  nnandum  cil. 
liiis  a,  tum  qmqnc  .V'"-,  f 


qu.ic  cx  mimeris  .v,  .>',  z  corumuc  pjtclbtibus  quibuscun- 
q-.is  rcliilcnit ,  v.ilorcs  ipHus  a  cfTc  exliibituni  ;  vndc  co- 
gnito  vno  vcl  aliqnot  valoribus  ipfi.is  a  tacili  ncgotio 
ojnacs  rcpcriuntnr. 

Annotatio  17. 

Qji  a.itcm  chirius    app.\rc;it  ,    cuiusmodi  valores  littcni   a 
pcrp2C-.i )  lit  hib:t.ir:i  ,    t.ibu!.\m    lc.)iicnrcm  :\diiccrc  vifum 
L^  ,  limilcm  ciu'^  ,  qn.ic  nnnot.  9.  haLctui. 
Erit  fcilicct     |    H  fiicrit 


a.  — 

a 


N 


51-4-1 

:  :'i  —  I 


si 


s'i 


L —  I 
-  t 


a=:i3 
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\-' 
Annotatio  i8. 

Ex  h:ic  igitur  tabuh  niimeri  primi  ,  qiii  idoneos  valores 
pro  a  praebeaiit ,  facilc  dignofci  fimulque  inepti  reiici 
pofliint.  Propofito  fciiicet  numero  primo  p  ,  omnes  nu- 
meri  quadrati  in  huiusmodi  fbrmulis  pn-\-i;  compre- 
hendi  poflunt ,  quae  prodeunt  ponendo  pro  0  numeros 
quadratos ,  (eu  refidua ,  quae  ex  diuifione  quadratorum 
per  p  remanent.  Qiiare  fi  N  fucrit  huiusmodi  numeriis 
pn-\-tt .,  tum  intcr  formas  diuifnrum  ^.Nw-f-a  formn- 
lae  aa  —  Nbb  feu  Nbb  —  aa,  habcbitur  a  — /> ,  fm  au- 
tem  numerus  N  non  contineatur  in  forma  pn -\- tt  ^txim 
nullus  numerus  iu  fbrmula  hac  ^N?n-j-p  contentus  po- 
terit  eflfe  diuifor  vlUus  numeri  huius  formae  a  a  -  N  b  b. 

Annotatio  19. 

Si  fuerit  N  numerus  impar  fbrmae4«-4-i  tum  expreffjo- 
nis  aa—^bb  diuiforum  formae  4. N /« 4j  a  ad  duplo  pau* 
ciores  reduci  poffunt ,  ita  vt  exhiberi  poduit  hoc  modo : 
2  N ;«  -I-  a  Hoc  fcilicet  cafu  ,  fi  4.  N  w/  -I-  a  fuerit  fbrma 
diuiforum ,  tum  quoque  ^NwH-  (^N-a)  erit  diuifo- 
rum  forma ,  fic  cum  cadi  N  ~  1 3  ,  vna  diuiforum  fl)rmu- 
lae  aa—i-^bb  forma  eflct  52?»  + 3,  crit  quoque  52«« 
^f-  23  forma  diuifbrum. 
Tom.  Xiy%  2  Aniiota- 
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Annotatio.  26.         * 

Sin  aiitcm  fiicrit  N  \el  niimems  imparitcr  par ,  tcI  nu- 
mcru  impar  tbrmae  ^n-i  tiim  illi  formariim  diuidcn- 
tiiim  rcdiidlio  ad  diiplo  paiiciorcs  non  riicccdit.  Scilicct 
fi  hoc  ciifu  fomiuLie  aa  —  biblf  fuerit  ^NwH^a  diuilb- 
rum  f  )rma  ,  tum  ^Nm-\-  (^N-a)  talis  non  erit ,  hoc 
ert :  DuUus  numcnis  m  fbrma  2(2/«-+-  i )  N  -4-  «  conteiv 
tus  crit  diuilbr  \lliiis  numcri  huiusmodi  <?i7  — N^^.  Toli- 
to  crgo  oLZZtt  j  erit 

(2(2fl!;-l-  I  )N-42//)  uznaa-^bb. 
Vnde  coulcqiiimiir  lcqucns. 

CoiiJcciariiDn. 

Niilkis  niimcrus  in  hac  forma  labc  '\^-  c-{-b  contcntus. 
\uc]ium  potcll  cflc  quadrattis,  fi  qiiidcm  fucrit  a  niimcrni 
impar ,  et  b  numcrus  tcu  imparitcr  par  ,  lcu  impar  huiui 
formae  4.«-!. 

Scholion   2- 

ITuiusmodi  formulac  magis  fpccialcs ,  quac  nunqiiam  qna- 
drata  ficri  qucant  ,  inniimcrabilcs  liipcrioribus  dcduci  pof 
funt.  Confidcrcnuis  cnim  prioriim  fbrmam  aa-\-Kbb  ^ 
fkque  4N;;;-|-A  eiusmcxJi  forniula  ,  \t  niiiliis  numcrus  iiv 
ca  contcntiib  polfit  cflc  diuilbr  formac  aa-\'Kbb.  lirit 
crgo  art-|-N^^rii(4N;//-T- A)tt  ,  dciiotantc  lux:  figno 
::=  aequationcm  impollibilcm  ,  cx  quo  oritur  ^ <t  ;-r:  4- N /// 
u-T-Au-Kbb.  Sit  b  —  Ac  fict  aa  --.^.Kniu -]- Au  — 
NAAff.  Ponatiir  porro  U—NAcc-\~d,  cntijuc  aa 
=:=^K>iAmcc-\-^Kfnd-{-Ad.  Sit  //— 4NN//  cric 
tia::z^i6\  '/////-H+NN  Awff-h+NN  A/i.     Diuidatur 

la.Ltc 
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hiiec  fbrmula  per  quadratiim  4 N N  ac  ponatur  czri  erit- 
que  4N»/«-{-Aw-l-A«  formula  ,  quae  niinquam  pote- 
rit  elTe  quadratum,  fi  quidem  forma  tf<7-|-N/»^  non  poflit 
diuidi  ptr  vllum  numerum  in  hac  formula  ^NwH-  A 
contentum.  Ex  fiiperioribus  ergo  theorcmatis  collig'mus 
nul!i;m  numerum  ,  qui  in  vna  fequentium  expreflionum  coa- 
tineatur ,  fieri  pofle  quadratum. 

4W«—      {m-\-n)  ^mn-\-   3(w-i-«) 

%mn—     [m-\-n)  ^mn-\-    ^{m-\-n) 

Smn—   3{f»-h^)  Smn-{-    5{m-{-n) 

Jimn—     (w-i-«)  12  mn-\- II  im-\-n) 

jzmn—  7(wH-«)  jzmn-\-    5(«/-f-«) 

zomn—     {m-{-n)  iiomn-\~i9{m-\-n) 

20;««—  ^{m-\-n)  2omn-\-iy{m-{-n) 

20  w«—   7(«/H-«)  s.omn-\-i^{m-\-n) 

zomn—  9[fft-\-n)  zomn  -\- 11  {m-\-n) 

z^mn—     (;«-f-«);  z^mn-\-2:i{m-\-n) 

2^mn—   5(;«-h«);  2j^mn-\-J9{m-\-n) 

2^mn—   l{m-\-n)\  z^mn-\-iy{m-\-n) 

s.^mn  —  Ji{m-\-n)  \  2.^mn-\-j:i{m-\-n) 

28w«—     {m-\-n)  \  2%mn-\-2i{m-\-n) 

2%mn—   9{m-\-n)  \  2?>nin-\-i9[m-\-n) 

2Smn— II  {m-\-n)  \  28  w«H-  i7(w-|-«) 

28/««—  15  (w-f-  «)  ;  2Smn-\~  i3(w-i-«) 

28;««— 23(7«-!-«)  ;  28/««-f-    5(7«-l-«) 

zSmn  —  2${m-\-n)\  2Smn-\-    3{m-\-n) 

cet. 

Notandum  autcm  eft  in  fi^rmulis  alterins  columnae  numero<  m 
et  n  refpedt:;!  coefficieiitis  ipfius /«-f-«  primo^  elfe  oportere. 
Hanc  reftridlionem  requirit  ea  conditio  ,   quam   initio  fta- 

Z  2  biliui- 
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birmimus  ,  vt  in  fiirma  aa-\-Khb  niimeri  a  et  ^  Hnt  in- 
icr  le  niimeri  primi  :  nifi  eniin  hacc  eonditio  obfcruetiir  , 
quilibct  numcrui  poflct  cflc  diuifor  iftius  ftrmne  Cctc- 
rum  h;ic  conditionc  obleruata  ex  pr.icccdcntAnb  pcrfpicuum 
eft  ,  fi  4Nw«  — A(OT-f-«)  qu:idnuum  cflTc  ncqueat,  tum 
quoquc  hanc  latius  pattntcm  4  N ;/?  «  -  A  (  w  4- « )  -t-  4  N  p 
(;«-}-«)  quadratum  cflc   non  poflc. 

Scholion  ^. 

Contcmplemur  iam  cxprcirioncjn  aa  —  Nbb  cuius  nullus 
diuilbr  contincatur  in  finniula  hac  4N;;/-4-A.  Krit  crgo 
aa  —  K/fO^^^^i-KmiiA-Au  fcu  «j^ce^N  w«-f-N  A  A  4- 
A  u.  Ponatur  N  A  -j-  u  —  d ,  (cu  m  —  -4-  </  4-  N  A , 
eritquc  a  aac  4-  4  N ;;;  ^  4^  4 N  N  A ;;/  -i-  A  ^  ,  fit  d  zz: 
4;2  4NN«  fictquc  i6N*wn  4^  4NN  Aw/  f- 4NN  A;; 
-^aa^  \ndc  .  patet  niiUum  numcrum  contcntum  in  hac 
formula  4N;//;;  4- A(;;/  — ;/ )  qu:idratum  cflc  poflc.  Nc- 
quc  crgo  ctiam  vUus  numcms  in  hac  cxprcllionc  4N;;/ 
«+ A (;;/  —  «)  4^  4 Np (/;/  —  ;;)  coutcntus  qu:idr;uum  cflTe 
potcrit ,  fi  modo  couditio  aiuc  mcmorata  ohllnictur  ,  vt 
a  cz  If  fiut  numcri  intcr  (c  primi.  Hiuc  itique  cx  thco- 
rcmatis  poflcrionb.b  dcduciiiuur  (cquctucs  formulac,  quac 
nunquam   numcrob  quadratos  pracbcrc  poflliut. 

8w;/4-  3  (;;/-«),  8;;/;;-}-     5  (;;/  —  ;/) 

iztn>i-\-  5   (;;/  —  «);  12;;/«-!-^     7   (;;/—«) 

zomn-+-  3   (;;/  —  ;;);  •zomn-j-iy  [m  —  n) 

2omn-\-  7   (;;/  —  ;;);  2o;;/«4-i3   (;«  —  ;/) 


24;»;;^-    7   (;;/  —  ;;);      24;;/;;!-  17   (/;/  —  «) 
24;;/;/4_ii    (;;/-;/);     24;««4l '3  ('«  —  ") 


28;;/ 
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28w«-f-  5  (»r— «);  28»/«-+- 23  {m—n) 
28;««-4^ii  {m  —  n)\  28;««+ 17  {m—n) 
aSwwH^iS   («-«)•,     28;««J-  15   (;»—;?) 

cet. 
attendenti  auten:i  fiicile  paiebit  ambos  numeros  m  et  n 
refpecflu  coefficientis  ipfuis  (;»—«)  primos  efle  debere : 
alioquin  enim,  fi  verbi  gratia  in  formula  12;//«-+-  5 
{m  —  n )  poneretur  m~  $p  et  n—  $  q  ^  prodiret  12.25 
pq  -I-  25  ip  —  q) ,  neque  adeo  Iiaec  fbrmula  i2p^  -h 
{p—q)  quadratum  efle  poflet  ,  quod  tamen  ell:  falfum. 
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MOTV  CORPORVM  FLEXIBILIVM. 

Aignmcnnim  ,  qnod  hic  pcrtrncflnndnm  fulcipio,  infi- 
gncm  mcchanic.ic  p;irrcn.  conUitiiit  ,  cuni  cnim  hac 
fcicnti;\  cnndonim  corponim  motns ,  tam  qn;ilcs  pcrma- 
nc-.uit ,  qn.im  qnomodo  ;i  potcnriis  immntcntur  ,  innclli- 
gari  dcbc;inc  ,  ex  dincrfii  corpornm  indole  primaria  traifla- 
tionis  diiiifio  oiigincm  trahit.  Hinc  corpora  flcxibili;i , 
qnorum  ftrn(fliira  ita  cfi  companit;»  ,  vt  partcs  inflc<fli  qnc- 
an"  ,  ad  pccnli;ircm  mcch;uiic:ic  partcm  rcfcrri  dcbcbnnt  , 
qu  c  ,  ctfi  nlias  vnincrfi  motus  fJcntia  r.im  latis  cxcnlta 
■vidcatur,  tamcn  nc  ad  hoc  vsquc  tcmpus  qnidcm  a  quo- 
qiiam  eft  tentata  ,  ita  vt  ctiam  prima  principia  ,  ex  qui- 
bus  corpornm  flcxibilium  motus  definiri  dcbcat  ,  ad- 
hdc  ignorcnnir.  (^n.inquam  cnim  Cclcbcrrimns  Diniel 
Bernoiilii  et  ego  motum  orcillatorinm  huiu.snKxii  corpo- 
nim  felicitcr  cxplicauimus ,  tamcn  qui.i  tantnm  oscillatio- 
ncs  minimas  liiinus  contcmplati  ,  ipfi".  gcnuinis  principiis, 
quibus  corporum  flcxibiliiim  motus  continctur ,  carcre  po- 
tcramus  ,  cum  principia  ftatica  cflcnt  fullicientia.  Qiioni- 
am  igitur  hoc  argnmcntum  planc  e(l  nounm  atqnc  adhuc 
intadum  ,  c.ifiis  t.mtum  nonnullos  fimpliciflimos  cuoluani  , 
vt  principia  horum  monuim  in  mcdiiim  pn)fcrantur ,  fi- 
mulqiic  mcihd.ius  tradatnr  ,  qua  omnia  huius  g^ncri^  pio- 
blcm.ita  rcll)lui  conucniat.  Mcihodo  igitur  matlicmaticis 
confucta  ,  quac  in  haiic  rcm  fum  mediiaciis ,  ordinc  pro- 
p()n;im. 

Dcfi- 
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Definitio 

1.  Flexura  eft  eiusmodi   duorum  corporis  partlum  ABxab.  11. 
ct  B  C  connexio  in  B  ,   ita    vt   vtraque    par»    circa    hoc  ^^'  *' 
pua(5i:um  B  hberrime  infiedli  atque  rotari  poflit. 

Scholion 

2.  Flcxura  (cilicet  B  tantum  diuulfioni  partium  AB 
et  BC  refiftit ,  de  cctero  auteni  non  impedit ,  quo  mi- 
nus  ambae  partes  ad  quemcunque  angulum  iiiter  fe  ABC 
vel  AB  iiTclinentur.  Qiiando  autem  dico  ^  partes  liberri- 
me  infledi  pofle  ,  hanc  flexuram  perfedam  ,  de  qua  hic  lo  • 
quor ,  a  flexura  elaftica  diflinguo  ;  ad  partes  enim  circa 
flexuram  perfedlam  infledendas  tantum  opus  efl: ,  vt  in- 
ertia  partis  mouendae  fuperctur  ,  cum  fi  flexura  efl£t  ela- 
ftica  ,  praeterea  elater  fiiperari  deberet.  Huiusmodi  flexura 
perfedla  producitur ,  fi  duo  corpora  ope  fili  colHgantur  , 
qiiod  quidem  cuique  cft  notum,  corpora  autem  circa  fle- 
xuram  1-atis  gracilia  effe  oportet ,  vt  ne  nimis  crafla  figu- 
ra  infleclioncm  impediat.  Hancobiem  hic  partes  per  fle- 
xuram  inter  fe  connexas  tanquam  fincas  redas  repraefen- 
tabo  ,  quod  tamen  non  impediat ,  quo  minus  quaecunquae 
figurae  ,  dummodo  fint  idoneae  ,  in  carum  linearum  re- 
darum  locum  mente  fiibrtituantur. 

Corollar.  i. 

3.  Ex  hac  defiiritionc  proprie  intelligitur,  quid  fit  cor- 
pus  vnica  flexura  pracditum  \  quippe  quod  conftat  duabus 
pirtibus  rigidis  AB  ct  BC  per  flexuram  B  intcr  fe  coq- 
nexis. 

Corol- 
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Corollar.  2. 

H.  y  4-  ^^'"^  ^'^'^"  fumil  co  ligitiir ,  corpora  duabiis  pliiri- 
biiiiic  tlcxiiris  pnicditLi  conlbrc  cx  plunbus  partibus  rigidis 
AB  ,  BC,  CD,  cct.  qiuiruni  binac  quacquc  contiguac 
opc  Ikxurac  ,  vti  in  B  et  C  ,  fuu  conncxac. 

Corollar.  ;^. 

5 .  Si  longiiudincii  partium  rigidarum  cunnclcant  ,  feu 
fiani  quam  minimac  ,  numcnisquc  flcxurarum  in  nifinitum 
excrclcat  ,  tum  pcrrpicuum  c([  ,  huiusmodi  corpus  filum 
fcu    funcm    lcu   catcuam   pcr<c<flc  flcxilcm  c(Ic  cxhibiturum, 

Thcorcnia 

6,  Si  corporis  flcxibilis  fingulis  partibus  acqualcs  motiis 
fecundum  candcm  phigam  imprimantur  ^  tum  totum  cor- 
pns ,  quafi  cflct  rigidum  ,  nulhim  inflcxioncm  patittur,  (ed 
cadcm  pcrpctua  cclcritatc  in  candini  plagam  moueri  pcr- 
gct  ,  nifi  a  caulls  cxtcmis  in   hoc   mi)tu  pcrturbctur. 

Dciiionllratio, 

Veritas  huiiis  propofitionis  (cquirur  cx  prima  motus  lcgc, 
qna  omnia  cor}->ora  motum  ,  qucm  kmcl  acccpcnint  ,  ^ni- 
fi)rmiter  in  dircclum  conlcruaiv  con.mtur.  Corporis  igi- 
tur  flcxibilis  ,  dc  quo  krmo  cll,  flngulac  partcs,  fi  cniiit 
diflc)Iutac  ,  motum  imprcfliim  conlcruarcnt ,  nt  ,  qiKiniam 
omnibus  partibib  aC(]U;>li>  moius  in  cadcm  dircdliouc  c(\ 
imprc(nb  ,  pund.i  qu.ic  initio  crant  coniigua  ,  talia  pcr- 
pciuo  m.uicbuiit  ficciuc  flcxuii^  pcr  hunc  motum  imprcs- 
fum  nulla  vis  infcrtur.     Qiuimobrcm  quotcunquc  in  coi  porc 

fucrinc 
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fiicrint  flexiirae  ,  continiwtio  motiis  impreffi  neqnaqunm 
impeditur,  ideoqiie  corpiis  ,  tanqiwm  cllt-t  rigidum  ,  \ni- 
formitcr  in  dirediim  moueri  pcrgct.     Q.  H.  D. 

Corollar.  i. 

7.  Hoc  igitur  cafn  ,  quo  fingulis  corporis  partibus  mo- 
tus  aeque  celercs  (ecundum  eandem  diredioncm  imprimun- 
tur  ,  fine  vlla  difficultatc    pcrpctua    motus   continuatio  de 
finiri  poteft  ,  nifi  motus  a   viribus  cxtcrnis  pertiubetur. 

CorolJar.  2. 

8.  Qiwndo  autem  (ingulis  partibus  diucrfi  motus  im- 
primuntur ,  ira ,  "vt  fingulae  fuum  motum  conferiiare  ne-' 
queant ,  quin  fimul  in  flexuris  a  feinuicem  diflbluantur  , 
tum  ob  id  ipfum  ,  quod  flexura  dilTolutioni  refiftit,  motus 
partium  perturbabuntur. 

Corollar.  5. 

9.  Qiio  igitur  appareat,  vtnim  per  flexuram  motus  im- 
mutetur  ,  concipiatur  nexus  omnis  in  flexuris  tolli  ,  ac  di- 
fpiciatur ,  vtrum  ,  diim  quaelibet  pars  motum  fibi  im- 
prtfllim  prolequitur  ,  termini  ,  qui  ante  in  flcxuris  erant 
coniundli  ,  a  le  inuicem  discedant  ,  nec  ne  ,  priori  enim 
cafu  flcxurae  vis  icfe  in  contincndis  partibus  cxerens,mo- 
turri  turbabit ,  altero  \ero  calii  motum  inuariatum  relin- 
quec. 

Scholion. 

10.  Ad  motum  ergo  cuiusqne  corporis  flexibilis  deter- 
minandum  ,   fingulae  partes ,  quafi  inter  (e  cfTcnt  difTolu- 

lom.  XIV.  A  a  tae. 
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tac  ,  confidcrnri  ,  ct  qiio  motii  pronioiicri  pcrgant  ,  cxa- 
minari  dcbcbiint  ,  tiim  vcro  flcxiirac  ciiiiisquc  vis  cll  in- 
vcllig.inda  ,  qiiae  fiDgiila  motus  ita  modcrctur,  vt  partcs , 
Tti  natura  poflulat  ,  contiguac  coulcrucntur ,  hocquc  nio- 
do  ad  quodiiis  momcntum  motus  riuguLirum  coiporis  par- 
tium  dclinictur.  lln  crgo  paucis  vcruis  complcxam  totam 
nicthodum  ,  qua  in  hoc  ncgotio  vti  oportet  y  intcrim  ta- 
men  in  cius  applicationc  mixima  obllacula  occurrunt , 
quae  fiugulari  circumlpciflioue  rcmoucri  dcbciit.  Alaxi- 
mum  autcm  liibfidium  in  hac  iuiiclhgationc  in  co  vcr- 
/;itur ,  vt  illc  ipic  motus ,  qui  quacritur ,  modo  qiiam 
commcxiillimo  pcr  lymbola  rcpraclcinctur  •  qua  dc  re  in 
/cyucuti  fcholio  antc  omnia  clt  cxplicandum. 

Scholion  2. 

1 1 .  Confidcrcnuis  primo  corpora  \nica  flcxura  prae- 
dlta  ,  his  enim  pcrtraiflatis  non  admodum  difficilc  crit  ad 
plures  flcxuras  mcthodum  accommodarc.  Huiusmodi  crgo 
corporis  motus ,  vtcunque  fucrit  comparatus ,  mcntc  com- 
prchendctur  atque  intcHigctur ,  fi  primo  noucrimtis  mo- 
tum  ,  qu)  ipfi  flcxura  progrcdiatur,  hoc  cfl,  viam ,  ()uain 
defcribit  ,  atque  cius  cclcritatcm  in  fiiigulis  locis.  Dcindc 
fi  vtia|ue  pars  non  motu  fibi  paraliclo  flcxuram  fccjuatur 
vtriubquc  motus  rotatorius  fcu  augularis  circa  ipfim  flcxn- 
ram  dcbct  cognofci.  Tandcm  ad  qiioduis  tcmpus  fitus 
paitium  rcfpcctu  plagac  datac  crit  dcfiuicndus.  Has  autcm 
rcs  fi  in  c|Uouis  motu  oblato  dctcrminarc  atquc  alliguarc 
potcrimus ,  tum  dubium  cll  niillum ,  quin  totum  corporis 
motum  pctlcdc  habcamub  coguitum.     Ad  hacc  autcm  cx- 

pcdicndj 
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peiicnd;!  primnm  opus  efl:  vt  inueftigemus ,  quemadmo- 
dum  \tra.]ue  pars  ,  fi  elTet  ab  altera  foluta,  motum  fuum 
elfct  continuatuni  ,  dcindc  quomodo  quaeuis  potentia  folli- 
citans  hunc  motum  fit  perturbatura.  Denique  ea  flexurac 
\is  e(l  quaerenda  ,  qua  fiat ,  vt  \triusque  partis  terminus 
B  aequo  motii  cicatur  ;  ficque  \is ,  quam  flcxura  fuftinet , 
feu  qua  rupdoni  refiltit ,  innotefcet ,  qua  cognita  vtriusque 
partis ,  atquc  adco  totius  corporis  motus  ita  dctcrminabi- 
tu^ ,  vti  ad  eius  perfecT:am  cognitionem  rcquiri  oftendi- 
mus. 

Problema  i. 

12.  Si  corporis  flexibilis  vtcunque  moti  vna  pars  (ii- 
bito  a  reliquarum  nexu  diflbluatur ,  definire  motum. ,  quo 
ifta  pars  fibi  relijfla  promoueri  perget. 

Solutio. 

Eo  momcnto  ,  quo  pars  BC  foluitur ,  habeat  pun-Tab  n. 
dliim  fcu  extrcmitas  B  motum  (ecundum  diredionem  B  P  ^'  ^ 
cum  celcritate  dcbita  altitudini  —  v ,  circa  pundum  B 
autem  ipfa  pars  BC  habuerit  motum  rotatorium,  cuius  ce- 
lcritas  angularis  in  data  a  pundo  B  diflantia  —  i  debita  fit 
aicicudini  :=:(!/,  angulus  vero  CBP  momento  folutionis 
fit  —  Cj),  Qiio  nunc  huius  motus  continuatio  ficilius 
cognolcatur  ,  ponamus  toti  (patio  motum  imprimi  aequa- 
lcm  ct  contrarium  ci ,  qucm  pundum  B  monicnto  (blu- 
tionis  habucrat  ;  quo  ficfto  (blus  motus  rotatorius  circa 
puniflum  B  in  partc  B  C  fupcrerit.  Confiderctur  crgo 
huius  partis  ceutrum  grauitatis ,  quod  fit  in  G  ,  cxiflcntc 
BGzii^,  ntquc  manifcflum  crit  ex  motu  rotatorio  cor- 

A  A  2.  poris 
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poris  BC  circii  B  ccntnim  gmuitatis  G  Iwbituriim  effe 
motiim  fecimdiim  dire<flit)ncm  Gg  ad  BG  normalem  , 
ciiiiis  celerit;is  debit;i  (it  altitiidiiii  —ggq.  Pcr  motiis 
ergo  lcgem  gcneralcm  ccntrum  graiiitacis  G  hic  ipli  ce- 
lcrit;ite  promoiiebitiir  vruformiter  in  dired.im  fcciinduni  di- 
redlionem  G  g  :  interea  vero  corpus  B  C  circa  hoc  ceo- 
trum  gnuitaris  G  gynibitur  eodcm  motu  rotatorio  ,  quem 
circa  B  momento  folutionis  h;\buerat  fcilicct  huius  motiK 
celcritas  anguLiris  in  diH^uitia  —  i  a  ccntro  G  crit  debi- 
ta  altitudiui  :=:  q.  Hocquc  crgo  duplici  motu  ,  altero 
re(flilineo  ccntri  grauit;uis  G  ,  alccro  rot;itorio  circ;i  idcm 
ccntrumcorpib  vniformitcr  in  infiniaim  promoucbitur.  QiuKlfi 
nunc  toti  fpatio  illc  motus ,  (jucm  ipfi  imprelfiim  clfe 
finximus ,  iterum  dcmatur,  pcr  compofitioncm  oriciur  mo- 
nis  verus  ,  qucm  pars  B  C  (bluta  lubcbit.  Q.  E.  1. 

Coroll.  I. 

13.  Primo  crgo  momcnto  p^u^s  fcu  virga  BC  pcr- 
vcnict  in  fitum  Ifgc  ,  idct).]nc  ad  rcct^im  Ji  P  pcriudc  iu- 
clinabitur  ,  :ic  fi  circa  puniftum  fixum  B  cflct  nmuum. 
5cihcet  dum  ccirnim  grauicatis  G  ab(oluit  (p:itiohmi  G^ 
—  dxzizgdtVq.,  pofito  dt  pro  clcmcuto  tcmporis ,  fict 
^(^  —  -dtVq,  ob  angulum  PBG  — (p. 

Coroll.  2. 

14.  Pun(flum  autcm  B  dc  rcAa  O  P  transfcrctur  ia 
pun(flum  b  .,  (iimta  ^^^  — BG  ,  ct  cum  ifia  tninbhuio  con- 
gru.it  cum  cffcftu  vis  ccntrifugic  ,  qiia  p;in(flum  Ji  ciic;i 
G  rotatui ,  cuiib  cclcritas  c(l  dcbita  oJtitudini  gg  q  -,  pmi- 

duia 
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«f^um  B  in  b  vrgebitiir  vi  acceleratrice  —2^^,  quae  id 
fccundum  diredionem  BG  follicitabit. 

Coroll.  2' 

1 5 .  Hinc  pindtum  B  perinde  mouebitur ,  ac  fi  (ol- 
licitaretur  a  duabus  viribus ,  quarum  alrera  fit  tangentialis 
eius  motum  in  diredlione  B  P  accelerans  \i  —  zg  q  cof.  (^ , 
altera  vero  normalis  id  a  femita  OP  dextrorfum  depellens 
Ti  —  2^^fin.  (p. 

Problema  2. 

i5.  Pofitis,  quae  ante  ,  fi  infuper  pars  B  C  fi:atim 
ac  diflbluitur  ,  foilicitetur  a  vi  quacunque  BR— R  ,  deter- 
minare  motum  ,  quo  pars  BCD  primo  faltem  momento 
promoueri  perget. 

Solutio. 

Retentis  iisdem  denominationibus ,  quibus  ante  fumus 
vfi  ,  fit  maffi  virgae  BC— B  ,  eiusque  momentum  inertiae 
refpedu  centri  grauitatis  fit  —nBgg-^  angulus  vero  OB 
R  fit  —  w.  Quo  nunc  apparcat,  quantum  motus  virgae 
BC  ante  definitus  perturbetur  a  vi  BR  — R  ,  primum 
eius  effedlus  in  motu  progrefiiuo  centri  grauitatis  inueftiga- 
ri  dcber.  Per  leges  autem  ,  quas  corpora  rigida  ,  fi  folli- 
citantur  ,  obfcruant ,  primo  motus  centri  grauitatis  retarda- 
bitur  vi  —  f  fin.  (Cp— oa) ,  tum  vero  de  motu  redilineo 
Gg  retrahetur  vi  fecundum  G  B  agente  —  |  cof  (Cp-u  ). 
Eadem  vero  potentia  R  ,  mentem  a  motu  rotatorio  abftra- 
hendOjpunaum  B  vrgebitur  ,  ita  vt  in  moui  fuo  fccundum 
B  p  retirdetur  vi  —  |  cof.  w  ,  tum  vero  finifirorfum  vr- 
getur ,  vi  uormali  —  J  fin.  w.     At  vero  praeterea  motus 

A  a  3  rota- 
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rotitorins  accclcnbitiir  \i  B  R  zz  R  mnmento  zr  Rj^,fin. 
((|)  — oj)  qiKxl  diiiiliim  pcr  momcntum  incrtiae  —nBgg 
d;ibit  accclcnuioncm  in  dilbnti^  zzi  a  ccntro  grauitatis  , 
\ndc  crit  </ ^  =:  ~^|^^  fin.  (Cp-u)  =  J^  fin.(  Cp-co). 
Pundum  crgo  B  in  motu  circa  G  rotntorio  accelerabitur 
\i  ~  — 5- fin.  (C^-cl))  fccundum  dircdioncm  ad  B  G 
normalcm.  Ergo  pun^ftum  B  in  motu  fuo  tangcntiali  B  P 
rctardatur  \i  —  ^^  fin.  (CP-u)fin.  Cj),  dc  rcdo  autem 
tnmitc    dcxtrorfum     dcficditur    \i    ~   „b  fin.  (CP— w) 

cof  Cj).  His  coniuncflis  omnino  puncflum  B  ita  moucbitur 
ac  fi  lollicitarctur  primum     lccundum    dirctlioncni    motus 

fui  B  P  \i  accclcnitricc  ~  zg  q  cof.  C^  —  „  cof.  w  —  ^  b 
fin'.  (CP- oj)  fin.  Cp.  Dcindc  vcro  dcxtrorlum  dclkiflctuf 
\i  normali  accclcratrice  —  igq^xn.  <^-\  fin.  w  -\-  ^.,  fin. 
( CP  -  oj  )  cof.  cp.  Ex  his  crgo  fbrmulis  intclligitur  motus  , 
<]uo  puncflum  B  primo  momcnto  folutioiiis  progrcdictur , 
practcrca  \cro  mutatio  motus  rotatorii  cognolcitur ,  quoniam 
cclcritas  roritoria   in  dillantia  a  pundo  ]5i=:  i  ,  accclcnitur  vi 

—  ^  nBg  "'"  •  His  autem  cognitis  problcmati  pcrfcclc  cfl 
Citisfadiim  (^.  E.  1. 

Corolliir.  I. 

17  Si  igitur  \is  tmgcntialis  motum  puncli  B  accclcrnns 
ponatur  rr;  T  ,  ct  \is  normalis  dcxtrorfum  dcllcdcns  zn 
V  ,  lubcbuntur   hac  duac  acquationcs 

T  —  2gq  Qoi'.(^-l  cof  ^-«''b  fin.  (Cp-w)  fin.  Cj) 

V  —  zgq  fin.  (^-\  fiu. w -I-nB  t>n.  (Cp-co)  cof.  Cp 

CoroU. 
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Corollar.  2. 

iS.Ponamns  R  fin  w  :r=  P  et  R  cof.  u=rQ_,  erit 
R  fin  ($)  — w)  z=  Q_rin.(p-P  cof  (p  ,  qiiibiis  \dlonbus 
fubftitutis ,  habcbuntur  hae  aequationes : 


Tz=2^^cor.4)-5  —  „B      -T-     „B 

djin.t  cof.t    P  cof.  $  cof.Ti 


V  —  iggCm.(p-i  + 


CoroIIar.  5. 

ip.  Ex  his  ergo  aequ-.uionibus  reperkur : 

f^  znBgr,  c3/-..1?-+-P/'n.J'"/.:p— TiBT 

Vsi. 71  -Hj;;i.  45/"i.  $ 

nP-4-Pco/.l)c-irCP—  3nBgi7//'!.'P-f-'!BV  ,        j    j      . 

0.=  -=^^ — -f^iiT^::^^ •     vnde  deducitur: 

T—2.BgqCm.(p-BV^^  (V cof.(^-TCm.(p)z=:KCm.u 
(l-a B^^cof.  (p-BT-}-!?;:^  ( T fin. (p- Vcof  CpJz^R cof » 


Corollar.  4. 

20.  Cum  autem  inuencrimus  dq—^-^l^-^-'' 


-    erit 


^^=-f|^(Q.fin.(J)-Pcof(|))=:(-;^^(Vcof(p-Tfin. 
(p).  Cognitis  ergo  viribus  T  et  V  mutatio  motus  in- 
Ibntanea    determinari   potefl:.      Ei\  autem   dx~—£d(P 

Problema  ^. 

21.  Corporis  vna  flexura  B  praediti   propofito  ^0-^.3^.  jj 
tu  quocunque  ,  inuenire  huius  motus  variationcm  momen-     %.  5» 
taneam  ,  fi  corpus   a  nullis  viribus  externis  follicitetur. 

Solutio. 

Verfctur  corpus   propofitiim  in  fitu  ABC  ,  vbi  fle- 
xura  B  moueatur  fecundum   direflionem  BP  cum   celcri- 

tate 
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tate  debita  akitudini  ~  v.  Sint  nngnli  ,  quos  partcs  A  B 
et  BC  quAli  alac  cum  rcd.i  BP  conllitunnt ,  ABP—  d 
et  CBPzzCP;  tum  fit  cckTJtas  rotaioria  alac  BA  circa 
B  in  diltantia  —  i  ,  dcbita  altitudiui  p  ,  ct  cclcrita';  ro- 
tatoria  aLie  CB  circa  B  in  pari  dillantia  dcbita  fit  altitu- 
dini  q  ;  vtraque  autcm  ala  motu  rotatorio  ad  dircdioncm 
BP  acccdat.  Dcinde  fit  F  ccntrum  grauitatis  aLie  AB, 
ct  BF  —  y  ;  G  vero  fit  ccntrum  grauitatis  alae  BC  ct 
BGnz^.  Dcniquc  fit  alae  AB  malTa  ~  A  ciusque  mo- 
mcntum  incrriae  rclpc<flu  ccntri  granitatis  ~  ;;/ Aj/  ;  fimi- 
liquc  modo  alac  BC  mafla  fit  —  B  ct  monicntum  in- 
ertiae  i-el{x:c"tu  liii  grauitatis  centri  G  fitzz  «B^^-^.  Vtra- 
que  igitur  ala  fcqiicrttur  motum  imprcflum,  nifi  ligamcn- 
tum  in  flexura  B  obfilkrct  ;  ponamus  crgo  vim  flcxurae 
tantam  cflc  ,  vt  ala  BC  in  dircdione  BK  rollicitctur  vi 
~R,  ali  autcm  AB  in  dircdlionc  contraria  Br  acquali 
vi  n:  R  ,  fitquc  angukb  OBR  zz  w.  Ponamus  iam  pun- 
ftum  B  ita  progrcdi,  vt  primum  in  dircdit)nc  BP  acce- 
lcrctur  vi  rz  T  ,  tum  vcro  de  (cmita  rcc^tilinca  BP  dex- 
trorlum  dcducatur ,  vi  normali  —  V.  His  pofitis  ex  con- 
fidcrttione  alae  BC  erit  pcr  coroll.  3.  problcmatis  prac- 
ccdcntis : 

Rfin.corrsB^^/fin  (p-BV-f-—^  ( V  corCp-T  fin.  (J)) 

R  cof  03  =:  1  B^ /7  cof  Cp - B  T -  "s!^  ( V  coC  C|) -  T  fin .  Cp ) 
Eacdcm  vcro  formulac  ad  alam  AB  accommodantur ,  fi 
loco  horum  valorum  ftibflituantur  ilU 


R 
u> 
B 


n 
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p 
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Qiio  Cido  obtinebimus  has  acqiiationes 
-  R  fin.  w  =- 2  Xfp  fm.  0  - AV+,^^  ( Vcof. 0-i-T  fin.  ^) 
-Rcof.u^i 2  A//)corO-AT-l- ;,{;:-;  (Vcof.e+Tfm.O) 
quac  fi  cum  fuperioribus  comparentur  dabunt  : 
2A/;)fin.0-i-AV-^f  (Vcof  ^-hTfin.O)     = 
2B/^fm.(J)-BV-H|3^(Vcof(I)-Tfm.Cl))     et 
2A//)cona-AT+^;(Vcofa-HTfm.^)     =: 

-2B^qcof.(p>-\-BT-\-^  (Vcof  Cp-Tfm.Cl>).     Sk 
breuitatis   crgo   w;  -|-  i  —  [x   ct   «  -i-  i  —  k  ,  atque  ex 

his  aequationibus  clicietur  : 

y. -f-  ^v  A  Bg<7  (m/;».  y  H-co/.9/if;.q)-Hg)      ^  ^^^  *'^JF  ""  ^ 

~      (wA-|-p.B)(j/A-f-«B)-AB(cofCp-i-e)* 

.|AnB'gr2Co/$H-;^AB/f  (r.co/.S-f./m.:PJ7n.(^-4-Ji)  )  ,   „         A  Y/) 
^  -f-;vAB,g(7(mcoj.:l:-f-|;n.l?/;>i.;a)-)-g))T--W/  V  J/7COlf 

(wA-t-|xB)(vA-f  wB)-AB(cof  (p-i-^)* 
Ex  his  porro  prodibit 

V  COf.  d)  —  T  fin   d)  —  " "  *  ^'"•^-^^ '  ^  ^  ^  co/.ff^-.  ;x  B/  /.^  A/j» )  ^ 

*^  '^  (w:A-(-/iB)(vA-t-nB — AB(co/.4)-jIi»        ' 

V  COf  ^  -}-  T  fin.  ^  ~  ; H B/»i. f:+- g(  -  A/P  cof.J^Is -^- n  B  g .; -h  v  A g 7 j 

( m  A -H M. B ) ( V A-H  nB)  —  A  B  (co/.$-t-ff)» 

His  inuentis ,  dum  pundum  B  per  Ipatiolum  dz  progrc- 
ditur ,  eius  motus  ita  accclerabitur ,  vt  fit  dv  —  T  d z  ^ 
fimul  vcro  cius  feraita  dextrorfum  ita  infledetur  vt  cur- 
vaturae  radius  exifiat  —  ^.  Deinde  alae  B  C  motus  ro- 
tatorius  verfus  BP  accelerabitur  in  diftantia  —  x  a  pun(flo 
B  vi  acccleratrice  ^ cof.^-^jm^  ^  ^j^^  autem  A  B  motus 
rotatorius  vcrfiis  B  P  nccelerabitur  in  diflantia  n:  i  a  pun- 
(flo  B  \i  acccleratrice  rr  -zlLSL^IjzUs-J  ^  ^q^q  motus 
To/n.Xir.  B  b  pro- 
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propofiti  variiuio  pcr  fequcns  tempusculum  orta  cognofci- 
lur.     q.  E.  I. 

Coroll.  I. 

«2.  Qiionium  momcntum  incrtiic  alac  ABrcfpcdlu 
ccntri  grauitatis  F  poluinuis  ~  m  A.ff .,  erit  ciusdcm 
momcntum  incrtiac  rcfpedu  pnn^fti  B  —  m  A  ([-{-  kff , 
ct  hanc  obrcm  diflantia  ccntri  ofcillationis  alae  A  B  pro 
puniflo  fufpcnfionis  B  <?  B  crit  —  (w-f- i )  /— (jl/, 
fimili  modo  altcrius  alae  B  C  cx  pundlo  B  fulpcnfic  di- 
Ihntia  ccntri  ofcillationis  a  puniflo  B  crit  —  [n-\-  i  )^  — 
V g.  Qiiodfi  ergo  hacc  ccntri  olcillationis  fucrint  data  , 
exindc  valorcs  numcrorum  ;;;  ct  n  itcmt]uc  \k  Qt  v  dcfi  • 
Qiuiitur. 

Coroll.  2. 

«3.  Si  alae  in  dircdum  iaccant  ,  fiot  anguliis  (J) -4- ^ 
— :  duobus  rc(ftis ,  eiusque  finus  —  o  ,  vnde  hoc  cafu  mo- 
tus  rotatorii  ambarum  alarum  nullam  mutationcm  paticn- 
tur  primo  filtcm  motus  momcnto.  Cum  autcm  fit  fin. 
^  iiz  fin.  Cp  ct  cof  ^  —  —  cof.  Cp  ,  erit 

J" -f-.-vnA  B  p.>co/.  $ 

T  ('mA-<-)J.B)(»\-*-nB;-AB 

f^      'Y  ,  c  (.I(Bgr7-  A  fp)[  m»  A-»-nixB)  ;  cif.  ^[^pq-\fp) 

lCU    l    (\-(-B;(mv  A-J-fJ.iB;  A-+-B 

„  V  ^/ir.JlBg  7-\/p) 

*t  ^   A-+-B 

Coroll.  ^. 

24..  Si  infupcr  anguli  Cj)  ct  0  fucrint  rcdi  ,  tum 
crit  quocjuc  T  — o,  fcu  cclcritas  flcxurac  B  niillam  varia- 
lioncm  patictiu:  j  at  vcro  via  puncti  15  uillciflctui  dcxtror- 

fum 
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Cim  vi ,  qiiae  erit  =:  i^^^-g^^  "vnde  fi  alae  fiierint  eate- 
nus  fimiles ,  \t  fit  B^(/ —  A/p  ,  tiim  qiioque  haec  vis  in- 
fledens  euanefcet.  Cctcrum  vero  fi  fuerit  Bg  q  ^  Afp 
femita  pundi  B  dextrorfum  inflcdetur ,  contra  vero  fi 
Afp  >  B^  ^  finistrorfum. 

Coroll.  4. 

25.  Praeterea  vero  notandum  crt  denominatorcm  pro 
liiperioribus  fbrmulis  inucntum 

(/«A-f-p.B)(vA-f-«B)-AB(cof  $T^0)* 
ctiam  hoc  modo  exprimi  pofle  

(A-i-B}(/wKA-f-(jL«B)-hAB(fin.(p+^)' 

Problema  4. 

2.6.  Si  corpus    ABC  vna    flexura  in  B  praeditum  Tab.  11. 
fuper  plauo    horizontali  politifiimo     vtcunque    fuerit   pro-^^'  **• 
iedtum  ,  neque  igitur  ab  vllis  viribus   extrinfecus  follicite- 
tur ,  determinare  eius  motum  ad  quoduis  tempus. 

Solutio. 

Sit  linea  2  B  via  ,  quam  flexura  iam  defcripfit ,  quae 
refcratur  ad  axem  2  O,  ad  quem  per  B  normalis  pro- 
ducatur  OBP.  Ponatur  arcus  ZB— 2,  et  ducfta  ad  B 
tangcnte  BT  vocetur  angulus  PBT— «  eritque  radius 
ofculi  curuae  2B  in  pun(flo  Bm  j^.  His  pofitis  fit  celt- 
ritas  flexurac  B  fccundum  diredionem  tangentis  BT  debita 
altitudini  v,  eritque  tempusculo  infinite  paruo  dt,  y^  — 
^t.     Deinde  fit  partis  (eu  alae  A  B    maini  iz:  A,    alae 
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B  C  zz  B  ,  cciuium  gr.uiitatis  abc  AB  in  V  ct  ahic  BC 
ia  G,  cciunini  oldliatioiiis  alac  AB  iii  J  lC  :il.ic  B  C  ia 
^  ,  ^triimque  ad  puiiilum  rulpcnlionis  B  rchuum.  \occ- 
tiir  BF— /,  BG  =  ^,  Bf—{m-hi)fct  Bg=r(» 
-i-i)^?,  pofuoquc  brcuitatis  crgo  ;;;-j-i  — |x  ct  n-\-x 
~y,  crit  B/'~jx/  et  B^ic  — i'^.  Pr.ictcrci  lit  anguUis 
ABP  =  ;",  ct  angulus  CBP  — i  ,  ct  in  dilbntiA  r:  i  a 
pundo  B  C\t  cclcritas  iingularis  ul.ic  A  B  vcrlib  B  P  m  ^'/), 
et  ccleritas  anguhuis  alac  BC  vcrfus  BP  ciixa  B  in  >' ^, 
crit  tcmpusculo  d  t  afllimto  ,  ~^  ~dt  ct  ~^,-  —dt. 
Dcnique  pon.uur  angulus  h.\VV  —  r -^ u zz^ i  ct  angulus 
CBT  — i-«— CP,  crit  ;•-}-.< —Cj)-l-d.  His  pofitis 
cum  ccicritiis  angularis  alac  A  B  circa  B  vcrfus  B  P  acce- 
lerctur   in  dillantia  ^Bm  ,  vi  accclciatricc 

—  Vco|'.j-T//n.»  ;B/tn.(r-4.t)(A/pc3/.  (>•-»- 1)  -f  uB-f-vA'g7) 

Hi  (m  A-f-,u.B)(  t\-k-ni)]  ~\ij[  coj,  ;  :^  j )» 

Tlj       j^ -;Mr  rin.  (r-t-i);  A  /p  ccf.  (r-f-!>— (riR->-vA)g.;} 

CrU  ^/7 (mA-f.H.B;(vA-H'iB)7-AB/(-3Jr-f-J)' 

Simiii  modo  pro  accclcrationc  motus  rotatorii  altcrius  alae 
BC  vcrfus  BP  ex  antcccdcntibus  rc}Kritur 

I       :^;Atil/>w.  (r-»-t(Bf<?co/.  (r-t-i'-'TnA-»-RB)/f)) 

"9  (mA-f-.aJJilvA-HiBJg-ABf i  cjJ.  r^t^i)^ 

QiKxi  poflca  ad  motum  pundi  B  attinct  ,  is  primo  acce- 
lcmbitur  vi  tangcntiali  T,  ita  vt  fit  dv  —  Tdz   cxiflcntc 

q- »(.mA-f->inBMA/pc:''.  r-f--i)-|-Bg7C3/'.'i-u);-»->AB  fm.(r-f-iHn/pr"i.(i-iO->-»,g^(ni.(r-»-i^ 

*  (m'A-»-nB)(vA-f-RB)-AB(c<i;.  r:V^i)' 

nim  Tcro  fcmita  flcxiinic  B  dcxtrorfum  incuruabitur  a  li 
normali  V  ita,vt  fit  '^f "  —  V  ,  cxillcntc 

y ;(.'nA-f-M.'iB).Bf7//n.(i-H)-A/f/m.  (r-f-u))-  ,AB/nu(r-f-t)(u/p  cof.(t-iO-vX'7  «!/•.  fr — y)) 

^  ('n\-f-M,B)vA-f-nB)— Afl(cj/.r!^*~" 

His  autcm  nc(]uationibus ,  quas  iuucaimus ,  totus  corporii 
motus  dctcrmiuaiur.     Q^   E.  I. 

CLASSIS. 


CLASSIS  SECVNDA. 

CONTINENS 

PHYSICA. 


6  b  3  ANI- 


ANIMADVERSIONES    VARIAE     IN 

ERINACEORVM   TERRESTRIVM   ANATOMEN : 

QVARVM  NONNVLLAE  NVNC  AD  STRVCTV- 

RAM    VESICVLAREM    VISCERVM :    NON- 

NVLLAE  AD  NOVORVM  RENVM  SVC- 

CENTVRIATORVM   ILLVSTRATIO- 

NEM  PERTINENT. 

AVCrORE 

D.  D.  Du  Vernoi. 

Vifcera  (ecundum  natur.im  componi  debebant  difllmi-Tab.  iii. 
li  reliquariim  partium  ratione,  e  communibus  non 
fblum  particulis  inftrumentalibus ,  vt  (iint  canales 
omnis  generis ,  ad  materiam  nutritioni  et  fecretionibus 
vtilem  adducendam  et  reducendam  ;  verum  quoque  e 
priuata  ac  propria  fubftmtia  ,  a  va(culari  natura  tam  vfii 
quam  ftrudura  difcrepante  ,  ad  aftionem  (ecretionis  proxi- 
mam  et  jmmediatam  et  ad  reliqua  eo  fpedantia  perfi- 
cienda ,  qucmadmodum  Illuftris  Morgagni  (criptis  ledu 
digniifimis ,  ac  imprimis  Epift.  Anat.  3.  praeclare  ex- 
pofuit  :  contra  alios  quidem  docrtiffimos  viros,  docentes, 
viicera  et  corpora  glanduioii  componi  ac  duntaxat  vti 
fimplici  fabrica  varculofa  ,  praememoratam  fecretionis  adio- 
nem  perficiente ,  cum  tamen  vniuerfim  totum  corpus  ani- 
mantium  venis ,  arteriis  et  omnis  generis  vafis ,  tam 
ad  circuitum  finguinis  ,  quam  ad  (enlationum  et  motio- 
num  oificia  fit  conftrudum  :  hinc  ,  cum  iuxta  horum 
fententiam  nulla  fit  partium  diuerfitas  peculiaris ,  nihil 
prohiberet ,  quo  minus  oflTa,  cartilagines ,  muiculi  ,  quemad- 
modum  corpora  glandulofa  ,  fccretionis  ofEcium  exerceant , 
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fi  ncmpe  rci    cfficiendae    nuUa  alia  quam  flnKflura  valcu- 
laris  iicccH-uii  fiiiflct. 

Scd  contnirium  oculis  tam  pcrfpicue  ,  vt  optart  potcft, 
confpicitur ,  c\u\  ncmpc  r.uionc  c  mixta  iiiblbntia  vcfi- 
cubri-vafculolii  vilccra  a  n-.uura  componantur :  quod  i. 
cxcmpla  ct  dcfcriptioncs  ad  hoc  tcmpus  comprobant 
quadnipcdum  ,  voLitilium  ct  pifcium  variorum  tcfic  f.  c. 
(Epifl.  3.  Anat.)  2.  fpcciatim  ac  multo  adhuc  quam  an- 
tca  clarius  et  fimplicius  res  antc  oculos  pofita  cft  fc- 
quenti  incomparabiU  excmplo  ,  de  quo  iam  diccndum  cft. 

Excmplum  illud  ad  erinaccorum  vbcra  ,  ladationii 
inprinnis  tcmporc  ct  (iibcalido  adhuc  corporc  ,  fpcclat  :  in 
quibus ,  cute  duntaxat  incila  ,  tam  intcrna  quam  cxtem:* 
fupcrficic,  iplac  vtficulac  ,  incredibiii  frcquentia  ,  protinus 
fc(c  prcxicrc  incipiunt  ,  ct  fic  cuiiibct  (pcA.uuium  pcr  lc, 
nulla  manuum  opcra  ,  vltro  conlpicuac  liint.  Antcquam 
has  pcricquamur ,  oblcruandum  cU  ,  crinacconim  "sbcra  , 
iiumcro  ,  f()rma  ,  ac  ampiiiudinc  ,  ab  aliis  animantibus  ma- 
nilclto  dilcrcparc  :  cx  hi^  cnim  funt ,  quac  muitipiici  lcrie 
mamillanim  :  alia  contra  ,  c]u.ic  "\no  duntaxat  pari  con- 
flaut  :  apud  nonnulla  ,  (iipcrius  pattc  antica  pcdoris  :  apud 
alia  ,  ima  alxjominis  partc  vtnnquc  pofitac  :  Anivcrfim  , 
qucxiam  intcruallo  a  (c  inuiccm  di(iiin(flac  ,  ac  figura  ob- 
longo  rotunda  pracditac  (pc^ftaiuur.  Nullac  apud  crinaccos 
a  nobis  incili)S  talcs  difiincftac  (t.rics  mamilianim  occurrc- 
bant  ,  quin  imo  ,  intcr  dcxtcri  ct  finifiri  latcris  vbcra  , 
nullum  difiuuiflionis  indicium  ,  laltcm  vifibilc  ,  vcrum  tam 
iuxta  iongitudincm  quam  latitudincm  quac  intcr  iugulum  ac 
imum  abdominis  intcrccdit ,  nihil  aliud  fpccflatum  cll  , 
qiLim  fiiblluuia   vbcrum  continua  ac  indiuilii ,  ad  plani  ct 

laiio- 
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ktioris  intcgiimcnti  ,  3 .  lin.  crafTiticm  fleqimntis  fimilitiidi- 
nem  ncccdens :  cui  cxtciiiis  annexac  crant  mnltipiiccs  pa- 
pillac  ,  \trinqiic  qimtcrnae  acuminatae  (aStcnone  s.paria) 
ad  pliircs  tbetus  fimul  alcndos  :  hac  ratione  ,  A'bera  crina- 
ccorum  ,  vnicac  ct  fimplicis  duntnxat ,  fcd  ampliflunae  ma- 
millae  fpeciem  refcrre  nobis  \ifi  funt. 

V^t  ad  \eficulas  nunc  rcuertamiir ,  tamctfi   mcmbrana 
duntaxat    tenuiiruna   lint   pracditac ,    illas   tamcn    (pecT:are 
tanto  crat  ficilius ,   quanto    maior  luciditas   a  Jadlis  incluli 
copia  his  acccdcbat  :   fic    aliquot   millia  in  cxtima  fuperfi- 
cie  pcr  (c  ac  iucrmibus  oculis   erant  confpicua  ,   vt  earuin 
peculiaris  figura  ,    lcries    et    color  niueus    nunquam    exa- 
diiis  et  elegantius  refcrri   pofle  videretur.      Similitcr ,    re- 
liquam  fublbntiaiia   interiorem   (pcdando ,    nihil   fine   ipfa 
a  priore  difcrepabat :    hae   omnes  vniuerfim    inter    (e  ae- 
quali  erant  figura  ,  et  magnitudine  ,  minime   di(crepante  , 
inuiccm  (tridius  vnitae ,  ac   per   multiplices   membranofas 
propagines  plurimis  vaiculis  inrtrudas   fimul    firmatae  ,  ex. 
quibus    varia    intcrfepta    et  retia   fibrofo  -  vafcularia  com- 
poncbantur  •    fimul  vero   cautum  cfl: ,   ne   ip(ae  per  haec 
retia ,    vel   per  quascunque   alias   res ,    vt    apud   nonnulla 
animantia     contingit ,    obducercntur  :     vnde    haud     ininus 
animaduerfione  dignum  efl: ,   quod    circa   vbcra    erinacco- 
rum    nihil    fere    pinguedinis ,    quod    prohiberet  ,   pofitum 
eflet :  Qiiicquid    enim    hic    pinguedinis   exterius  collecflum 
erat ,  vix  paucis  moleculis  fublutei  coloris  conflabat :  tan- 
tum  abcfl  ,  vt  (lia  continuitate  et  aequali  expanfione  ,  ad 
(peciem  adipofi  inuolucri  vbcra   obducentis    et  contra    fri- 
gus  defendcntis ,  vt  apud  alia    animantia  accederet,  potius 
memoratac  molcculae  paucis  duntaxat  locis  crant  pofitae,. 
Tom.  XIV,  C  c  dum 
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dum  rcliqin  longc  amplilTima  fuperfic^c  niilLic  confpicc- 
rcucur.  Similitcr  pcr  intcriar.i  vbcnim  nianifenum  dc- 
fcdLini  pingncdinis  fuiirc  oblcruandum  clt  ;  ac  C;i  caulTi 
non  n^lum  intni ,  fed  cxtra  aqu-.im  pcr«.ju;im  ficilc  con- 
Ipicuum  erat ,  qua  frequcnti;i ,  quo  oidinc  ,  qiia  ampHtu- 
dinc  ,  quo  dcniquc  ncxu  ,  veliculac  a  multis  iniquc  dam- 
natae  ,  naturae  coufilio  pcr  vuiucrfim  fubllantiam  fiut 
intcxt;ic. 

At  crcdibile  tamcn  efl ,  quod  nonnulli  crinacci  ,  ob 
alimcntorum  rcgionum  ct  tcinporum  diucrlitatcm,  nollro- 
nim  dilfunilcs  ac  piiiguiorcs  iuucniantur,  ob  qiiam  cauffim, 
per  implexum  pingucdinis  vel  pcr  plcnitudintm  vaforum, 
vcficulae  fic  obdiidae  funt ,  vt  globuli  adipofi  duntaxat , 
ac  vafa  fpcftari  poiriut :  quo  m;igis  hinc  i>crfpicuum  cft  , 
cur  in  variis  antca  in  luccm  cditis  dclcriptionibus  vcfi- 
cularis  ftru<flura  vi^ccnim  omi(I;i  fuerit,  in  quibus  cctcro- 
quin  multa  lcdu  digiiilfima  ,  ac  in  rei  anatomicac  iucrc- 
nientum  vtililfima  ,  oblcruata  funt. 

Hoc  idcm  iudicium  iure  mcritoquc  in  aliud  corpas 
vcficulofo  glanduloliim  in  crinaccis  paritcr  cadcre  ,  ncm- 
pc  in  capliilas  (cminalcs ,  vcrilimilc  nob;s  vilum  cft ,  quan- 
do  a  Coitcro,  accuratiHimo  alias  anatomico  ,  (criptum  cft, 
ilfi  djcrsiitia  vaja  tcrminantur  inter  recium  intejiinum  et 
vefca/fi  irinariam ,  eoue  in  loco  ,  in  quo  in  nohii  varicofi 
adjlites  colhcati  Junt  ,  reperieban'ur glandulac  carnofae  tres 
Jatis  ma^iae  ^  et  laxis  ligamcntis  inviccm  cohaercntes ,  nul- 
la  pracdita  canitate.  Qjiidnam  euim  aliud  dc  illa  hallu- 
cinatioiK  nobis  iudicandiim  c(l  ,  nifi  (juod  «iim  tcniporis, 
ab  igiiota  (|ii icunquc  cuilf» ,  vcficufiris  (^ru(ftiirac  ac  cim 
componcntium    caucarum    prilliua    facics     abolita    (iicnt  : 

vude 
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•vnde  circa  prLiememomtas  partes ,  nihil  qnam  camea  fiib- 
ftantia  fub  oculos  caderet.  Noftrorum  erinaceorum  ca- 
pfiilae  feminalcs  i?  corpus  referebant  ampliflimum  ,  men- 
furam  peluis  longe  exccdcns ,  ac  verfiis  rcnes  altius  afcen- 
dens ,  membrana  bipurtitum  pellucida  ,  per  quam  non  (b- 
Jiim  dextrae  et  finidrae  diuifionis  nexus ,  verum  etiam 
commune  inuolucrum  a  natum  conftitutum  erat.  2.  Vni- 
cnique  diuifioni  ,  qnatuor  glandulae  propriae  erant ,  laxis 
membranis  incerdiuAae  ,  vt  diilindi  lobuli :  vnde  totum 
pn\ememonuuni  corpus ,  e  glandularum  4.  paribus  mani- 
fello  conftabat.  3.  Hae  e  membranofi  teiiui ,  alba  et 
pellucida  fubftantia  fimpliciter  conftrudae  erant ,  vnde  per 
eas  (emen  inclufum  manifeilo  translucebat.  4.  Sub  com- 
muni  membrana  feu  inuolucro  has  inueftiente ,  multiplices 
feries  orbiculares ,  forma  ac  fpecie  pellucidi  et  longiflimi 
dudus  fen  ficculi ,  (emen  continentis ,  transparebant :  hae 
feries  nihil  a  veris  veficulis  difcrepant ,  nifi  quod  crafTitic 
fint  maiores ,  ac  non  ad  oualem  ,  vt  aliae  veficulae ,  ve- 
rum  ad  cylindricam  figuram  accedant  :  qua  in  re  nihil 
efl  cauflac  opinor ,  cur  minus  pro  veficulis  haberi  debeant. 
Poftremo ,  nihil  vltra ,  obferuatione  dignum  erat ,  quam 
ima  praememorati  corporis  parte  ,  tria  emiflaria  (eu  du- 
d^us  per  (e  confpicui  ,  redli  et  pcrpcndiculares ,  (emen  in- 
tra  collum  veficae ,  intcr  hanc  ct  redum  inteftinum  ,  ab- 
duccntes ,  quo  in  tranfitu  a  teftium  deferentibus  vafis ,  ia 
modum  arcus  decufliribantur :  vt  colli  veficae  carneo  an« 
nulo  exccpti  (imt ,  finus  vel  cauitas  peculiaris ,  diametro 
vrethrae  aequnlis ,  ac  transucrfali  foramine  in  vrethram 
pitentc  praedita ,  fedem  inter  praememoratum  annulum 
tunicamque  vrethrae  nada  ,  confpiciebatur,  ad  femen  quod 

C  e  ?,  haud 
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h.iud  immediatc  in  communem  vrinac  et  fcminis  canalcm 
cffiindi  dcbcbat  ,  aircniandiim  ,  ac  \n.i  cnm  aliis  nonnullis 
co  contiucntibus  iiumoribus  pcrmifccndum  :  igitur ,  collo 
vcficac  antcrius  apcrtn ,  ac  finu  in  longiim  incifo ,  (cx 
varia  oriticia  circa  ciusiicm  fundum  patcbant  ,  ncmpc  par 
I.  vno  vtrinquc  meatu  ,  (iuntflis  inuiccm  capfulanim  fc- 
minalium  fimplici  aut  duplici  cmiflario  ,  ac  tcllium  vafe 
dcfcrcntc)  conftans ;  hacc  propterca  orificia  ,  rcliijuis  funt 
ampliora  ac  protuberantiora.  Scquitur  par  2.^^^  vtriustjuc 
proliitac.  Poil  liacc  ,  par  3^'"°*  intra  finus  angulos  paulo 
alcius  pofitum  ,  quod  c  quadam  infigni  glandnla  ,  cxtcrius 
fub  cutc  ,  ad  vtnimquc  latus  rcdi  inteftini  locata  ,  ortum 
traiicbat  ;  vndc  ,  tbrma  tcnuis  ac  longitudincm  glanduhw 
triplo  cxccdcntis  duclus ,  in  pracmcmoratum  finum  tcniu- 
nabatiir. 

Vt  ad  ftruduram  vcficularem  rcucrtamur ,  ab  ca  haud 
diicrcpans  quoddam  vcficulanim  gcnus ,  in  crinaccis ,  pcr 
thymi  (iiblbutiam  glandulofim  ac  nulla  infcdiuii  labc  ,  dis- 
grcgatum  erat ,  quas  autcm  tilcntio  hic  practcniiittimus  : 
qmppc  iingul.itim  illiibmodi  (^ruifluras  vcficularcs  indicarc 
ac  pcrtradarc  (hiduimus  ,  quarum  quibtjuc  pcr  fc  ,  null.i 
pracparationc  anatomica  fpcdator  c(fc  poliit  :  practcr  duii- 
taxat  intus  latcntcm  (Iniduram  :  ad  quam  (pcclaiidam  ,  pa- 
nim  fpci  rclinquunt  tcnuitas ,  anguitia  ,  mollitics  aliaquc 
impcdimcnta  :  idcirco  ,  circa  vcficulae  corpus ,  ct  circ;i 
eiusdcm  anatomcn  cucnit  ,  quod  in  bulla  aquca  :  liac  cnim 
disrupta  ,  ac  (iii  ncxus  cxpcrtc  ,  de  tota  vcficula  ,  ac  cius- 
dcm  priflina  fjKcic  ,  ct  conditionibus  ,  quin  imo  ,  (cdc  ct 
cauitatc  ,  nullum  fcrc  vcfiigium  oculis  fpcct.uidum  icliii- 
quituj:.     (^uos  ob  cauflos ,    quid   lutura  intus    molita  fit , 
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num  e  fimplici  cauea  diintaxat ,  an  vero  alio  ftrudiirac 
genere  ,  veficulae  conftent ,  ad  hoc  tempus ,  vt  multa  alia , 
ignoramus ,  quae  fecus  ac  nonnulli  exiftimant ,  abfolute  ab 
anatomes  poteftate  aliena  funt. 

Animaduerfio  de  nouis   renibus 
fuccenturiatis. 

^um  coeptas  obferuationes  de  minimis  renibus  (Iic- 
centuriatis  a  nemine  adliuc  defcriptis ,  ante  aliquod  tcm- 
pus  Academiae  iudicio  fubmitteremus ,  eos  diximus ,  fa- 
brica  et  conditionibus  internis ,  a  glandularum  renalium 
Euftachii  natura  ,  minime  difcrepare ,  ac  vt  horum  em- 
bryones ,  aequali  cortice ,  cauea  ac  Jiquore  conftare  :  in 
his ,  vt  didtum  efl: ,  mjles  perexigua  ,  nempe  vt  femen 
lini ,  vel  vt  granum  finapi ,  vel  magnitudinis  paulo  ma- 
ioris ,  vel  ad  fummum  vt  pidim  :  figura  globofa  vt  pi- 
fum  ,  vel  eliiptica  vt  femen  lini  :  color  rcnum  fimilis ; 
fedes  vt  plurimum  pone  renem  fuccenturiatum  tam  dexte- 
rum  quam  laeuum  ,  fub  communi  adipofo  inuolucro  :  di- 
ftantia  alterius  ab  altero  perexigua :  quinimo  amborum  con- 
iundio  et  accretio  in  nonnuUis  manifefia  :  po(t  haec ,  nu- 
merum  multiplicem  fuiflfe  diximus ,  interdum  renum  fu- 
ccenturiatorum  numero  aequalem  ,  fiepe  auAiorem  ,  quin 
imo  femel  vno  iatere  ternarium  :  haec  omnia  pofiremo 
perfpicuis  exemplis  omnium  huius  generis  a  nobis  obfer- 
vatorum  renum  minimorum  tam  in  mafeulino  quam  fbemi- 
nino  fexu  illuftrauimus ,  ac  in  fpem  optimam  addudi  fui- 
mus ,  plura  ea  de  rccognofcendi ,  fi  nempe  aliorum  dili- 
gentia  et  folertia  acceilerit. 

C  c  3  Dudo 
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Diido  fic  oblcnistionum  noftranim  principio  a  C.  H, 
\idcndiim  cll  ,  niini  viciirun  hi  minimi  rcncs  bcftiariim 
corporibus  con.mtincs ,  an  contra  omifli  :  ac  initio  qui- 
dcm  commcmorandum  cft  cxamcn  crinacconim  qiiibus»  a 
diuino  opifice  pr.icmcmorati  rcncs  manifcfto  tributi  fucnmt. 

Id  cchinis  iuniof ibiis ,  rcn  fucccnturiatus  tam  dextcr  quam 
(inifter  ,  gnunim  hordci  acquabat  :  contra  apud  adultiorcs 
dccicfcebat  :  hi  rcnis  fupremac  ac  concauae  parti ,  ope 
membranac  cclluloljc  ,  quac  pauca  duntaxat  piugucdinc  cfl 
inlhuda  ,  amcxi  crant,  Qiiod  autcm  rcnum  liicccnturiato 
nim  minimorum  disquifitioucm  attinct ,  examen  qiiidcm 
ca  de  cauflii ,  diucrlac  actatis  et  lcxus  erinaceonim  ,  (ae- 
pe  niult:imquc  a  nobis  inlhtutum  fuit ,  fcd  ,  vt  vcra  fuc- 
amur ,  ncquaqii.im  horuin  confpcdu  fmi  potuimus  :  \ndc 
oculos  cifiiginc  paniitatc  crcdilnlc  crat ,  vt  cucntus  pollca 
cdcKcbat  :  ncmpc  alia  occafionc  nobis  allatiis  fuit  echinus 
focmina  ,  rccens  natus ,  \na  cum  matre  hunc  la«5lantc ,  in 
qua  quidcm  ,  nullum  rcncin  fucccnturiatum  practcr  duos 
ordinarios  ,  offcndcrc  potuimus  ;  vcnim  in  iuniorc  Ipcs  ne- 
quaquam  fcfcllit,  Is  rcnc  Ttroquc  (iicccntiiriato  ,  \t  in  fu- 
pra  mcmoniti>i ,  condabat  :  pofl  hacc  ,  honim  dcxtcr  ,  vt 
pracclarc  oblcniabam  ,  altcrum  (ibi  ((Kium  habcbat  mini- 
mum  figurae  orbicularis  ,  grano  papaucrino  ac(|ualcm  ,  ac 
\t  vidcbatur ,  liaud  cxtra ,  (cd  intra  tunicam  ccUulolam 
immcdiate  pofitum  ,  \ndc  ea  dctiacfla  ,  a  rcne  facilc  hunc 
auellcrc  liccbat.  Vas  pcrcxiguum  ,  arcus  in  modiim  ,  ad 
huuccc  rcncm  tcndcns  ({K(flabatur.  l)cnit|uc  ,  cius  liiblbn- 
tia  rcnis  (ucccnturi.iti  (imillima  ,  corticc  ,  cjuca  ac  colorc 
pracdita  crat ,  \t  cactcri  noui  rcncs  (ucccnturuti  ,  in  C.  H. 
primum  obfciu.iti. 
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f   I. 

Interiorem  oris  cauitatcm  ,  Jabiorum  ,  linguae  ,  palati , 
pharingis  ,  Liryngis  fupcrficiem  ,  innumeris  emundoriis 
fcatere  ,  quibus  humores  vario  habitu  excreti  miftim  in  ore 
deponuntur  ,  iion  modo  per  anatomicorum  Tcrutinia  edodi 
fumus ,  fed  et  experientia  ip(a  fufficienter  comprobat.  In- 
ter  hos  humores  multum  inter  fe  diuifos  fingularis  aliqua 
materia  per  fcreatum  ex  fiucibus  reiici  folet ,  quae  nec  la- 
liua ,  nec  mucus  glandularum  palati ,  aut  narium ,  ncc 
denique  pus  dici  potefl: ,  fed  quae  ab  his  omnibus ,  confi- 
ftentia  et  natura  ilia  ,  colore ,  et  origine  dirtinguitur ,  et 
h'nc  (pecialem  aliquam  confiderationem  meretur ,  quam  ia 
hoc  fcripto  inftituemus. 

§  a.  Eft  autem  materia  ifta  fingularis  pituita  aliqut: 
albicans ,  fiimme  tenax  et  glutinofa  ,  per  (crcatum  iti 
inaflam  fpiflam  et  quodammodo  confiftentem  colleda, 
Haec  pituita  ,  quando  fimul  cum  fufficiente  faliuae  tenuis 
quantitate  excernitur ,  in  vnum  qunfi  glomeramen  conuo- 
luta  illi  innatat ,  nec  cum  ea  commilcetur.  Qiio  purior 
cft  ,  vel ,  quo  minus  faliuae  aut  muci  narium  palatiue  ad- 
miflum  habet ,  co  tenacior  efi  ,  ita  vt  non  folum  intemis 
faucium  parietibus  fed  et  externae  cuti  adplicita  tnmquam 
gluteu  pertiiiaciter  adhaereat ,  et  uonnifi  mediante  faliua  ab- 
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ftcrgi  qucat  \  infimul  Iwec  gUuinofit.is  illi  duriticm  quandam 
coiicili.u  ,  vt  dcntibus  trita  (hcpitum  aliquem   cxcitct. 

§.3.  Hacc  pcculiitri!>  pituitac  rcpugnnntia  ,  dum  cum 
filiua  (c  pcrmilccri  non  patitur  ,  (iuis  dcmondrat ,  binos 
hos  humorcs  natura  (iia  intcr  fc  diffcrrc  ,  ctfi  non  longc 
a  (c  inuiccm  fcgrcgcntnr  ,  ct  in  vicinis  (aucium  irgioni- 
bus  confluant.  Pari  mcxlo  indc  conduditur ,  illam  noii 
cflfe  pus ,  quippc  quod  cum  (aliua  mi(him  ab  illa  foluitur  , 
et  in  vnam  madam  cum  illa  fuilcit.  Nccjuc  minus  a  rc- 
Uquo  palati  ct  (iiucium  nuico  pcr  infigncin  illam  ct  pcr- 
tinaccm  glutinofitatcm  dilhnguitur.  Ahicu»  iltc  quidcm 
multo  maiori  lcntorc  gaudct  ac  iplii  (Iiliua  :  magis  Luncii 
ad  confilkntiam  pultiformcm  acccdit ,  ct  ab  h.ic  pituita  , 
(fi  quidcm  alic]uain  fiinilitudinis  coniparationcm  inlhnicrc 
licet)  tamquam  vngucntum  aliquod  blandiim  a  bituminc 
diffcrt. 

§.  4.  Color  huius  pituitac  varius  cfl.  Plcrumquc  nl- 
bc(cit.  Qiio  copiofior  autcm  cll  (ccrctio ,  eo  niagis  ab 
hoc  albo  colorc  dcflcclcrc  ct  in  glaucum  vcrgcre  exper- 
tiis  fum.  Intcrdum  flaucdinc  quadam  tingitur.  Hacc  ipl;i 
coloris  difkrcntia  ctiam  diucrfum  tcnacitatis  (latum  arguit. 
GLiuca  cnim  pituita  (cmpcr  tcnacior  c\\  albicantc  ;  onuiium 
minimc  tcnax  (iau,i.  Pono  totus  pituitac  glomus  opacus 
cll  ,  qiio  ip(b  a  muco  narium  ,  qui  vitrai  plcrumquc  pcl- 
luciditatc  gaudct  .  dilhngiiitur.  Dcnicjuc  (Iriis  (iibindc  ma- 
culatur  nigris ,  quac  autcm  a  fiimigationibus  pcr  rclpira- 
tioncm  attrac^^is  dcriuandac  vidcntur. 

§.  5.  Huiii!»  pituitac  copiam  pcr  plurcs  mcnfcs  paul- 
latim  cf)llcgi  ,  ct  in  valculo  lcuitcr  tcdo  in  mulco  mco 
conlcruaui  ,  vt  quibiis  mutationibus  obnoxia  forct  ,  cognolcc-^ 
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rem  Qiiamuis  igitiir  totiiis  anni  fpatio  absque  vllo  pu- 
trcdinis  aut  efFcruefccntiae  figno  notabili ,  quod  aut  nares 
feriret  aut  oculis  difccrneretur  ,  confifteret  :  non  tamen  pla- 
ne  eadem  permanfit.  Et  quidem  primo  ,  quotiescunque 
noua  additio  fiebat ,  omnes  pituitac  glomi  et  monticuli 
tamen  poft  aliquot  horas  in  aequabilem  planitiem  difflue- 
bant.  Tum  vero,  ceflante  colledione,  (iiperna  fuperficies 
paullatim  in  duram  cruftam  inaruit ;  reliqua  autem  mafla 
non  indurata  in  volumen  minus  contrada  aerem  conten- 
tum  in  vnum  fpatium  medium  coegit ,  et  amifla  tenaci 
glutinofitate  fua  in  cralTam  ,  mucofam  ,  pulciformem  ,  opa- 
cam  ,  fubflauam  materiam  gianulis  albis  ,  duriufculis ,  fria- 
bilibus  interfperfim  tranfiit.  Huius  materiac  portio  retor- 
tac  indita  ,  ct  examini  ignis  fubiedla  ,  in  paucum  fal  vo- 
latile  et  oleum  acerrimum  ,  intolerabili  foetore  olea  ex  C. 
C.  parata  longe  fuperans  et  phlegmati  plurimo  fuperna- 
tans  refoluta  elt.  Alia  porno  ex  granulis  iblis  albis  po- 
tiflimum  conftans  per  affufam  aquam  et  quietem  ad  ma« 
iorem  putrefacSlionem  eueda  in  mucum  febaceum  aqua 
non  folubilem  abiir ;  in  patina  autem  fcrrea  prunis  canden- 
tibus  impofita  ,  euaporata  humiditate  et  proie<flis  plurimis 
builis  aereis  in  (quamuias  fufcas ,  puluerulentas  nullo  fapo- 
re  praeditas  exaruit ,  relidis  in  ferro  macuhs  de  teuaci  cum 
ferro  cohaefione  teflantibus. 

§.  6.  Ex  ailatis  {§.  5.)  obferuationibus  non  folum  in 
geuere  pituitae  huius  natura  eluce(cit  ,  fed  etiam  differen- 
tiae  $  3  allatae  vlterins  comprobantur.  Differt  enim  a 
pure  ob  flatum  fuum  incorruptum  et  fbetoris  abfentiam  ; 
differt  vero  etiam  ob  eandem  cormptionis  difficultatem 
et  fiporis  in  vfiione  dcfcdum  quam  maxime  a  faliua  ; 
Tom.  XIF,  D  d  IiaiK 
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hanc  enim  non  modo  ,  cctcris  p.iribns ,  intra  paiKOS  dics 
facilc  in  pntredincm  abirc  ,  fcd  ct  pulucrem  cius  fuTiili 
•vftionis  mcthodo  generatum  1-iporcm  llituratc  (alliim  pro- 
duxilfe  expcrtus  fum.  Conucnit  autem  pituita  hacc  po- 
tinimum  cum  miico  narium  ,  qui  itidcm  ,  dum  adhuc  in 
calidis  narium  Jatcbris  lucrct  ,  tacilc  arclcit ,  ct  cxtra  illas 
colicdlus  act]ue  difficulter  corrumpitur.  Rc(()lutio  dcniquc 
pcr  ignem  facta  ccrtitlimum  cluradcrcm  prodit  ,  illain 
regni  animaiis  naturam  pcrfc(!!le  confcruare  ,  et  pro  humo- 
re  a  viribus  corporis  iam  fniHcicntcr  liibadlo  ct  immutato 
habcri  dcbcrc  ,  indnbitanter  dtxct. 

§.  *T.   Qiiantum  oblcnr.uul')   aflequi    iicet  ,    humor  hic 
glutinoliib  r.on  in  faucibus  aur   palato   aut  <.>c(i)ph;\go    hac- 
ret  ,  n(X]uc  ctiain  in   pu!monibu>. ,  quam  latc    patcnt  ,  lc- 
dcs  il^ins  quaercnda  ;  k-d  in  (nla  trachca  ,  ct  quidcm  Ipc 
ciatim   in  portiouc  cius  fiii^riorc  ,    ncmpc   in  ipfius  larin 
gis    canitate    intcriorc  ,    \cntiicu!is    pracfertim  et  crypti*, 
circa  ipfim  glotti^icm  ct  cius   opcrcuhim.       Ncqnc    ctiam 
aliter  ab  illo  fccrcto  libcran-ur  ,  iiifi  aucia  aais  in   cxlpi- 
rando  \clocitatc ,  dum  vel  pcr  tiillim  cxcitat;im    vcl    pcr 
fcrcatum  a   latcribns  trachcac  ct  laryugis  averritur   quafi  cr 
rciicitur.     Intcrim  non  ncg<> ,    ficri  polfe ,    \t  accumulata 
pituita  ccriis  tcmporibiis  ctiam  paullo  protiindiu^  in  trachc- 
am  dcfccndnt. 

§.8.  Hniftatis  hnius  pitnitac  in  flafn  corporis  cctcra 
!ano  ,  omnium  maxima  et  t()rt;ifinii  cft  niatutinis  horis  , 
quaodo  cuigilnns  corpus  crigi  ct  moiitri  incipit  ;  qiirinad- 
modnm  hoc  tcmpore  omnia  oris ,  palati  ,  fiuicium  ct  \r.\ 
rium  cmuncloria  cxpurgari  ct  ad  copif)uorcm  cxcrctio- 
ncm,  qnac  tota  nocflc  fulflamimbatur ,  |J>llicitaii  ac  iktcr- 
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minari  (blenr.     Pracfcntia  eiiis  per  moleftam    aliqiiam  la- 
ryngis  et  ■vicinarum  partium  tenfionem  ,   et  aliqualem  re- 
fpirationis   ditficultatem  indigitauir.     Qiiia  vero  tum  quam 
maxime  pura  nec  aliis  hiimoribus   minus  glutinofis    inier- 
inifta  efl:  ,    etiam   latcribus   laryngis  tanto    pertinacius  ad- 
haerct ,   et  tanto    difficilius  excernitur.      Ad    facilitandanj 
igitur    erudationera    requiritur ,  Tt  alii    humores    aquofi , 
qui  gluten  iftud  obtundere  valent ,  quales  funt  vapores  fa- 
liuae  ex  ore  per  infpirationem  allati ,  et  reliquus  tracheac 
natiuus  mador ,  appliccnti;r.     His  enim   rcciprocato    aeris 
traieclu  immiftis  et  interpofitis  pituita    tandem  a  laryngis 
parictibus  (bluta  abftergitur ,  ac  per  tuflim  et  fcreatum  agi- 
tata  rciicitur.     Dum  vero  accumulata  pituita   refpiratione 
intra  laryngis  et  tracheae  cauitatem  nunc  furium  nunc  de- 
orfum  (crtur ,  non  poteft  non  glottidis    aperturam    ipftm 
oblidere  ,    illam   inordinatim  coardare  ,    et  inuoluntarium 
fibihim    ftrepitumque  cum    raucedine  fubinde    coniundlum 
efficere. 

§.  9.  Qiiando  pituita  pura  et  copiofa  erudatur ,  plc- 
rumquc  (iib  habitu  mafllae  alicuius  ipiflae  rudis ,  indigeftac 
et  vnifonnis  apparere  folet ,  in  qua  nulla  partium  com- 
ponentium  diftiuclio  diicernitur.  Cum  vero  aut  faliua , 
aut  narium  muciis  vitreus  aut  laryngis  mador  intermilce- 
tur  ,  gentratio  eius  quodammodo  manifeftatur.  Ex  piuri- 
mis  cnim  maflblis  quafi  granulatis  conflata  efle  videtur, 
quac  maffulae  porro  ex  mucofis  filamentis  ferpentino  modo 
intortis  ac  conuolutis  conglomerantur. 

§.  10.  Hacc  filamentorum  configuratio  luculenter ,  ni- 
fiillor  ,  arguit ,  adcflTe  fingularia  organa  ,  ex  quorum  orifi- 
ciis  anguftioribus  ifta  erudentur ,  et  in  quorum  fiuibus  ac 
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recefllbus  interioribus  a  inaflii  {Imguinca  (ecernantur.  Ita 
quidim  ex  analogia ,  qunm  fecrctio  aliorum  humorum 
pauUo  fpiiriorum  in  C.  H.  (qualcs  funt  matcriac  (cbaccac) 
manifefto  fuppeditat ,  condudcrc  licct.  Organa  ifta  giaa- 
dulas  dicere  Iblcmui.  Qiuilcs  aiitcm  ct  quacnam  fuit  irtac 
glandulae  ,  quac  hanc  pituitam  ghitinolam  ct  tcnaccm  la- 
ryngib  lccernunt ,  pcr  loias  anatomicas  disquifitioncs  non 
latis  \idctur  dcrcrminatum.  Nc  igitur  temcrc  quid  fta- 
tiMunus ,  aliqu.is  conlidcrationes  fubiiuigcrc  non  imutilc  fo- 
re  putaucrim. 

§.  II.  Uuac  potiflrimum  fpccic?  gUndulirum  circa  la- 
r}'ngcm  ct  trachcam  cognicac  lunt  ,  quas  Iblcrtiflimi  Mor- 
gngni  diiigcntia  partim  in  apricum  produxit  ,  partim  cxa- 
clius  dcfcripflt.  Talcs  liint  glindulac  cpiglottidis  ct  ary- 
tcnoidcs  in  laryugc  ,  quac  facpc  conglomcratarum  morc , 
in  raccmos  mollcs  coiiccflac  lunt  \  in  trachca  autcni  illac , 
quac  in  poftica  eius  portionc  ,  in  intcrftitio  mcmbranco 
longitudniaii  intcr  cartilaginum  Icmiannulnrium  tcrminos  rc- 
li<flo  ,  dctra(fta  tunica  cxtcriorc  ,  foliuriac  ,  oiulcs  ct  com- 
prcflHic  conlpiciuntur ,  ct  quarum  caiuliculi  pcr  fubicd.is 
fibras  carneas  transmifli  olculis  fuis  cxcrctoriis  intra  afpc- 
ram  artcriam  hiant.  Aut  igitur  iLarum  Ipccicrum  altcru- 
tra  ,  aut  ambac  pro  pituitac  gluiinofic  fcaturiginc  habcri 
dcbcnt ,  aut  aliac  quacdam  nouae  glandulac  hadcnus  in- 
cognitac  anatomicomm  fcrutinio  dctcgcudae  rcftant ,  qui- 
bus  ifta  fundio  aflTjgnari  queat. 

§.  la.  Qiiod  ad  glandulas  in  tracheac  dorlb  pofiras 
et  fccundo  loco  cnumcratas  attinet  ,  illas  huic  fcopo  inlcr- 
"vire  vix  probabilc  cft.  Humor  cnim  hic  cxcri.mcntitius 
in  fijprcma  laryngc  fcdcm   fuam    habcrc  folct  j    glandulac 
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aiuem  illae  humiliore  tracheae  loco  et  circa  primas  bron- 
chiorum  diuifioiies  refident.  Tale  gluten,  fi  tam  profun- 
do  loco  generaretur ,  non  folum  fumma  cum  difficuitatc 
et  aeris  concuflione  vehementilfima  eleuari  dcberet ,  fed 
verendum  etiam  eflet ,  ne  perpetuas  bronchiorum  obtura- 
tiones  efficeret.  Redle  igitur  mihi  iudicare  videntur  ana- 
tomici ,  qui  blandum  iftarum  glandularum  liquorem  illi- 
nendis  tracheae  parietibus  et  emoUiendis  eius  partibus  in- 
feruire  arbitrantur ,  id  quod  a  pituita  ifta  glutinofa  ex- 
fpedari  nequit.  Neque  obftat  ,  quod  liquor  ex  iftisglan- 
dulis  expreffiis  a  profcftoribus  etiam  vifcidus  deprehenfus 
fuerit  ,  qui  enim  in  cadauerum  fedionibus  occupati  funt , 
filiuam  ,  in  corpore  viuo  f\tis  tenuem  ,  et  cetcros  glan- 
dularum  oris  humores ,  exhalante  parte  tenuiore ,  poft 
mortem  in  vifcidum  et  tenax  Hquamen  ac  fpifliim  mu- 
cum  fatifcerc  folere  haud  ignorant  ;  vt  igitur  a  vifcofitate 
liquoris  in  corpore  moituo  de  tenacitatis  gradu  in  corpo- 
re  viuo  iudicare  neutiquam  hceat.  Sin  accidat ,  quod  in 
ftatu  corporis  morbofb  fubinde  fieri  pofle  non  negauerim  , 
vt  glandulariim  iftarum  fun^flio  eo  degeneret ,  vt  humoris 
lcnuis  loco  pituitam  tenacem  fundant  :  omnia  praedida  in- 
commoda  oppreffionem  pedoris  minitantia  ingrueie  fimul 
experimur. 

§.13.  An  fingulares  glandulae  dentur  haAenus  inco- 
gnitae  ,  e  quarum  fonte  pituita  deriunri  poflet  ?  cum  haec 
qaieftio  contradidionem  nullam  inuoluat ,  animum  meum 
compuht ,  vt  ftudioflus  has  pai  tcs  perfcrutarer  •,  fed  repe- 
titis  difquifitionibus  in  hunc  finem  direde  inftitutis  nihil 
deprehendi ,  quod  non  ab  aliis  iam  obferuatum  et  didtum 
fiierit.     Non  pofllim  tamen   reticere   fingularem  quandam 
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(pccicm  ventriciilorum  feu  bnrfiihnim  ,  in  quibiis  humor 
afflucns  itidcm  ft:ign:ire  potelh  Situe  funt  ilhc  vtrinquc 
in  pollica  ftcic  extcriorc  laryngis ,  et  gcnenuuur ,  dum 
laxa  ocfophagi  tunica  ,  quac  liiperficicm  cartilaginis  cricoi- 
dis ,  et  intcriorum  vcntriculorum  exterioics  parictes  inuc- 
ftit ,  in  hiatum  (e  dcmittit ,  qui  eft  inter  margincm  loa- 
gitudinalcm  cartilaginis  (cutiformis  et  inter  mulcuium  cri- 
coarytcnoidcm  poflicum.  In  his  cryptis  ilie  imprimis 
mador ,  qui  ad  latcra  radicis  linguae  ct  epiglottidis  for- 
tadc  ct  cx  tonfillis  vtrinque  dcpluit  ,  coaceniatur ,  et  com- 
prclhs  cartibginis  lcutiformis  alis  ad  latera  cricoidis  eru- 
«flanir  •  qui  tamcn  mador  et  humor  a  piniita  hryngis  di- 
verfus  el>. 

§.14.  Solac  igitur  cpiglottidis  glandulac ,  ct ,  qnas 
arytcnoidcs  produxit  Morgagnus ,  rcliant ,  in  quanim  rc~ 
ccllibus  pituitac  huius  glutinolac  lcaturigo  quaeri  dcbct.  Cui 
quidcm  fcntcntiac  ,  quamuis  illa  ncc  a  priori  cx  natura 
ct  fobrica  glandulanim  ,  ncc  a  pofieriori  per  experiracnta 
indubitata  dcmonflniri  qucat ,  illi  tamcn  imprimis  fuict 
partim  fitus  pituitac  ,  cuius  accumulationcm  potilTimum 
circa  fupcriora  laryngis  pcrlcntilccrc  (§7.)  diximus  :  par- 
tim  fitus  glandularum  iplarum  \  ficri  cnim  non  potcll  , 
quin  matcria  ex  his  glandulih  copiofius  fccrcta  circa  iplam 
glf)ttidcm  confiuat  ,  vcntriculos  occupcr ,  ct  coarcftata  via 
ceicrititem  :icris  tranlcuntis  augcat  :  partim  dcniquc  ana- 
logia  ,  quac  intcr  alios  humorcs ,  in  viis  cartilagincis  ad 
rclpirationcm  pcrtiucntibus ,  gcncratos  intcrccdit  ;  c.  gr. 
dum  dc  muco  narium  diximus  (§.  <5),  illum  ad  tcn.ici- 
tatcm  ct  incorruptibilitatcm  huius  pituitac  quam  proximc 
acccdcrc. 

f   15. 
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§.15.  Cognita  pituitae  glutinofae  natura  ,  quantum 
per  obferuationes  et  experimenta  licuit ,  et  illius  origine 
probabili ,  liceat  aliquas  conclufiones  annedere ,  quarum 
vfus  in  phyfiologiam  et  pathologiam  redundare  fbrte  po- 
terit,  Et  primo  quidem  non  practereunda  mihi  videtur 
dif?crentia  duorum  fingularium  charadlerum ,  qua  humores, 
aiii  ad  nares  et  laryngem  ,  alii  vero  ,  ad  os ,  palatum  , 
et  oefophagiim  pertinentes  inter  fe  diftinguuntur.  Ifti  qui- 
dem  fibi  relidi,  fimpliccs,  tamquam  inertia  corpora  pau- 
ciflimis  partibus  heterogeneis ,  lalinis  oleofisue  impraegnati 
efle  videntur,  vel  faltim  tales,  quorum  partes  ob  intimam 
mifturam  fuam  difficiilter  extricantur  :  hi  contra  talibus 
particulis  vberrime  fcatentes  tanto  faciiius  ad  corruptionem 
et  putredinem  tendunt.  Cumque  filiua  et  reliqui  cognati 
humorcs  in  eum  finem  potiflimum  comparati  fint ,  vt  lu- 
brica  laeuitate  fua  viam  tranfenntibus  cibis  ac  potionibus 
faciliorem  reddant ,  et  admiftione  fua  partim  faporem  ex- 
citent ,  partim  afTumtorum  moleftim  fubinde  acrimoniam 
obtundant ;  ifti  narium  et  laryngis  muci  e  contrario  glu- 
tinofi  tenacitate  fua  efl^uuia  olfacientia ,  aliaque  corpora 
fpiratione  aeris  vndecunque  attradla  adeo  pertinaciter  irrc- 
tiunt ,  vt  tiito  caueatur  ,  ne  quidpiam  pulmonum  motui 
infeftum  facile  illabatur.      / 

§.  16.  Alterum  eft ,  pituitam  laryngis  cfle  mere  ex- 
cremeiuitiam  ,  id  eft ,  talem  qualis  ad  corporis  fubftan- 
tiam  nutriendam  non  amplius  apta  eft.  Qiiamuis  enim 
vfui  fupra  memorato  inferuiat :  tamen  ,  fi  diutius  mora- 
retur  aut  copioflus  accumularetur  ,  non  nifi  fpiritus  inter- 
clufionem  ,  et  aliorum  ofculorum  exhalantium  obftrudio- 
ncm  tandem  efficeret ;  cumque  nulla  via  pateat  per  pul- 

mones 
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mones  efflucndi  ,  neccrthrio  rcfpirationis  opc  expcUi  debct. 
Non  Iblum  vero  excrcmcntiti:i  cft,  Icd  vbcrtim  gcncr.ua 
ctiam  fempcr  mirbofi  quid  fubcfle  portcndit  ;    imo  dubi- 
tari  potcrt  ,   num  homo  pcrfcdc  fuius ,  iuucnis   imprimis 
«t  vegetus  ,    in   cuius  corporc  rcliquac   lccrctioncs  omnes 
rite   proccdunt ,   talcm    pituitam    vmqunm    fcccrnat  ?    cx 
iunioribus   illi   potiflimirm   hoc   aflTcdH    laborant ,   quorum 
natura  catarrhis  adliicuit,     Dantur  quidcm  plurcs ,  plcrum- 
que  fcncs  huic  (crcationi  obnoxii  ,  qui  ,    cxccpto  hoc  in- 
commodo   prolpcra   fatis  valctudinc  vtuntur ;    hinc    fi  pi- 
tuitac  fccreiio  intra  modicos  fincs   tam  rationc  iiuantitatis 
quam  tcmporis  cohibcatur  ,  nondum    proptcrca   pro  mor- 
bofo   atfcclu    habcri    dcbet  ,    fcd    intcr   rcs   non    naturalcs 
mcrito  rcfertur  :  at  vcro  ,  quando  ilia  dcbitos  limitcs  trans- 
grcditur  ,  omnino  Itatus  aliquis    practcinaturalis   fufpicandus 
clt.      Primo    cnim   iam    hic  ipfc  crror  naturac  c(\  ,    quod 
per  takm  copiofim  et  alfiduam  fccrctioncm  corpus  a  fu- 
pcrfluis    humiditatibus    purgare    a(fiic(cit  in    tali  loco  ,    vbi 
ob  partium  nobiiionim  viciniam  ct  conncxioncm  adioncs 
vitalcs  focile  damnuni  aliquod   accipcrc    po^Tunt.     Si  con- 
ic<fliiris   locum   dare  licct  ,  cauflli  proxima  quacrcnda  fonc 
crit  in   oflificationc  cartilaginum  ,    in  quanim    latcbris  mc- 
moratiic   glaudulac   rcfidcnt  ,  dum  cnim  illac  pn^ptcr  (bli- 
diorcm  maflilim  minus  nutrimcnti  rcquinint  ,  htimorcs  (npcr- 
flui  ,   accrctioni    illarum    a    natura   dcflinati  ,   ad  glaudulas 
rcdundant  ,  ibiquc  fub  pituitac  forma  fcccrnuntur.    Dcindc 
expcricntia    docct ,    iiunc    affcdum    ingraucfccntcm    angi- 
nam  ,  rauccdincm  ,    tu(fim   humidam  ,   fluxioncm    ad   pul- 
moncs ,    didicilcm    rclpirationcm    pnxlucerc    poflTc.      Non 
autcm  mox  pro  phtiQcis  dcclaraudi  fuut,   qui  huius  pimi- 

tac 
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tae  krgiori  fecretione  ita  quidcm  faepe  affligimtiir  ,  vt  le- 
\i(Iimo  quoque  tuffiendi  aut  (creandi  motu  portionem  eius 
haud  exiguam  cxtrudcre  queont  ^  vt  potius  phthifin  averti 
pcr  cordem  crediderim  ^  quippe  accidere  poteft ,  Yt ,  etfi 
copiofa  ,  quam  maxime  falutaris  tamett  euadat ,  quando  c. 
gr.  raucedini  ,  peripneumoniac  ,  aliisque  pedoris  oppreflio- 
nibus  aliunde  (^oftis  fuccedit,  et  morbi  per  eam  feiiciter 
iudicantur,  Fieri  autem  potefl: ,  vt  ex  glandulanim  huc 
pertinentium  obflrudione  et  flatu  (cirrhofo,  et  pituitae  fe- 
cretione  hinc  dependente  fufflaminata  phthifis  denique  con« 
(equatur ;  quemadmodum  in  aliquibus  expertus  fum ,  qui 
principio  folis  doloribus  pundloriis  et  conftridoriis  corri- 
piebantur ,  mox  vero  cum  raucedinc  afpera  ,  ariditate  la- 
ryngis ,  fiti  nullo  hquido  compefcenda  ,  fpiritus  intcrdufio- 
ne  ct  (iifFocationis  metu  ,  febre  denique  hedica  et  totius 
corporis  tabe  per  aliquot  hcbdomadas  confli(Siiibantur ,  do- 
eec  vitam  cuni  morte  commutanint. 
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DE  CALORE  AC  FRIGORE  EXPE- 
RIMENTA  VARIA, 

FACTA  a 

Ceor^io  ff^ol^gango  Krafft. 

%    t. 

Cim  niitiiM  huiiTS  reglonis  nortnc  inflitiicndis  cxperi- 
mcniis  dc  frigorc  miriim  in  modiim  quandoquc  fa- 
\c.it  :  noii  ncg.cxi  acerbitatcm  hanc  \crtcrc  in  cmokimcn- 
tum  ,  quiintum  potui  ,  ct  quuntum  ratio  virium  circum- 
ftantiarumquc  mcarum  pafla  fuit.  Qiiac  hoc  modo  prac- 
ftiti  ,  cxponnm  Acadcmicie  m  pracleutc  diflcrtationc  , 
non  enm  in  fincm  ,  vt  iis ,  quac  enarrabo  ,  nihil  amplius 
addi  pofTc  putcm  ,  fcd  vt  anfam  aliis  pracbcam  hacc  aut 
confirmandi  ,  aut  augcndi.  Tanta  cnim  adhuc  hac  qua- 
litatcs  obfcuritatc  tcguntur ,  \t  ad  cas  illulUandas  non  ali- 
quot  annorum  fpatiohim  ,  fcd  forQn  plus  qu.un  intcgra 
aetas  \  ncquc  vnus  tnntum  ,  icd  pliircs  figaciorcs  rcqui- 
rantur. 

§.  1.  Qiioniam  in  ipfi  hac  vrbc  noflra  mcnfibus 
Februario  ct  Martio  cx  glacic  ,  qua  fluuius  Ncua  ,  vr- 
bcm  transflucns ,  quotanni^  conllringitur ,  ingens  numcrus 
fruflorum  exciditur ,  ad  potulenta  pcr  acfhitcm  in  ccllis 
confcruanda  dcflinatorum  :  optatilfima  hacc  mihi  vi(a  fuit 
occafio  in  rationcm  rc!'ra<flionis ,  quac  in  glacic  obtinct , 
inquircndi.  Sunt  enim  haec  fnifla  glacialia  ,  licct  non 
fcmpcr  ,  \t  plurimum  tamcn  ita  pcllucida  ,  vt  in  cralfi- 
tic  aliquot  pcdum  ficillimam  radiis  lucis  pcrmittant  viam. 
Sclc(fta  igitur  in  hunc  fuicm  malla  glaciali  aptiilima  ,  duos 

pcdcs 
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pcdes  circitev  »lt;i  et  vnnm  hta  ,  maxime  pellucidi  ct  bo- 
mogeiiea  vbiqiic ,  coiifici  curaui  macliinam  examinandac 
huic  refradioni  idoneam  ,  conftantem  ex  duobus  aflcrculis 
F  G  ct  F  B  ,  quernis ,  bene  dedolatis ,  et  ad  angulum  ^^^  nr, 
reftum  inter  (c  iundlis.  Horum  aflerculorum  alterum  '»5  «' 
F  G  ,  qui  in  expcrimcnto  verticalis  cflc  deberet ,  incidi 
iufll  crena  E  G  ,  pro  lubitu  longa  et  lata  ^  fed  huic  ad- 
moui  ct  claulculis  aflixi  laminam  orichalceam  G  ,  tenui 
firamine  pertufam  ,  in  loco  crenae  tali ,  quem  commodi- 
tas  experimento  necefliiria  poftulare  videbatur.  His  ita 
praeparatis  machinam  hanc  d.  17.  Martii  1739 ,  quo 
thcrmDmetrum  fahrenhsitiamm  oilendebat  gradus  30  , 
ita  locaui ,  vt  aflerculus  F  G  eflet  verticalis ,  et  horizon- 
tali  F  B  incumberet  friiftum  informe  glaciale  ,  cuius  (edio 
verticalis  fit  I  C  L  K  H  A.  M.  Qiiibus  obtentis  in  glacie 
parti  lateris  C  L  ,  abrafis  cultro  cminentiis ,  planitiem  in- 
duxi  para!lel;im  ipfi  F  G ,  cum  in  fiuem  ,  vt  deindc  lon- 
gitudo  redae  C  E  ,  ad  C  L  pcrpendicularis ,  co  exadius 
inueairi  pofllt.  Tum  in  loco  arbitrario  A  fbueolam  effe» 
ci  tenuem  ,  fcd  quae  tamen  per  foraminulum  G  intnen- 
ti  apparcict  diflincfle  ;  et  ,  demiffo  pcrpendiculo  A  B  in 
lincam  horizontalcm  ,  hoc  dimenliis  fum  ,  ita  vt  fiierit 
AB~55o  partibus ,  quarum  looo.  ficiunt  pcdem  lon- 
dinenfem  ;  et  reda  FGmpss.  part.  Denique  admo- 
vendo  ocukim  foraminulo  G ,  atque  conftanter  intuendo 
notam  iu  A  fiftam  ,  cufpidcm  tciiuem  ,  dextrac  ope  ver- 
f  13  C  pon-edie  ,  tamdiu  liiiic  ct  iude  moui  ,  donec  pun- 
cT:tim  rcfiadionis  inueuirem  C ,  quod  mihi  notam  in  A 
f.dam  obtcgeret ,  atque  adeo  radium  vilbrium  A  C  G  , 
rclraclum  in  C  ,    intercipcret.      Pundo    itaque  C  folicite 

E  e  2  notato. 
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notato  ,  dimenfiis  porro  fum  longirudincs   linc-.uum  ,    pcr- 

pcndicularis  ad   b.ifin  CD—yoo.    p.irc.       FD  1.1713, 

B  D  —  693.   p.irt.     Vnde  pcr  lc  p.itct  ncccllc  clic  ,    vt 

bafis  glacici   I  M  paulU)  fit  angullior  partc  liipcriori  ,   quo 

pcrpcndicuLi    C  D ,   A  B  ,   co    tutius  dcmiiti    ct    puncli 

D  ,  B  ,  notari  qucaot. 

§.3.    Ex   his  datis   iara   focilc   dcfiniri   potcrit  ratio 

rcfractionis    in    glacic.     Erir  cnim  ,  pofito  finu  toto— i, 

fuuis  anguli   inclinationis  ECG   ad    fiuum    an^uli    rcfradi 
„p.       GE     n.v Fr:  —  cn    «.^ri— \  b     _  . 

n»^A,    CG   •  CA  VIfTT— CD»-t-FD»)    "  V(CU-.vU'-hBD»)»' 

Tndc  confcquitur ,    rcquiri    ad   cxpcrimcntum    inllituciidum 

longitudincs    rcvftarum    FG  ,  CD,  FD  ,  .\R,  ct   BD  , 

quas  omiies  modo  rcccnfitas  halicnuis.      Sin  itaquc  (ccun- 

dum   hanc    rcgulam  calculus    cx  datis    numcris  abloluatur : 

obtinetur   in   glacie    ratio    fuius   anguli  iuclinationis  ad  fi 

num   anguli    refraAi  —   1000  :  71.3.       Quac   r.uio  cum 

fit   in  aqua   pluuia  vti  100:75,  cx  Ne-j.iom  optica,  lib- 

II.   parte  3.  prop.  X;  apparct  ,    confirm.iri    hoc   cxpcri- 

mento   ca  ,    quae    oblcniauit   (olcrtilfuiuis   qu(Midam   (k   la 

Hire  gencralitcr  tnnnim  ,   vfiis   frulhilo    paruo   glacici  ,    in 

cahcc   vitreo  formatae ,    conico ,    in   conuncinariis    acad. 

fcient.  parijinae  ,  ad  annum    KJ93  ,  pag.  252.  edit.  parif. 

ncmpc    rcfra(fli()ncm    glacici  ,   qua  dcindc  v(us  c(t  in  ex- 

plicandi»  parheliis ,  paullo  diucrlam    dfc  ac    aquac  \    quod 

idcm  etiam    oblcruaiHt  Cclcbcrr.    Dc   Mairuft ,    in    diario 

eruditorum    gallico ,    ad   annum   1719,    pag.  5Soj    ra- 

tioncm  qu(K]uc  addras  ,    cur    iioc    ita  ficri  dcbcat  ,    quam 

autcm  pr.ictcrco  nunc  ,  coutcntus  conlirmanc   nic  fcntcn- 

tiam  Virorum  cclcbrium  ,  qui  hycmcs,  huic    cxperimcnto 

«ecclliri:is ,  adco  faucntcs  cxpcrti  noii  fiicruiu. 

f +■ 
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§  4.  Refert  Mariottus  y  in  commentar.  acad.  fcient. 
parif.  toffio  X.  pag.  511.  fe  Tafciiliim  aqua  repletum  fri- 
gori  expofuilfe  tamdiu  ,  donec  fumma  eius  fupcrficies  cru- 
fla  glaciali  obduda  fuiflet.  Qiiod  cum  contigiflet ,  per- 
fbdit  cruftam  glacialem  acu  grandiori ,  et  vidit ,  hac  ce- 
leriter  extradia ,  infecutum  fuiffe  per  foraminulum  fa- 
(flum  iadum  aquac  duos  pollices  altum.  Hoc  experi- 
mentum  ,  cum  id  d.  2.6.  lanuarii  1739.  bis  tentaflem^ 
mihi  non  fucceffit.  Sulpicor  itique  phaenomenum  ma- 
riottianum  ortum  fuifle  exinde ,  quod  manibus  calidioribus 
vafculum  apprehenderit ,  atque  fic  ex  hoc  calore  expan,- 
fionem  aquae ,  infra  cruflam  glacialem  contentae ,  conci- 
liauerit ,  ex  aquae  congciatione  fuperiori  nullatenus  oriun- 
dam. 

§.5.  Inter  primos  philofophos ,  qui  glaciem  eflc 
aquam  rarcfadam  ,  non  condeniatam  ,  opinati  fiint ,  xe^ 
ferendus  efle  videtur  Galilaeus  ,  cui  haec  fententia  adfcri- 
bitur  in  experimentis  academiae  del  Cimento  ,  latine 
editis  a  celeberr.  Mujfchenbroeldo .,  pag.  127.  De  hoc 
phaenomeno  hodie  inter  omnes  conftat  quidem  ,  fed  de 
menfura  eius  non  conueniunt  fententiae ,  vti  apparet  ex 
libri  modo  citati  pag.  139.  et  142;  neque  etiam  credi  po- 
tefi: ,  glaciem  omnis  generis ,  modo  magis  modo  minus 
bullis  aerei«  refertam  ,  eandem  habituram  eflc  denfitatem. 
Nec  venfimile  efl ,  quod  afleritur  1.  c.  pag.  139,  omni- 
bus  corporibus ,  excepta  fola  aqua  ,  id  conuenire  ,  vt  maius 
habeant  volumen  in  fluiditate  ,  quam  in  firmitate  ipforum  ; 
contrarium  enim  fedulo  captis  experimentis  otkndit  Reau- 
muriusy  in  commeutar.  acad  fcient.  parif  ad  annum  i72<J  , 
\bi  detexit ,  ja  firmitate  augeri  volumen  non  aquae  fblius, 

Ec  3,  fed 
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fed  etiam  ferri  ,  bismuthi ,  ct  antimonii.  Imicni  igitiir, 
aquiim  ,  in  nibo  vitrco  cylinJrico  contcntnm  ,  fliiid.ijn 
occup.ilIe  longitudincm  1168.  p.irt.  congclitnm  \cro  pc- 
nitus  rcplcuilfc  longitudincm  1290.  c:uundcm  partium  ; 
dnninte  quidem  congel.uionc  ruptus  fuit  tubus  hic  nliquot 
in  locis ,  led  manfit  tamcn  c^iindricus,  et  ad  fenfiim  cius- 
dem  diametri  cum  priori ,  partibus  ruptis  fibi  cohacrcnti- 
bus  ;  quare  ex  hoc  cxpcrimcnto  quamproximc  concludi 
poffe  pnto  ,  enc  dcnfitatcm  aquac  ad  dcnfitatcm  glacici 
rr  1290  :  1 168  ~  1000  :  905  ,  vcl  circitcr  vti  9  ad  8, 
qiiac  communis  cfl  fcntcntia.  Alio  autcni  tcmp<irc  ma- 
gis  exacluiTi  infiitni  cxpcrimcntum  ,  capicndo  fmlium  gia- 
ciei  fcmilibralc  circitcr  ,  lcd  purinunac  inll;ir  cryfialli  ,  ct 
planc  carcntis  quacunquc  vcl  minima  ctiam  bulla  acrca  , 
aut  alia  hctcrogcncitatc  \  huic  alligando  fi-nlhim  mctalli 
Tt  fubmcrgcrctur  in  aqua  ,  ct  Kligendo  acris  tcm}x;ricm 
taicm  ,  in  qua  nuUa  lulpicio  oriri  poflct ,  durantc  liibmcr- 
fionc  in  aqu.un  glacici  aliquid  potuiflc  acccdcrc  ,  aut  dc- 
cedcre  •,  abflincndo  practcrca  a  manuum  immcdiato  v(ii  , 
iubdufto  tandcm  calculo  ,  in  quo  ratio  mctalli  alligati  ha- 
ixjbatur ,  inucni  dcnfitatcm  aquac  ad  dcnfitatcm  huius 
glaciei   puriflimae  vti   1000.  ad   916. 

§.  6.  Pracccdciui  quacflioni  hiuid  abfimilis  cfl,  quan- 
tum  voluminis  occupcnt  niucs  ct  aquac  cx  iis  collcdne. 
In  vafculo  igitur  cubico  acnco  comprcfii  vi  cuncf^a  manu- 
um  niucm  ,  c]uac  rcccntiflimc  cccidcrat  •,  atquc  fic  aititu- 
■dincm  tciKb.at  tandcm  partium  93  ,  pondiis  vcro ,  fub- 
trafto  valuih  pondcre ,  225.gr.  quoruin  7(^80.  ficiunt 
libram  Hollandicam.  Nix  hacc  pcr  lcntm  calorcm  ct 
obturato     >ali;ulo    in     aquas    rcloluta    tcocbat    in    ciklcm 

v.ifcula 
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varculo  adhuc  altitudinem  59.  part.  ct  pondus  aa^J.  gr. 
■vnde  (iitis  patet ,  fere  nihil  niuis  duninte  regelatione  per 
cuapor.uionem  abiifle  ;  atque  hinc  dcducitur  \olumen  niuis 
compreffiie  ad  ■volumen  aquac  inde  exortae  effe  \ti  93. 
ad  59,  hoc  eft  vti  1000.  ad  <534..  Alio  tempore  m- 
vibus  cadentibus  expofui  vafculum  cylindricum  apcrtum  , 
dcmec  libero  niuis  illapfu  hoc  impletum  fuiifet  ad  partes 
220  ;  niuibus  omni  cautione  regelatis ,  aquae  exindc  col- 
ledae  non  rcplebant  nifi  partes  5o  ;  vnde  oritur  volu- 
mcn  niuis  recenter  lapfae ,  ct  fibi  relicftae  ,  ad  volumen 
aquae  ex  illa  generatae  ,  vti  220.  ad  80  ,  vel  vti  1000. 
ad  363.  Patec  ex  his ,  quanta  fit  differentia  raritatis 
inter  niuem  libere  fibi  ipfi  accumulatam  ,  et  vi  aliqua 
externa  compreffam.  Difcrepat  vcro  vtrumque  horum 
experimentorum  ab  iis  ~^  quae  inftkuit  dc  la  Hire ,  in 
commentar.  acad.  fcient.  parif  ad  annum  i7ii,pag  KS", 
\bi  dicitur  ,  niuem  fufim  plerumque  fe  reducere  ad  quin- 
tam  aut  fextam  partem  prioris  fuae  aititudinis  •,  quanquam 
ibidem  etiam  (ermo  fit  de  niue  valde  delicata  et  tenui 
nlia  ,  quae  ,  libere  lapfr  ,  ad  duodecimam  prioris  fuae  al- 
titudinis  partem  ,  in  aquas  fufa ,  rediit.  Neque  etiam 
confentiunt  haec  mea  experimenta  cum  illis ,  quae  anno- 
tauit  celeberr.  Celfius ,  in  adis  lit.  Sueciae  ,  ad  annuni 
173 1.  pag.  42  ,  vbi  ab  ipfo  volumina  niuis  fumme  com-"'' 
preffie  et  aquae  exinde  colletflac  reperta  fiierunt  vti 
1000.  ad  290  ,  aut  ad  362  •,  ninis  autem  naturalis ,  fibi 
relidae  ad  aquae  exinde  generatae  ;  vti  1000.  ad  85. 
vcl  94..  Ex  quibus  vidctur  concludi  poffe  ,  pauciffimns, 
aut  forfan  nuUas  inueniri  niues,  quae  eandem  raritatem 
teneant. 
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$.7.  Extendi  vcro  glncicm  li;nfibiliter ,  dunintc  ali- 
qui  congchcionc  ,  (t;qiicuti  cxpcrimcnto  ad  ociiliim  mihi 
patnit.  Gilici  vitrco  infudi  aqiiam  ,  expofuique  fiigori 
Accrbo  ;  poll  aliquot  tcmporis  minuta  omnis  aqua  circum- 
vcllita  fiiit  cnilb  glaciali  ;  quod  cum  animaducrti ,  cali- 
ccm  modcrato  igni  admoui  ,  effcciquc  facilc  ,  vt  omnis  cni- 
fta  a  fuperficic  calicis  intcma  libcrarctur  ,  eximique  poflct 
ghcics  calicis  fiu-mam  rcfcrens ,  et  aquae  quam  plurimum 
adhuc  ,  oui  inihu: ,  intra  lc  continens.  Hoc  glacialc  ouum  , 
fi  appellarc  id  ita  licct  ,  ftatim  itenim  fub  dio  rcpofui  , 
ct  vidi ,  antcquam  intcgra  congclatio  aquac  rcliquac  indu- 
Cie  pcrficcrctur  ,  disniptam  fuillc  crultam  circumcirca , 
fida  rima  |  pollicis  lata.  Similc  quid  tcntauit  Afariottus  , 
in  Mcmoircs  dc  Paris,  tomo  X,  pag.  5^^  i  ct  cgo  plu- 
n  ctiam  alia  pcricula  fcci  huius  plwcnomcni  cum  aquis 
dcfliilatis  mcnthae  ct  tiliac  ,  atque ,  poll  harum  fadanri 
disruptioncm  ,  intra  glacicm  inucni  locum  ab  aqua  ct  gla- 
cic  vacuum  ,  nucis  aucllanac  magnitudinc.  IpQ  igitur 
glacics  pcr  fc  cxtcnditur  dum  gcncratur  ;  nequc  adco 
vafi  illani  cootincntia  cx  ficfla  ip(()rum  pcr  frigus  con- 
flri(fliouc  ,  ct  nimia  ad  glacicm  ccdcrc  ncfciam  fa(fla  tcn- 
fionc  ,  diflringnntur  ,  quac  quorundam  fuit  opinio  ,  in  cx"- 
pcrimcntis  ac;\dcmiac  dfl  Cimctjto  pag.  i3<>  ;  praccipuii 
autem  Ferralti  •  vide  G.  A-  Hambergeri  diflcrtatioucm 
dc  frigorc  ,  pig.    96. 

§.  8.  Vafculum  figulinum  ,  intus  cncauflo  obdii(flum, 
aqua  rcplcui  d.  11.  Fcbr.  1739,  quo  dic  thcrmomc- 
trum  jabrcnbeitianum  9  grndus  infra  o  ollcndcbat  ;  ct  11- 
bcro  acri  cxpofiii  ,  vt  aqiia  in  glacicm  tota  abia-t  •,  quod 
cum  fadum  putarcm  ,  vafculo  adbuc  intcgro  ,  illud  rcpor- 

Liiii 
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taui  in  mufeiim ,  et  glaciei  fuperaffudi  aquam  nouam  , 
quae  aliquamdiu  in  mufeo  calef-ido  feruata  aute  erat.  Vix 
abiolueram  recentem  Ii.inc  afFufionem  ,  cum  fubito  ,  nec 
fiuc  ingeuti  fragore  ,  valculum  medium  difiumpebatur  ;  et 
in  glacie  ,  a  vaiculo  libera  ,  difleda  inucni  adhuc  locum  , 
aqua  fpumoft  refertum  ,  nucis  auellanac  magnitudinc.  Vi- 
detur  lioc  phaenomenum  eapropter  accidifle  ,  quod  aqua , 
glaciei  recens  afflila  ,  calidior,  hanc  ad  ampliorem  volumi- 
nis  meufuntm  extendit  ;  ex  quo  faAum  efl ,  vt  vas  fidi- 
le  t  ob  glaciem  expanfam  fatis  iam  extenliim ,  et  vix 
adhuc  ruptioni  refiflens ,  hanc  ,  modica  accedentc  vlteriori 
dilatatione  ,  tandern  fiierit  paffiim.  Habet ,  vti  arbitror  , 
hoc  experimentum  cohacrentiam  et  counexum  cum  alio 
plane  mirabili  cafii ,  qucm  obleruauit  Illuftris  Friewaldus , 
anno  1730  ;  qui ,  cum  vas  vitreum  oblongum  aqua  re- 
pletum  ,  diabolos  carteftanos  fic  diiSos  contincns ,  in  con- 
claui  non  calefiidto  reliquiflTet ,  et  i:im  a  congelatione  aquae 
periculum  inflrumento  metueret ,  liihito  accetrit,  vt  id  mu- 
feo  cilefa(flo  inferret.  CWfendit.  aquam  adhuc  liquidam  ; 
fed  cum  veficam  fuperne  alligatam  digito  premeret ,  vt 
fubfiderent  imaguncuiae  :  dido  citius  omnis  aqua  abiit  in 
lamellas  tenues  glaci;iles ,  atque  fic  initium  congelationis 
fccit-  Legitur.  hoc  experimentum  in  tranfi^,  anglkan. 
nro.  41  8  ,  pag.  79  ,  fine  explicatione  phaeuomeni  ;  quam 
demum  adiecit  Cel.  Hollmamus^  in  nouis  littcrariis  gottingen!-. 
fibusad  io.lanuaxii,i743.  Hic  enim  plurimiscaptistentami- 
nibus  deprehendit  tandem ,  folum  calorem  aut  manuum ,  aut 
conclauis  calidioris,  accedentem  ad  aquam  liquidam  adhucqui- 
dem,  fedpenitus  frigefadam  ct  congelationiproximam  in  cauf- 
liim  hic  aduocari  debexe.  Quimexplioitiouemcerteexperimen- 
Tom.  XIV.  Ff  tum 
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tum  meiim  optimc  confirmare  vidctiu-.  Aqii:i  cnim  a  fri- 
gore  iam  pciictrat:i ,  ct  in  liminc  quufi  glacici  conlilkns , 
inodicii  cxtcnrrjnc  opns  habct  ,  >t  primitias  congclationis 
iclcnit  •  lioc  cxtcnlionis  (iipplcmcnium  largiri  ipli  potcll 
calor  liibito  allapliis  ,  qni  ciruis  congclationcm  cllicit  di- 
latandt)  ,  quam  calcf;icicndo  nd  Itatum  liquidum  rcuocat. 
Apparct  quidcm  paradoxum  omnino  ,  calorc  promoucri 
congciatioiicm  :  (cd  pcrmittit  hoc  natura  aquac  (ingularis  y 
\tpotc  qiiae  a  iVatu  intcrmcdio  ,  qui  ncmpc  ccngclationi 
proximus  cl\  ,  \trinquc  \oluminc  (iio  incrctcit  ,  illiuc  ,  ;id 
ebulltioncm  \sque  ,  augctur  \oluminis  (lii  p:irte  .',  ,  vid. 
Cclcb.  Mujjih.-nbrockii  clcm.  phyC.  §.515  \  liinc  pcr 
gcluio:icm  idcm  \olumcn  itcrum  incrcmcntum  capit  par- 
te  i  voluminis ,  quod  cx  \ulgari  proportionc  dcnlitatis  a- 
quac  frigidae  ad  dcn(itatcm  glacici  \ti  8  ad  9  conlcqui- 
tur  ;  \t  igitur  aqua  congclationi  proximi  minimum  \olu- 
minis  habcrc  ccnlciida  (it.  Qiiicquid  igitur  cxtcnfioncm 
aquae  in  flatu  intcrmcdio  politae  promouct  :  potc(t  cius 
etiam  coiiglaciationcm  promoucrc  ;  fiue  pcr  calorcm  (iibi- 
tancum  artlucntcm  id  fiat ,  fiuc  pcr   aliam  caiirtiim. 

§.  9.  Vi  aquac  in  glacicm  abcuntis  ditfrcgcrunt  Aca* 
demicl  florentiri  olim  \a(;i  \ari;ic  figurac  ,  argcntca ,  cn- 
prca  ,  aurca  ,  \itrca ,  oiichalcca  ct  (crrca  ,  dc  quibus  lcgi 
polilint  cxpcrimcnta  acadcmi;ic  dcl  Cinicnto.  Ivadcm  \i 
\t  disnimpcrciur  tubiis  tcrrciis  ,  bombardanim  \fui  ;idhibc- 
ri  folitus ,  etfcccrunt  Cbrijiianus  llugcnius  anno  1667,  et 
poft  cum  Parifiis  Buottiis  ^  anno  1670,  tandcmquc  ctiam 
Ijrac/  Conradi  y  mcdicus  gcdancnfis  aniio  1677.  Tcnta- 
\i  igitiir  ct  cgo  idcm  pcrficcrc  lcqucntibus  ciicumllantiis. 
Ccpi  talcm  tubum  lcrrcum  ,   bombardae   dcltuiaium  ,    fcd 

fora- 
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fbramine  incehdiario  nondiim  prneditiim  ,  cylindriciim  ,  cu- 
ius  diamcter  iintcrior  intcgra  crat  pcdis  rhenani  partium 
millcfimarum  77  ,  diameter  \ero  cauitatis  57.  Ad  cius 
extrcmum  poflerius,  quod  cochlea  fcrrea  ocdudi  ab  artifi- 
cibus  folet ,  affudi  infuper  adhuc  circumcirca  metallum  fu- 
liim  ,  \t  tuta  hic  redderentur  omnia  ab  exitu  aquae  iii- 
tromittendae.  Maior  vero  cura  adhibenda  erat  in  parte 
anteriori  ;  "vbi  igitur  obturaculum  ferreum  ,  bene  adaequa- 
tum  ,  et  clauo  adhuc  tranbuerlb  munitum  ,  adaptaui.  His 
ita  praeparatis  impleui  integrum  tubum  aqua  recenti ,  ob- 
turaculum  fupene  intrufi ,  clauo  transucrfo  munii  ,  atque 
tum  demaim  adhuc  intcgram  hanc  faciem  anteriorem  li- 
quefado  metallo  prolixe  circumfudi.  Tum  die  9.  No- 
vembris  1737,  hora  poft  meridiem  quarta  ,  expoliii  eum 
aeri  libero  ,  frigLnti  mediocriter  ,  ad  gradus  (cilicet  24.. 
thermometri  fahrenheitiani  ;  atque  hora  vndecima  no- 
dlurna  eundem  iam  disruptum  inueni  ,  in  loco  eius  ,  quan^ 
tum  colligere  potui ,  debilifilmo  ,  in  c]uo  nempe  ferrumi- 
he  coniunClus  erat ,  quales  omncs  eiusmodi  tubi  (imt.  FifTu- 
ne  longitudo  fiiit  partium  modo  memoratarum  146' , 
amplitudo  autem  maxima  15  ,  extra  quam  multum  gla- 
ciei  prominuit ,  ad  altitudinem  circiter  16.  partium  ;  et 
fifliirae  quidem  vna  pars  eleuata  manifefioque  cxtrorfum 
prefTa  apparebat ,  altera  \ero  fitum  fuum  retinebat  pri- 
ffinum.. 

§.  10.  Qiiomodo  inuenienda  fit  temperies  duorum 
mifcibilium  ,  ciusdem  confillentiae  ,  fed  diuer(ae  temperici, 
fi  inuiccm  mifccantur ,  priinus  propofuit  Morinns ,  in 
„a(bologia  gallica  ,  pag.  158.  dicit  enim  :  hac  de  re, 
„quod    (ciam  ,    nemo    hadenus    quidquam    determinauit. 

F  f  2  Me- 
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Metluidiim  ipfuis  foliiendi  hoc  problema  liic  npponnm  , 
t]ui;i  iiiigiil-.iris  cft  ,  nec  nuiltum  \\h  expcrimcntis  abludit. 
lt:i  autcm  ntitxinin  ipfius  valde  oblcuni  ct  inuoluta  re- 
duxi  ad  culculum  gcneralem  cx  ipfius  numcris  ("pecialibus, 
non  finc  multu  opera.  Sint  duo  fluida ,  frigidius  primum, 
euii»  gradus  caloris  ^  tti ,  quantitas  materiae  —  ei  \  et 
,„quoniim  philolophorum  communis  cll  lcntentia  ,  inquit 
^.Morhms^  mixtum  admittere  duntaxat  o<flo  gradus  con- 
„trarianim  qualitatum  :  erit  in  codcm  hoc  fluido  fimul 
gradus  frigorii  —  8  —  m.  Altcmm  fluidum  fit  calidius,  ct 
^juidcm  in  co  gradus  caloris— «  ,  frigoris—  8  —  ",  quan- 
-litas  matcriac  ~  b.  Sit  crgo  lccundum  Morinum  qunnti- 
tas  frigoris  produ«fli  in  calido  ziz.  x  ,  ct  quantitas  caloris 
pnxjncfli  in  frigido  —  j;  iVatuit  is  ,  cflc  primo  x.j  — 
^  —  m  .  a  :  nh  ,  vnde  j  ~  i^l_^^j  i  cflr  ctiam  fccundo 
X  -\~y  izz  (8  —  «)  —  (S  —  «)  —  ti  —  m  ,  vndc  j  —  n-  tn 
—x\  cx  qnibiis  acquationibus  combinatis  inter  fc  oritur  .vm 

^'^"+.[''a~a2'-  Erit  crgo  in  mixto  produ<flus  gradus  fri- 
goris  —  .V  -f-  8  —  «  ,    ct   confcqucntcr   gradus   caloris  in 

mixto  — S  —  X— S-\-n—  — rT  j^-  „  ■ .    rormula  haec 

gencralis  duo  cxcmpla  ,  ab  ipfo  Morino  allata  ,  pcrfc(fle 
producit.  In  pnmo  tfl  «rLZ»,  ;;/— 2,  w~  4,  quibu> 
fubftitutis  fit  caloris  gradus  in  hoc  mixto  rz:  2  J  ,  ct  fri- 
gorib  ~  8  —  2  j  ~  5  I  ;  in  fccundo  habct  w  ~  i ,  <?—  2, 
«rr;6,  b~^  ,  cx  quibus  numcris  fit  in  mixto  gradus 
calcris  rr  3  1« ,  ct  gradus  frigoris  =:  4,',  ,  vti  habct  audor 
in  I(h:o  addn<flo ,  vbi  mirum  fuic  efl  h.acc  inucniri  in 
libro  nugis  aflrologicis   cetcrum    rcfcrtiflimo. 

§.    II. 
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f .  1 1 .  Scd  vt  cruere  pofTm)  pro  gnidn  caloris  iii 
aliquo  mixto  fbrmulam  genernlem  magis  in  natura  rei 
fundatam  ,  atque  ad  gradus  caloris  in  thermoraetro  fab- 
renheitiano  acccmmodatam ,  fequenti  modo  hoc  problema 
confideraui.  Sint  ingredientis  \nius  fluidi  frigidioris ,  vt 
ante  ,  caloris  gradus  —  m  ,  maffa  ~  a  \  alterius  vero  fluidi 
calidioris  cdloris  gradus  m  n  ,  mafla  rr  ^  ,  et  gradus  calo- 
ris  in  mixtozr  :r,  et  fint  indeterminatae  a,  (3,  y,  5" 
poflea  determinandae.  Ponam  nunc  efle  x  rz  ^j^f^. 
Patet  iam  ,  fi  formula  haec  veritati  congruere  debet,  re- 
quiri  in  ea  ,  vt  prirno ,  pofito  «rrw,  fiat  x^^^m  \  ex 
hac  fubftitutione   oritnr  ^ —  ya  -\-  §  b  —  a.  ^  et  formula 

acquirit  hunc  ftat.im  ,  .v  -  ^^^"^T""-'"'  ;  fiue  .r;;:^^ 

■ ^a^hh j  lecundo  requiritur ,  vt  pofita  «znzooj 

fiat  x-zz  m  ;  fed  pofita  <?  —  00,  fit  ya-\-Bb  —  yay 
quia  b  refpedu  ipfius  a  euanefcit  j  manet  autem  n  —  m  ^ 
quae  differcntia  calorum  infinito  aeque  compctit  acfinito;' 
ergo  deducetur  hinc  m~  '^''"~''^~'"""  ,  hoc  eft  ,  ya 
[n  —  m)  —  a{n  —  m)^  aut  ya—a.^  qui  valor  fubftitutus 
cfficit  (3  =  5^,    et  'f?)rmulam   generalem    mutat   in  hanc 

^  yam-^-Sbn 

lequentem  ,  .v  ==:  ya.^hT'  j  t^rtio  requiritur  etiam  vt  po- 
fita  b—oo,  fiat.v~«;  (ed  hoc  formula  modo  determi- 
nata  iam  efficit  ;  in  qua  igitur  omnes  refpedlus  continen- 
tur ,  quos  ratiocinium  defiderare  poteft  ^ 

§.12.  Vt  igitur  iam  dcterminentur  etiam  reliquae 
indeterminatarum  y  et  «5"  :  feci  omni  cura  experimentum 
fequens.  Cepi  aequales  portiones  aquae  frigidioris  ad  44., 
gradus  Thermomctri  Fabrenbeitiani ,  et  calidioris  ad  120, 

F  f  3  gradus 
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gnidus  \  mixtae  fcciim  h;ie  dcdcrunt  gndum  75.  Alins 
duas  aquiie  portioncs  acqualcs,  frigidioris  ad  64. ,  calidioris 
ad  II  il,  vidi  produccrc  gniduni  84-.  In  applicuione 
igitur  ad  fonnulam  nollram  cll  a  —  l/,  wzzr^^.,  ?;rzi20 
x—-j6,    quibus    fubrogatis   cxiflit  y— '-7-,    ct   formuli 

generalis  nuuc  induit  hanc  facicm  ,  .v  —  ^^7^1^76"  7  9"'* 
$  pcr  diuifioncm  climinatur.  Quac  igitur  formula  cogno- 
lccndo  gradui  caloris  in  aliquo  mixto  lluido  uifcruict.  Ert 
igitur  cx  his  incrcmcntum  caloris  ,  quod  oritur  in  mixtd 
—  .V  —  w  ~ '^/".^^  ^  ct  {[  malllic  vtrinque  fmt  acquales, 
aut  a~lf  ,  crit  incrcmcntum  —  ,\{n  —  Ni),  proportio- 
nalc  itaquc  diffcrentiac  calonim  vtnusquc  ingrcdicntis.  Hoc 
corollarium  autcm  cx  formula  prius  rcpcrta  x  —  ^^j^jj^t 
quac  cx  principiis  ncccflariis  dcdufta  e(l,  iam  conlcquitur  j 
ell  enim  ,  vi  huius ,   incremcntum    caloris   in  mixto  —  .t 

5i{n  — 771)  _         /         •  I  •  n       S 

—m  —  yi^iTT  >  ^f )  "  a  —  t;,  idcm  uKrcmcntum  cft  y^^ 
(«  — w)  j  vndc  vcritas  huius  coulcdarii  a  priori  ,  ct  nc- 
ccflario ,  conflarc  potcft. 

§  13.  DcducuntuT  cx  gcnci-aU  inucnta  cxprcOionc 
hac  (atis  cgrcgic  phacnomcna  lcqucntia  ,  quac  in  cxjxiri- 
nicntis  ad  hunc  fincm  iulfitiitis  oblcruaui  anno  1739. 
Acccpi  naiipc  primo  a(|uac  calidac  ad  gradiis  41,  mcn- 
fnras  4  ,  quae  mcnfura  contincbat  circitcr  i '  polliccm  cu- 
bicum  j  hiiic  affudi  aquac  fcrucntis  ad  gradus  212  mcn- 
furam  vnam  ,  dcditquc  mixtum  gradus  68  ;  ndiccfla  mcn- 
fiira  fccunda  huic  mixturac  produxit  gradus  So  ,  rchquos 
docct  tcqueiis  tflbella  ; 

Affufi 
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Affa&  raenfnra     i  * 
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9" 
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- 
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- 

- 

- 

134. 

Alio  tcmpore  ,  eadcm  \'fiis  menfiira  ,  cepi  aqiiae  calidae 
ad  gradus  38  menfuras  20,  atque  his  afFudi  fucceniue  fin- 
gula  paria  aquae  ebuUientis  ;  cumque  afFunderem  par  pii- 
inum  ,  obortus  fuit  calor  5  2  grad.  ec  fic  porro  ,  \ti  ta- 
bella  haec  ollendit. 
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-  -     -  124.  B. 

-  -     .125 

-  126 

-  -     -  12S 

-        -       -     I28i 

-  129. 

Vt  hac  obfcriiationcs  ad  cnlculum  noftnim  rciioccntiir , 
confideretiir  cx.  gr.  in  cnlli  prioris  labiiljc  ,  qiii  ligiianis 
elt  htcra  A,  adfuinc  mcnlunis  aqiuc  10  ,  calcntis  ad  gra- 
dus  118  ,  atfuljm  autcm  fuiflc  mcnliiram  \nam  aquac  ca- 
lentis  ad  gradus  212  ,  ct  prodiilfc  calorcm  B  123  g«- 
duum.      Eruut  igitur  in  hoc    cafu  ^mo  ,  oti=:ii8,  b 

-I,  «1=2, 2,  et  prodit.vir:  il^-;:^;-LI12  -  ,24  , 
qui  gradus  (atis  bcne  cum  oblcruationc  congruuut.  In  ta.. 
bu'a  poiknori  fumatur  ex.  gr.  obfcruatio  notata  A  ,  atquc 
crit  ibi  <?  48  ,  w  ^  122  ,  />  —  2  ,  «  :z:  212  ,  \nde  cx- 

(urgit  A- —  — i,.^,THir;r,  —  ^24,  qui  numcnis  cxaac 
cum  gradu  obferuaro  conucnit. 

$.  14.  Vidcamus  nunc  ,  in  quibus  acflimatio  caloris 
in  mixto  produ(5li  ;w/w<7'w  prius  (§,  10.)  addu(fla  ,  di- 
fcrcpet  a  no(ha.       P^ft  ibi  huius  cal^ris    iiKrcmcntum  — 

-„ftH_(.-mj«  -nt—  ;n:zi;rt:::^  ,  vcl,  fi  p>i;iioncs  \tnusquc 
ingrcdicntium  fint  acquaks  ,  aut  a  ~  h  y  cl\  di(ftum  in- 
crcmcntum  „.^_^^  ,  crgo  in  hac  acdimationc  incrcmcn- 
tum  caloris  m  mixto  non  crt  in  rationc  finiplici  ditfcrcn- 
li.ic  calorum  iugrcdicntium  ,  ()U(h1  tanicn  ncicflario  cflc 
dcbcre  antca  dcn)onlbaui  ;   >ndc  acflinjatio    morimana  lal- 
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lit ,  fed  ad  veriim  tnmen  ,  qiiod  mirandiim  efl; ,  vtcunquc 
accedit.  Facile  perfpici  poteft,  fliiidi  maflam,  vt  a^  ca- 
loris  w,  mixtam  ciim  fliiidi  mafl^a,  vt  ^ ,  caloris  «,  eum- 
dem  produduram  efle  calorem  ,  quem  producit  fluidi  maf- 
fii  ,  vt  p«  ,  caloris  n  ;  (ed  idem  etiam  oftendit  fbrmula 
noftm  ,  in  qua  fi  ponantur  a—pa^  et  b~pb  ^  prodit  :e 

—  -:7pl^rTpb-^—~^^rrr  1  q"o«  i^em  etiam  effici- 
tur  per  Morinl  formulam.  Supereft  vcro  fbrmulae  meae 
Viiiea  adhuc  difficukas  ,  aurtoritas  ncmpe  Viri  merito  fuo 
etiam  poft  faca  iliuftris ,  Boethami ,  qui  in  elementor. 
chemiae  tomo  I.  de  igne ,  experim.  XX,  corol.  ii. 
pag.  269 ,  aflS-Tit ,  aquae  duas  portiones  aequales ,  vnam 
caloris  gradiuim  32,  alteram  graduum  212,  illam  (ciJi- 
cet  gelalcentem  ,  et  hanc  bullientem  ,  miftas  inter  (e  effi- 
cere  calorem  graduum  90  ,  qui  dimidius  eft  difFerentiac 
vtriusque  caloris ;  qui  cafus  ad  formulam  noftram  applica- 
tus  praebet  a  —  b  ,  m—  32  ,  n—112.  ,  vnde  fit  x .,  fiuc 
calor  aquarum  inter  fe  miftanim  ,  —  107  t|  ;  fed  ,  fado  , 
die  21.  Aprilis  1744,  experimento  ,  peculiariter  huic  £!• 
ni  deftinato ,  deprehenfum  eft  ,  refpondere  huic  mixtioni 
gradus  107  vel  108  ,  vti  calculus  meus  poftulat.    • 

§.15.  Inquifiturus  in  elafticitatem  glaciei  fequentia  in- 
flitui  experimenta.  Primo  paraui  ,  non  fine  multo  labo- 
re ,  duos  globos  glaciales ,  diametri  circiter  duonim  polii- 
cum  ,  ex  aqua  diu  et  multum  coda  ,  aequalis  inter  fe 
ponderis ,  et  bene  peilucidos ;  hos  fufpendi  in  machina 
grauejfindiana  coUifionum  ,  defcripta  in  phyfices  elemen- 
tis  mathematicis ,  editis  1725  ,  pag.  i25,  atque  efFeci, 
tx.  in  alterutrum  quiefcentem  incurreret  alter  celeritatibus 
Tom.  XIV,  G  g  fuc- 
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fiiccenriiic  \'t  i6  et  ^o  ,  quibus  quierccus  obtinuit  celeri- 
tatcs  ic(pcrtiuas  vt  9^  ct  11',,  ct  globus  iiicuricns  poll 
coililioncm  paullo  ctiam  fcfijiit.  Patct  cx  rcgulib  collilia- 
num  gcncr.ilibus ,  ii  glacics  fpciftctur  vt  corpus  mollc  , 
celeritatcs  ortas  ex  collifionc  firtunis  fuifle,  vt  S  ct  10  , 
cum  igitur  ob(cru:uac  fucrint  paullo  mniores ;  p.itot  ctijm , 
donatam  e(ie  quidem  glacitm  aliqua  elafticitatc  ,  (cd  :id- 
modum  p.uiu  ;  n.im  (i  conlidcrctur  vt  pcrfcclc  clailica  ; 
ortac  fuilfcnt  cclcritatcs  vt  16  ct  ::o.  Idcm  conlcquitur 
etiam  cx  aliis  cxpcrimcntis  t]uac  inditui  ,  cum  ncmpc 
globo  cbmnco  ,  cuius  pondus  7  lothonum  ,  quiefccnti  , 
immifi  glacialcm  globiuii  5  iothonum  ,  cclcritatibus  vt 
10  ,  15  ,  20  ,  quac  prodiixcrunt  po(l  colJilionum  ccleri- 
tatcs  rcfpc(flinas  vt  5  ^  ,  7 ;  ,  ct  9  1  ;  aut  cum  itcrum 
duos  globos  glaciales ,  quorum  pondcra  erant  vti  1 94.  ct 
159,  intcr  fc  commili  ,  quitfccntc  maiori  ,  et  minori  in 
currentc  cum  cclcritatibus  vt  5  ,  10  ,  15  ,  co  ,  cx  qui- 
bus  ortac  fucrunt  po{t  collifioncm  cclcritatcs  rcfpcifliuac 
maioris  globi  v  t   3  ,  <5  ,   9  ,   11'. 

§.  16.  Cum  anno  1739.  ^-  8-  Fcbr.  iicr  libcr  cflrct 
frigidiis  ad  i.  gradum  infra  o  ,  cxpofui  cidem  fluida  (c- 
qucntia  ,  omnia  calida  ad  gradus  -j-S.  \a  aqua  quidcm 
Jalfa  mcdiocritcr  falc  communi  tcnucm  cruftam  glacici, 
fcd  fortcm  tamcn  ,  contraxit  (patio  i.  horae  10.  min. 
diu  ante  apparcbat  quafi  coagulata  ,  ct  mollis  inftar  ccrac, 
nec  nifi  po(l  (cx  horas  tota  in  glacicm  mutata  fuit  al- 
bam,cui  aliquid  filis  (iipcrnc  qua(i  afpcrfum  crat,  ct  opa- 
cam.  Aqua  irniltum  antc  cocla  tcnucm  glacici  crurtam, 
(cd  fortcm  ,  induxit  port  19.  minuta  prima  ,  ct  poJl  trcs 
hons  inttgras   in  glacicm   abiit    paulio  pcUucidam.     Idcm 

acci- 
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flccidit  aquae  fluuiae ,    et     in    eodem  qiiidem   tempore  , 

fed    haec   produxit  giaciem    magis  opacam    et   impuram. 

FaKiim    igicur   efle   puto ,    quod    aflerit    Kartjockenis ,  in 

phyficae  fuae  pag.   150.  aquam    codam    citius  congelari 

quam   non    codam  ,    ob   aeris  in   ilh  abfentiam  ;    falfum 

etiam  \idetur ,  quod   ftatuitur    in  Memoires    de  Trcvoux 

1701.  m.  lan.  pag.  i6i  ,    giaciem   ex  aqua   aere  orbata 

tardius  fbrmari  ,  quam  ex  ordinaria.     Cereuifia  domejlica  , 

mcdiociis  \irtutis ,  glacie  obtfda  fuit  pofl  i.  hor.  a^.mia. 

et  vinum  rubrutn   gallicum  pofl  i.  hor.  45.min.  vtrum- 

que  diu  ante  coagulatum    erat    inflar    cerae    moUis  ;    fed 

pofl  6.  horas  vtmmque  integrum  in  glaciem  abiiffe  obfer- 

vaui.     Spiritus  vim  gaJlicus  d.  5.  Febr.  1739.  duram  gh- 

ciem  induxit ,   fed  tenuem ,    condenfatus   infra  ,    pofl  ali- 

quot  horarum   fpatium  ,    in   frigore  aeris  liberi  14.  grad. 

infra  o.     Alio  tempore  aquam  fluuiam  calcntem  ad  gradus 

48.  expofui  aeri  libero ,  fed  obtedam  \itro  maiori  ,  quae 

crutbm  tenuem  giacialem  contraxit  poft  55.  min.  adeoque 

multo  tardius,  quam  fi  non  fuiffct  obteda.      Alio   itcrum 

temporc ,  quo  aer  calebat  ad  gradus  1 3 ,  expofui  ci  aquam 

fluuiam  ,    calentem   ad  gradus   45  ,    quae   poft  14.  min. 

tenui  crufta  obduda  ,   et  poft  3.  iioras   35.  min.    integra 

in  glacicm  conucrfi  fuit  ;    acqualis  portio  aquae  eiubdcm  , 

et  aeque  calens ,  fed  cui  fuperafTufum  crat  oleum  nucis  ad 

altitudinem  |  poll.  conglaciari  coepit  poft  19.  min.  multis 

virgis   et   haftis    deorfum   tendentibus  ;    poft  3.  horas  35. 

min.  tota  congelata   erat  ,    dum    oleum    fupernc    interim 

adhuc  effet  peliucidum  et  illaefum    plane   a  frigorc  \   con- 

gclatio  igitur  aquac  ,  dido  oleo  obtedae ,  eodem  tempore 

confecuta  eft  ,  ac  fi  libera  fiiifret ,   uec  per  30.  min  tar- 

G  g  a  dius 
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diiis  folito  accidit ,  vti  refert  Gauteron  ,  in  Mcmoircs  dc 
rAciidcm.  dcs  Sciciiccs ,  1709  p;ig.  4.54..  In  liigorc  iiic 
viirmio  aiini  1739.  d.  7.  Dcccmb.  vbi  aer  trigebat  :id  16. 
gr.idib  infra  o  ,  cxpoliii  libero  acri  hiiic  aqiias  ucltilhtas 
tiliac  ,  menthae  ,  ct  cardui  bcncdi(fti,  in  quibiis  crulla  gla- 
ci:ilis  appiniit  poll  5.  min.  et  qu:ic  poli  42.  min.  intcgrac 
in  glaciem  verfae  erant. 

§.  17.  Examinaui  ctiam  gnidus  caloris  fluidomm  ali- 
quot  cbullicntium  ,  h;ic  cautcla  ,  vt  vas  ,  in  quo  coijuc- 
bantur ,  obtcdum  cflct  aflcrc  qucrno  latis  amplo ,  per 
cuius  foramcn  paruum  aliquod  taiflum  bullam  thcrmo- 
mctri  Jabrenheitiafii ,  ab  optimo  artifice  Prinz  claborati, 
ct  ad  gradus  600.  cxtenfi  ,  tranbmifi  ,  vt  ea  fob  caiorcm 
t-ntirct  ,  ncc  vllus  vapor  calidus  alccndcns  oblcruationi  no- 
cere  pofict.  In  his  circumflantiis  iuui.ni  gnidum  caloris 
ebuUientis  laclis  bubuli  210;  vitii  nibri  g;illici  199  j 
/piritus  vini  gallici  181  ;  baromctro  tcnentc  altitudiucm 
mediocrcm  ,  fcil  29*;,  poU.  loiidincnf  Alio  tcmporc, 
quo  idcm  baromctnim  clcuitum  crat  :id  29  ,\-,  poU.  crat 
gradus  ebullientis  vini  rhcnani  gcncrofi  ,  200  j  et  cc* 
reuifiae  vulgaris  204.. 

§.  18.  Aqu:ic  calcntcs  ,  libcro  iicri  cxpofitac  ,  fcnfim 
fcnfimque  calorcm  pcrdunt  liium  ,  doncc  is  rcducatur  :id 
cum  graduin  ,  qui  acri  ambienti  inlucrct.  Non  immcri- 
to  itaque  quaeritur  ,  in  c}ua  proportioiK  haec  fiat  rcfrige- 
ratio.  Inllitui  igitur  expcrimcntum  ,  ct  aquam  calcntcm 
ad  gradiis  112.  inhidi  vitreo  calici  ,  cui  fimul  ifnmitj 
thcrriiornctrum  jahrcnh:itianun  ,  cuius  f >la  bulia  acjuis 
obtegcbatur  ;  gradus  caloris  in  acrc  lil)cro  crat  tum  76. 
gcjd.  cui  cxpoiiii  aqu.un  hanc  ,  ct  liuijulis  minutis  primis 

gra- 
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gradiim  aqniie  rcminiorem  ob(erii:nii  ,  qiios  vero  omnes  hic 
adlcribcrc  imitilc  elt ,  vnde  folos  (equentes  afFero  : 


m. 


gra.'. 

h. 

/ 

grjJ. 

fc. 

/ 

jrarf. 

112. 

0 

^7. 

94i 

2. 

53. 

82. 

I  10. 

29. 

93. 

57- 

81. 

IC9. 

3+- 

90. 

3 

0. 

8o| 

I06I 

* 

3^. 

89. 

5- 

79. 

104. 

38. 

88. 

12. 

78. 

lOI. 

42. 

8(5. 

15. 

77i. 

99- 

47- 

84^ 

19- 

77. 

p6. 

50. 

83. 

25. 

32. 

7^^ 
75. 

/ 
II. 

12.  - 

13-  - 

15-  - 

17.  - 

20.  - 

25.  - 


Abfoluta  vltima  harnm  obferuationiim  ,  thermomctriim 
Seri  libero  denuo  expofitum  vidi  adhuc  monflrare  gradus 
75.  In  hoc  experimento  fi  ponnmus  tempus  elapliim 
~  t ,  gradum  caloris  aquae  initialem  —  i  ,  gradum  calo- 
ris  aeris  ambientis  —  <§" ,  et  confl:antem  arbitrariam  ,  ex 
calii  aliquo  expcrimenti  determinandam  ~  a  ,  videbimus 
omnes  numeros  flitis  bene  prodire  ,  fi  decrementum  calo- 
ris  pro  quolibet  cafu  ftatuatur  —  a  (f— ^)  V/.  Sed  \t 
detcrminetur  arbitraria  a ,  fumamus  ex  hoc  Experimcnto 
cafum  ,  in  quo ,  tcmpore  2^*  ^6^  gradus  caloris  in  aqua 
refiduus  erat  89.  Ert  igitur  in  hoc  cafu  ^  zz  25  ,  atque 
f'— ^  =  112  — 75  m  36  ,  et  decrementum  caloris  prae- 
fentis  ab  initiali  rr  112  —  89  ~  23  ,  ergo  debct  cfle 
35 «x 5— 23,  vnde  oritur  35a— '/,  et  formula  deter- 
minata  fit  vVt  ^  quae  rcliquis  cafibus  fatis  bcne  refpon- 
det  \  adeoque  crcdi  potefi  ,  generaliter  effe  in  hoc  cxpe- 
rimento  et  fimilibus  decremcnta  caloris  in  ratiouc  fub- 
duplicata  temporis  elapfi. 

G  g  3  f  19- 
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§.  19.     Lcgitiir    m    cxpcrimentis    acndcmiac    dc/  Ci- 

mento  p.ig.  179,   obllm.uio    valdc    mcmorabiiis ,    Ihilliim 

Itilicci  gbcici  ,   pondib  500.  libr.  tcnens ,    oppolitiim   (pc- 

ciilo  caut) ,  rcpcrcullinb  frigus    ad    thcrmomctrum.      Cupi- 

diis  admodum    (pciftandi    hoc    ph:icnt>mcnum  ,   curaui    duo 

frufta  glaciaiia  ,  dura  ,    ct   valdc  pcllucida  ,    ita    locari  ,  vt 

parietcm   quafi  forniarcnt    altum   4..   pcdcs    lond.    long.    5 , 

ct  cradum   2,   (iipcrticicm   itaquc  tcncntia  fimul  io.pcdum 

quadratorum  ,  ct  (oHditatcm  40.  pcdum    cubicorum  ,   qui 

pondus  adcoe]ue  ghcialc  clTcccrunt  22 So.  librarum  ,  pofitis 

dcnfitatibus  aquac  et  glacici  vt   9.  ad  8,  ct  pondcrc  pcdis 

cubici    aquac    5+.    libr.     Habui   igitur  maHam   gLicici  pu- 

rillimnc  maiorcm  quam  quadruplam    iJlius ,    quam    habuc- 

runt  Acadcniici   Jlorentiiii  ;  cui  oppo^iii  fpcculnm  caudicum 

mctaUicum  ,    in  quo  nmplitudinis   diamctcr  c\\   2  \  pcdum 

lond.      In    focum    huius    fpcculi  collcKaui    bullam  fupcrio- 

rcm    thcrmomctri    drebbcliani ,    quod     gcnus    thcrmomc- 

trorum   in  his  ct  fimilibus  cafibus  maximc    (c  commcndat 

ob  inllgncm    ct   fummc   con(picuam ,    cx   minimo  frigorc 

vcl  calorc  ,    mobilitatcm.      His    ita    pracparatis    intcgrum 

fpcculum  ohduxi   vclamcnto  lanco  ,    at^iuc    tamdiu    cxpc- 

ftaui ,    doncc    thtrmomctriim     in    pcrlC(5lo    llatu    quictis 

e(fci  ;   quo  obtcnto    rcuclaui    (iibito    fpcculi  111  ,    ct   (olicitc 

attcndi   ad     mutationcm    thcrmometri  ,    (cid  nc  minimam 

quidcm    vnquam    obicruaui  ,    ctiamfi    in   variis    fpcculi    a 

glacic    d;(\antiis    variisquc    iicris    caloribus     cxpcrimcntum 

rcpciitum  fucrit  ;   prima  quidcm  vicc  mcnfc  Martio  anni 

1740,  adfpcdantibus  id   lllu(hi   loh.  Alberto  Korjio ,   Aca- 

dcmiac   tum   tcmporis  Fracfidc  ,  ct  Acadcmicnrum    pr.ic- 

tcrca    multis.       Cum     vcro    CIari(r     rrolcllbr     Ucmfnis 

idcm 
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idem  hoc  expcrimentum  in  pcculiari  hac  circumftantia 
adhiic  inftitiii  cuperet ,  in  qua  calor  aeris  circumflui  ma- 
ior  efifet  quam  glaciei,  qui  32.  gradibus  maior  eflTe  ne^ 
quit  :  hinc  operam  dedi  ,  vt  die  10.  Martii  anni  1744. 
hora  a.  m.  circiter  11.,  quo  tempore  aer  circumfluus 
calorem  tenebat  37.  graduum  thermomctri  fabrenbeitiafii, 
adhibitis  praecedentibus  cautelis ,  eadem  denuo  perageren- 
tur ,  coram  praefentibus  Academiae  Profeflbribus  C.  N. 
De  Winsbeivi ,  G.  Hein/io  ,  et  Academiae  Adiundo  ,  Gel- 
lerto  ,  vbi  omnibus  nobis  varie  hinc  et  inde  rem  tentaa- 
tibus  patuit  tandem  ,  ne  in  hoc  quidem  cafu  vllum  fri- 
gus  a  glacie ,  mediante  (peculo ,  ad  thermometrum  rc- 
percuti. 
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Ciincntc  hoc  anno  17+2.  oblcriiatac  fucriint  a  mc  al- 
citiidincs  b.iromctri  fimplicis ,  et  hiiciisquc  ad  hos 
vlii»  V(.KAti  ,  fmgulis  mcnfibus  m.iximac  et  minimac  ,  le- 
qucntcs  ,  in  quibus ,  vti  hucusquc  Ibliius  liim  ,  numcris  an- 
te  pundum  politis  dcnoto  p:irtcs  du(xlccim;is ,  liuc  polli- 
ccs  ,  pcdis  londiucnfis ;  numcris  autcm  polt  punduni  pofi- 
tis  dcfiijno  horum  pollicum  partcs  ccntclimas. 


1742. 


max. 

min. 

diflT. 

Ianu;uius     - 

-  30-  25 

-  -   29.  02  -  - 

!•    ^3 

Fcbru^rius  - 

-   30.  z6 

-  -    29.  02   -  - 

1. 24. 

M;irtius 

-   30.  15 

-  -    28   (56    -  - 

1.49 

Aprilis 

-  30.  10 

-   -   29.  40   - 

0.  70 

Maius 

-   30-18 

-  -   28.  88       - 

I-  30 

lunius 

-   29.  93 

-   -   29.  48    -   - 

0.  50 

lulius 

-   30.  02 

-       29.  27   -  - 

0.  75 

Augudus 

-   30.  05 

-   -  29.  20   -   - 

0.  85 

Scptcmber  - 

-   30.  25 

-  -  29.  25    -  - 

I.  00 

Oaobcr      - 

-   30.  30 

-  -   29.  33    -  - 

I.  97 

Noucmbcr  - 

-  30.  21 

-   -  19.  30    -  - 

0    91 

Dcctmbcr  - 

-   30.  45 

-  -  28.  94-  -  - 

I.  51 

§.  a. 
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f.  2.  Apparet  ex  his  nltitudinibus  bnrometri  ,  enriim 
maximnm  hoc  nnno  fiiifle  30.  45  ,  qiine  cbreiiiatA  fiiit 
die  14  Decembris ,  circa  meridiem  ,  in  fcicnitnte  coeli 
imperfedn  ,  nebulis  mnne  et  vefperi  nercm  inuolucntibus  j 
ciim  fub(equente  niue  modicn  ,  (pirnnte  nullo  \cnco  fenfi- 
bili,  fed  frigore  regnnnte  acerbo  ,  ad  13  grndus  infra  o 
thermom.etri  fahrenheitiani.  Qiiia  autcm  haec  altitudo 
maxima  illam  ,  quae  anno  1737  oblcruata  fuit  30.  95 
non  excedit,  hnec  etiamnunc  manet  omnium  hic  loci  ob* 
feruatarum  maxima.  Minima  barometri  altitudo  fiiit  hoc 
anno  28.  33  ,  obferunta  die  24  Oflobris ,  cadente  co- 
piofe  niue ,  frigore  leni ,  et  flnnte  fortilfimo  Auliro  -  Ze- 
phyro.  Qiiae  igitur  minima  nltitudo  huius  nnni ,  cum  in« 
ventnm  in  praeccdentibus  annis ,  nempe  28.  i8,fuperet: 
manet  adhuc  idem  fpntium  vnrintionum  bnrometricnrum 
antea  ftnbilitum  ,  nimirum  2.  77  •,  funtque  etiam  adhuc 
"variationes  mcnftruae  in  primis  et  \ltimis  anni  menfibus 
mniores ,  minores  nutem  in  mediis ,  exceptis  (blis  menfi- 
bus  duobus. 

§.  3.  Aurorns  boreales  hoc  nnno  olferuaui   fequentes. 
1742.  Fcbrunrii   18.  Lux  borea  ,    multis  \irgis  et  longis 

coprpicun  ,  finnte  mediocri  Euro. 
Mnrtii  1 .  Lux  borca  trnnquilla  ,    in  ferenitatc 

pcrftda  ;  flnnte  tenui  Euro. 
2.  Lux  borea   tianquilla  ,   in   ferenitatc 
iterum  perfc-dn  •,  nullo  f^nnte  vento. 

1 4.  Lux   boren    in   nrcu   quiefcente ,   et 

coelo  fereno. 

1 5 .  Lux   boren   mngna  ,    et   irrequieta  , 

coelo  perfedlc  fcreno. 
Tm.  XIV,  H  h  Martii 
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Miirtii      1 6.  Liix  borca  deb>!is ,    acre   fcrcno  ct 

quicto. 

17.  Lux    bore.i    huniilis    et    tr.niquilhi  , 

fljntc  mcdiocri  Huro  ,  ct  coclo  fc- 

rcno. 

^4-.  Lux  borca  tranquilhi  ,  coelo  fcrcno, 

flantc  iTicdiocri  Borca-Euro. 
29    Lux  borc.i  luimilis ,    in    qua    pauci 
radii  afllirgcbant ,  in  Icicuitatc  pcr- 
fcda  ,  ct  luccnte  Luna. 
30.  VcHigia  lucis  boreae. 
Aprilis       I .  VclUgia  lucis  borcac  ,   coclo  fcrcno. 
2.  Vclligia  Uicis  borcac  j    coclo  itcruin 

fcrcno. 
5.  Lux  boica  in  fcrcniratc  pcrfccfla. 
T I .  Lux  borca    alta  ct  vaga  ,    coelo  (e- 

rcno. 
12.  Lux  borca  in  arcu  multum  clcuato, 
ct  trabibus ,  ad  cius  cxtrcma  afccii- 
dcntibus  ,  confpicua. 
Augufti    15.  Lux    borca    tranquiila ,  in    fcrcnitatc 
pcrtccla. 
19.  Lux  borca  ,  cmittcns  copiofas  ct  lon- 
gc    protcnfos    virgas ,    in   fcrcnitate 
pcrfccfla. 
Scptcmbris  15.  Lux  borca  tmnquilla  ,  coclo  fcreno, 
fluitc  tcnui  A  irflro  -  Zcphyro. 
16.  Lux  borca  tranquilla  ,  coclo  fcrcno. 
iS.  Lux    bnrca    tranquiila  ,   ia  lcrciiitatc 
pcrfcda. 

Scp- 
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Noucmbrls 


18. 
15- 


> 

me- 


Septembr.    27.  Liix  borea  magna  et  diffiira  ,  coclo 

fere  integro  fercno. 
Octobris       15.  Lux    boreii    humilis    et   tranquilla  , 
fliuitc  forti  Borca-Zcphyro,  coelo 
fereno. 
i5.  Lux  borea  humiiis  et  quieta  ,  flante 
adhuc  mcdiocriter  praccedentc  \ento, 
in  ferenitatc  pcifeda. 
Lux  borea  valde  humilis ,  coelo  fe- 
reno  ,  et  aere  frigefcentc. 
Vefligia  lucis  boreae  inter  nubes. 
Veftigia  lucis  boreae  inter  nubes  itc- 
rum. 
Lux    borea    inter   nubes   manifefta 
flante    tenui  Borea  ,    frigore 
diocri. 

Lux  borea  tranquilla  ,  in  ferenitate 
perfeda  ,  et  frigore  intenfo  ,  1 2. 
graduum  infra  o  ,  thermometri 
fihrcnheitiani. 

23.  Vefliigia   lucis  boreae  ortum  verfus, 

inter  nubcs. 

24.  Radii  tenues  lucis  boreae  inter  nubes, 

§.  4.  Prima  congclatio  fiida  efl  hoc  anno  die  17. 
O(flobris ,  eaque  vniucrlalis ,  poft  praecedentem  lucem  bo« 
ream  ,  in  ferenitate  pcrfcda.  Maximum  frigus  huius  anni 
incidit  in  diem  14.  Decembris ,  quo ,  poft  perfedam  fe- 
renitatcm  mane  hora  7.  thermometrum  fahrenheitianum 
defccndit  vsque  ad  13  gradus  infra  0,  flante  fbrti  Borea. 

H  h  2  Frigus 


Decembris     5 


13 
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Frigiis  pr.ictcre.i  p.ujllc)  minus  acre  expcrci  (iimiis  hoc  an- 
no  ilicbiib  laiui.irii  2,  9,  11.  Marcii  2.  Dcccinbris  3, 
13,  15,  (.)iii  omncb  dics  thcrniomctriim  modo  diiftum 
;id  miniimim  in  gniJu  o  dcprcfllim  tcnucrunt.  Aprilis 
diebus  21,  22,  ct  23,  polt  iong.im  dcgclationcm  nouae 
incidcrunt  congelationcs  matutinac  ad  gradus  29  thcrmo- 
mctri  tahrcnhcitiiini  j  idcm  accidit  adhuc  Maii  dicbus  2, 
5  ct  9  ,  in  quorum  vltiiuo  omnis  tcllus  rcccnti  niuc  te- 
<fta  erat.  Calorcm  aclliti  dcbiium  vix  lcnlimus  antc  dicm 
25  lunii  ,  qu(»  thcrmomctrum  t.ihrcuhcitiauum ,  acri  vm- 
brofo  exponti-.m  ,  monfh-auit  gradus  80.  Idcm  oAcndit 
qu(Xjuc  libcru  16U  cxpolitum  ,  tcmporc  ponmcridi.ino  fc- 
qucutia  : 

Aprilis     6     -     -     -     -        6$.  gridus 

Maii       31      ...      -      107. 

lunii      26     -     -     -     -      loi. 

luiii       13     -     -     -     -     105. 

§.  5.  Tonitmi  audita  fiicrunt  hoc  anno  ,  Aprilis  a8. 
lunii  8,  9,  15,  18,  19.  liilii  i,  2,  3,  10,  17,  21, 
«5.  Fulgura  fola  viCi  (iint  Fcbruarii  12,  hora  8  vcfpcr- 
tina  ,  cx  rcl.\tionc  aliorum  ,  coclo  uubibus  obdudo,  llant» 
mcdiocri  Aullro  Zcphyro  ;  ncc  noii  Dcccmbris  9  ,  hora 
10  n  i(flurna  j  ipfc  vcro  talia  vidi  Dcccmbris  i8,  hora 
8  noiflurna  ,  coclo  niibilo  ,  ct  aiirc  qui(.to.  Conilcationcs 
porro  apparucnint  hinii  27,  hora  11  novflurna  ,  Aullro- 
Kurum  vcrllis  ;  ct  hac  nokflc  circa  Pragam  in  Bohcmia 
grauis  tcmpcllas  cxorta  tiiit  ,  c]ua  diiodccim  Galii  fulminc 
j(fbi  (uiit ,  tclbbus  nouis  publicis  ,  lulii2i  hora  9  iKxfliiriu 
frc()ucntci  ct  amplac  onum  vcdiis  ;  ct  iulu  22  cum  pcr- 
fc(fla  (crcnitas  cflct.  ^.6. 


OBSERVAT.  METEOROt.  mSTlT.  PETROP.     *4$ 

§.  6.  Altitudines  pluuiarum  ,  et  niuium  liquefidarum, 
ex  obferuationibus  Clariff:  Kichmanni  hoc  anno  fuerunt 
fequcntes,  ia  pollicibus  et  partibus  centefimis  pedis  lon- 
dinenfis. 


174-4. 

lanuarius     - 

- 

- 

1.  43- 

Februarius  - 

• 

- 

o.  6z. 

Martius 

• 

- 

I.   25. 

Aprilis 

- 

• 

0.  75. 

Maius 

* 

- 

2.   57- 

lunius 

- 

- 

7.    85. 

lulius 

- 

- 

2.  99. 

Auguftus 

- 

- 

I.  52. 

September  - 

- 

- 

I.    88. 

0(ftober 

- 

- 

I.    55. 

Nouember  - 

- 

- 

I.   6^. 

December   - 

- 

- 

I.   04.. 

Ibmma     25.  09. 

§.  7.  Ventos  vehementes  experti  fumus  hoc  anno 
diebus  fequentibus  :  lanuarii  17,  18,  23,  24,  2.6,  28, 
ip.    Februarii  3,  7.    Martii  5,  (J,  9,   10,  11,  13,   27, 

28.  Maii  i,  3,  4,  ^,  ^3,  ^4,  i5,  i<J,  17,  ^3,  24. 
lunii  2,  5,  22.  lulii  7,  25.  Augufti  12,  13,  31.  Septem- 
bris  15.  Odlobris  2,  14,  15,  20,  21,  23,  24,  25, 
28,  29.  Nouembris  2(J,  27.  Dccembris  3,  4,  ir, 
13,  22,  23,  24,  30,  31.  Intcr  hos  procellae  fiirentes 
fueriint  diebus  Maii  3,  15.  lulii  25.  Odobris  2,  15, 
23,  24.  Deccmbris  24.  Nebulae  infignes  obortae  funt 
lanuarii  i.     Fcbruarii  5,  10,   16.     Martii  i6.     Augufti 

Hh  3  12. 
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12.  Scptembris  iS.  Oclobris  8.  Noiicmbris  5.  Dc- 
ccmbris  11,  r  +  ,  16.  Pfim.ic  dcniquc  hinuidincs  vilac 
fuiit  Maii   i+. 

§.  8.  H.ilones  cixca  Liin.im  confpciflac  rucrimt  I;muarii 
II.  Aii^udi  9.  Noucmbtis  27,  et  Dcccmbris  24. 
Iridis  (cgmcnta  npparucrunt  ,  finc  pluuia  ,  lulii  1 3 ,  intc- 
grac  vcro  ,  ct  ordinariac  lulii  21,  ct  Augudi  i^.  Gran- 
do  praccipitans  ct  horrida  ,  qua  omnis  tcllus  obtcda  fuit, 
cccidit  lunii  9  ,  in  qua  magnum  vidi  numcrum  granorum , 
quac  nucis  aucllanac  magnitudincm  fupcrabant  \  cum  pcr 
aliquot  dics  antcccdcntcs  vcnti  omncs  filuiflcnt ,  durantc 
grandine  Borcas  mcdiocris  cxortus  cfl.  Aliac  minorcs 
grandines  fecutac  funt  Augiilli  1+,  fine  vcnto  comitantc, 
ct  Scptcmbris  15  ,  flantc  picdiocii  Auflro-Zcphyro. 


OBSER- 


OBSERVATIONES 

METEOROLOGICAE , 

INSTITVTAE  PETROPOU  ANNO  1743  , 

AVCTORE 

Geor^io  Tf-^olj]^.  Krafft, 

§     X. 

Currente  hoc  anno  i743-  obferuatae  fuenmt  a  me  altitiidi- 
nes  barometri  fimplicis ,  et  hucusque  ad  hos  vfus  Yoca- 
ti ,  fingulis  menfibus  maximae^  et  minimae,  fequcntes  ;  in 
quibus ,  -vti  hucufque  folitus  fum  ,  numeris  ante  pundum 
pofitis  denoto  partes  duodecimas  ,  fiue  poUices  pedis 
londinenfis ;  numeris  autem  poll  pundum  defigno  horum 
poUicum  partes  centefimas. 


max.  min.  diff. 


X74-3 


lanuar. 

— 

30.  06 

— 

28.   58 

— 

I.  4S 

Febr. 

— 

30.33 

— 

28.  95 

— 

I.  38 

Mart. 

— 

29-  93 

— 

28.  84. 

— 

I.  09 

Aprilis. 

— 

30.  25 

— 

29.  30 

— 

I.  22 

Maius 

— 

30.  04 

— 

28.94- 

— 

I.  10 

lunius 

— 

29.  70 

— 

29.  10 

— 

0.  60 

lulius 

— 

29.  85 

— 

28.  98 

— 

0.  87 

Auguft 

— 

29.  92 

— 

29.  10 

— 

0.  82 

Sept. 

— 

29.  92 

— 

29.  09 

— 

0.  83 

oaob. 

"^ 

30.  ^O 

— 

29.  22 

— " 

1.38 
Nov. 
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Nov. 

— 

30.13    - 

i8.<r4. 

— 

1.49 

Dcc. 

— 

30.  40    - 

-      3.S.66 

— 

1-74- 

^.  2.  Apparet  cx  his  altitiidinibiis  bnromctri ,  eanim 
maxiniam  hoc  aiino  fiuflc  30.  60  ,  qiiae  obfemata  fiiit 
die  13.  0(ftobris ,  tcmpore  matutino  ,  in  pcricda  fcreni- 
tatc  ,  ciim  ncbulis ,  ct  lcui  congclatione  ,  Ipirante  mcdio- 
ri  Euro.  Qiiia  autcm  hacc  altitudo  maxima  illam  ,  quac 
anno  1737-  oblcruata  fuit  30.  95  ,  non  cxccdit  :  hacc 
ctiamnunc  manct  cimnium  hic  loci  obfcniatarum  maxima. 
Minima  baromctri  altitudo  fuit  hoc  anno  2S.  58  ,  oblcr- 
■vata  die  a8.  lanuarii  ,  tcmporc  manitino ,  cadcntc  im- 
petuola  niuc  ,  ct  flante  fi^rtiflimo  Aurtro  -  Zcphyro  ,  in 
frigorc  lcuiflimo.  (^uae  igitur  minima  altitudo  huius  anni  , 
cum  inuent;im  in  praeccdcntibus  annis ,  ncmpc  2S.  iS, 
fupcrct  :  manct  adhuc  idcm  fpatium  \ariationum  baro- 
nctricarum  antca  ftabilitum  ,  nimirum  2.  77  ;  funtquc 
ctiam  adhuc  variationcs  mcnftruae  in  primis  et  vltimis  an- 
ni  menfibus  maiorcs ,  minorcs  autcm  in  mcdiis. 

^.3.  Auroras  Borcalcs  hoc  anno  obfcruaui  fcqucntcs ; 

1743.   Martii     <?.  Lux  borcalis  conflans  infcrnae  ,  fcd  fu- 

pcrne  muhis  variantibus  faculis  ludcns. 

jo.  Lux  borealis  humilis  ct  quicta. 

Aprilis     1 .  Lux  borca  ,  pluribus  radiis   cx  01  icn- 
tc  afccndcntibus  illuflris. 

9.  Lux  borcalis  humilis  ,    ct    paucis   ra- 

diis  cmincns. 

«7. 
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17.  Lux  borealis  «leiat^  ^    inordipata,  et 
debilis, 

Aiigiifti  2 1 .  Lux  'borc.ilis. 

Isloiiemb.  s.  Veftigia  lucis  borealis  inter  nubes  paul- 
lo  diuifos. 

^.  4.  Prima  congelatio  fhdla  cft  hoc  anno  d.  ip, 
Septembris ,  eacjue  vniuerialis ,  coelo  nubilo.  Maximum 
frigus  huiqs  anni  incidit  in  diem  2 1 .  Dccembris ,  quo  in 
fercnitate  pcrfeda ,  mane  ,  hora  9  ,  thermometriim  feh- 
renhcit.  defcendit  vsque  ad  gradus  8.  infra  o  ,  nullo  flan- 
te  vento.  Frigiis  praeterea  paulio  minus  acrc  experti  (ii- 
mus  hoc  anno  diebus  28.  Februarii ,  5.  15.  17.  18^ 
19.  20.  22.  23.  2.7.  28.  D^-cembris ,  qui  omnes  dies 
thermometrum  modo  didum  ad  minimum  in  gradu  o. 
depreffum  tenuerunt.  Maxinuis  calor  fuit  d.  19.  lunii , 
oftendente  thermometro  fihrenh.  gradus  8<S".  in  loco 
vmbrofo. 

§.  5.  Tonitrua  audita  fiierunt  hoc  anno  Aprih*s  ir. 
Maii  29.  lunii  7.  10.  14.  18.  19.  25.  29.  lulii  $. 
t.6.  Augufti  7. 

§.  6.  Altitadines  pluuiarum  et  niuium  liquefada- 
rum  ex  obfcruationibus  Clar.  Kichmanni  hoc  anno  fue- 
runt  (equcatcs,  in  pollicibus  ct    partibus  centcfimis    pedis 

londincnfis. 


Tom.  XIF.  I  i 


17+: 
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laniiarius     - 

- 

X,  28. 

Fcbruarius  - 

m                m 

o.  74.. 

M:inius 

m              m 

1.49. 

Aprilis 

m              • 

2.   18. 

Maius 

- 

0.  74- 

lunius 

m              • 

3-  43. 

lulius 

. 

I    85. 

Auguftus     - 

m               m 

-•  33- 

Scptember  - 

m                 mm 

I.  58. 

Octobcr 

■             • 

0.  S6. 

Noucmbcr  - 

•            V 

- 

I.  88. 

Dcccmbcr  - 

- 

- 

2 .  —7. 

6'uiiima 

20.  63 

^.  7.  Vcntos  vdiemcDtcs  cxpcrti  fumus  hoc  anno  dic 
bus  fcqucntibus.     lanuiuii   3.  4.  7.   8.   13.    28.   30.  Fc 
bnnrii   a.    12.  15.    i5.    24. 
ap.     Aprilis  4.  p.   15.   21. 
15.   16.    17.   18.    19.   25. 
28.     Scptembris  4.   5.   11. 
Noucmbris   1.    2.  3.  4.   8- 


Martii    6.    i6.     18.     20. 

25.      Maii   3.    10.  j  I.  12. 

lulii    18.    26.      Augufti  26. 

15.    16.      Odobris    4.   25. 

14.   \6.   23.    28.      Dcccm- 


bris  I.  II.  24.  25.  Iiitcr  hos  procclhe  furcntcs  fiicmnt 
diebub  lanuarii  4.  7.  8.  28.  Fcbnuuii  15.  Martii  20. 
Maii  3.  10.  19.  Augufli  26.  28.  Noucmbris  i.  2. 
Dcccmbris  i .  24.  Ncbulac  infigucs  obortae  funt  Maii 
25.  26.  27.  Scptcmbrii  ^o.  0(flobris  13.  14.  No- 
vcmbrib  7.  8.  23.  24.  Dcccmbris  8.  20.  22.  Primac 
dcQiijuc  hirundiucs  vilac  fuiit  Maii  2. 


i  8. 
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§.8.  Halonc9  circa  Lunam  conlpedlae  fuerunt  No- 
vembris  16.  Dccembris  ai.  Irides  apparuerunt  lunii  29  , 
femihorii  fere  fpfltio ,  duplex ,  cum  tertia  valde  debili ,  et 
ex  vna  tantum  parte  conlpicua.  lulii  26.  Grandines  me- 
diocres  cecidemnt  Fcbrunrii  1 6.  fine  vento ,  lunii  29. 
flante  mediocri  vento.  Cometes  denique  hoc  anno  ap- 
paruit ,  Viennae  in  Auftria  primum  vi(us  d.  43.  Decem- 
bris ,  cuius  curfum  obferuatum  Clariff.  Heinfius  in  pecu- 
liari  tra(flatu ,  germanice  hic  edito ,  deferipfit. 
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DE  DEMSITATE  METALLORVM 
SECVM  PERMIXTORVM. 

AVCTORE 

G.  /r.  K}-aJ[t. 

f.    I. 

Dio  Tunt  hydrofiatices  problemata  praecipua ,  qmc 
ct  amoenitate  ,  et  fingiilari  vtilitatc,  emiiicnt  j  vnum 
dati  cirporis  cuiuscunque  derfitatem  comparare  cwn  denfi- 
tate  aquae  ,  fluidiue  alterius  ;  alterum  ex  datis  i'oIwiwiibus 
et  poKdcribus  fimplicium  duorum  ,  aut  pro  lubitu  pluriwn , 
in  mixtum  aliquod  ingredicntium ,  praedicere  denfitatem  viix- 
ti  juturam.  Vtriimque  diiplici  nititur  fundamento;  primo, 
pondera  ,  Jeu  tnajjas  ,  duorum  qmmmuis  corporum  ejje  in 
ratione  compoflta  den/Uatum  atqite  volwninum  \  altero^  cor- 
pus  qundcunque  Jolidum  ,  immijjwrt  vafi  aqua  pemtus  re- 
pleto  ,  expellere  tantundem  aquac  ex  hoc  vaje  ,  quantum 
voluminis  iljum  occupat. 

^.  2.  Hoc  vtroque  principio  adiutus ,  dicinir  Archi- 
medes  ,  cui  tota  hacc  thcoria  dcbctur ,  fubtili  rationc  dc- 
tcxilTe  argcnti  per  fraudcm  auro  admiAi  mcnfuram  in  co- 
rona  vot  ua  Hieronis  ,  Synicufuiomm  regis  ,  quod  primus 
tcftatur  Vitrumus  y  lib.  ix.  cap.  3.  addens ,  rcgcm  primo 
aducrtilTc  fraudcm  ex  indicio  Jatio ,  qpae  verba  PerraUus, 
in  notis  ad  fuam  verfioncm  Gallicam  Vitruuii  ,  intcrprc- 
tatur  pcr  lapidcm  Ivdium.  Scd  inucniuntur  plnrimi  au- 
(ftorcs,  Marinus  Ghctaldus  ,  \n  Archimcde  promoto,  Prop. 
1 7.  Galikeui  \  Cabaeus  ,  loh.  Bapt.  Hodicrna  ,  m  fuo  Ar  ■ 

cliimc» 
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chimede  rediiiiiio  ,  et  praecipue  f.Tetit^  Biirbonius,  qui 
hanc  praxin  Arcbimcdis  in  dubiiim  vocarunt ,  immo  ne- 
g^runt  j  et  hic  vltimus  quidem  in  libro  anno  1634.  edito, 
Parifiis ,  cui  titulus  :  V  ufage  ^  ou  le  moien\  de  pratiquer 
par  une  regle  toutes  les  operations  du  compas  de  propor- 
tion,  &c.  vtpote  minus  exafram  ,  et  diiigentia  tanti  Geo- 
metrae  indignam  ,  ob  infuperabilcm  difficuitatem  colligcndi 
accurate  aquae  fic  redundantis  copiam  j  exiftimaueritque 
Archimedem  coronae  in  media  aqua  lii(pen(ae  pondus  exa- 
minafle,  negleda  aqua  ex  huius  immerfione  effluente,aut 
akius  afcendente  ;  in  teftimonium  fiiae  fententiae  adducens 
verfus  Rbemnii  Fanmi ,  poetae  ,  qui  feculo  quarto  claruit, 
atque  in  Carmine  ,  de  Ponderibus  et  Menjuris  ,  cap.  4. 
hoc  Arcbimedis  inueutum  defcribens,  ait : 
Argentique  meri  par  pondus ,  idemque  fub  vnda  , 
Lancibus  impofitum  ,  (pcda. 

§\  3 .  Cum  igitur  facile  omnino  credi  pofTit ,  Archi- 
meiem  y  pofthabitO'  altero  torum  principiorum  ,  felegiffe 
aliud  atque  in  vfum  vocaffe  ,  quod  liber  ipfuis ,  de  infi- 
dentibus  bumido  ,  fuperllcs  adhuc  ,  abunde  docet  :  fubroga- 
tur  in  huius  locum  tertium  adhuc  principium ,  hodie 
vfitatiflimum ,  et  ,  ob  cxadam  fui  menfuram  ,  priori  mul* 
to  praeferendum  ,  nempe  ,  iacluras ,  quas  corpora  quae^ 
cunque  Jolida  y  eidem  fiuido  immerja^,  patiuntur  ,  tenere  in- 
ter  Je  rationem  voluminwn'  corporum  imnterforwn.  Quod^ 
ct  ex  principio  priori  fecundo  flicile  deducitur ,.  et  expe- 
rimentis  infuper ,  accurate  inlhtutis ,  perfede  comprobatur. 
Cum  igitur ,  proportionibus  in  aequatione&  mutatis ,  et  po- 
fitis  corporis  ahcuius  pondere  in.  vacuo  —  P,  voiumine  rr 
V,  denfitate  m  D ,  et   iadura  ponderis  in  aqua  —  A  , 

I  i  3  fit 
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fit  per  princip.  i .  P  =  D  V  ;  erit  ^  —  D  ;  fed  quia  pc« 
princip.  III.  cll  \'~A  ,  crit  ctiam  ^  —  ^-  Qi'^c  me- 
thodus  dcnlitatcb  corporiim  iblidorum  inuclligandi  ,  hodic 
rcccpta  ,  ct  ,  vt  vidctur  ,  polt  At\birmdrtfi  rcccns  intro- 
ducfla  ,  tribucnda  putatur  hauksheio  ,  vid.  Horrifii  l.cxicon 
Tcchnicum  ,  vol.  II.  tit.  Hydrollatiks  ;  qui  ncmpe  vir 
cxpcrientillinuis  commoda  primus  in  hunc  vfum  inftru- 
mcnta  cxcogitauit  ,  bilanccs  lcilicct  ,  ct  rcliquum  appara- 
tum  ,  a  cclcbcrrimis  Graucjandio  tt  Mujjcbenbroekio  dclcrip- 
tum.  Aliam  vcro  viam  ingrcfliis  clt  n.agnus  ille  Icicntiii- 
nim  rcflaurator  Vcrulainius  ,  paratis  libi  cubo  aurco  ,  vn- 
ciam  pcndcnce  ,  ct  vafculo  ,  cubum  himc  cxadc  capicnte ; 
quod  vafculum  dcindc  implcuit  ,  aut  aliis  cubis  duicrlbnim 
corporum  Ibhdorum  ,  aut  intiilis  fluidis ,  ct  pulucnibus  j 
hasquc  matcrias  omncs  ,  ita  fub  vnum  volumcn  rcduiflas, 
bilance  cxaminauit  ,  ficquc  tabulam  dcnfitatum  concinnauit 
in  rhaenoincnorum  ^cnhurji  pag.  694.  }\itct  cnim  lacilc 
cx  modo  di(flis ,  fi  V  fucrit  conllans ,  cflc  D  —  P.  Scd 
fimul  ctiam  pcrlpecftum  cll  nrtificibus ,  quam  dilTiculter 
parari  polljnt  ct  cubus ,  ct  valculum  cubicum  ,  quac  omni 
huc  ncccflTaria  cxac^titudine  ad  nmuflun  flnt  pracdita  ^  ct 
quam  anccps  flt  implcri  talc  vafculum  fluido  ,  fic  ,  Tt 
datum   fcmper  contincat  voluiricn. 

§.  4.  Ex  his  itaquc  principiis  foluuntur  omnia  pro- 
blcmata  huc  Ipcdantia  \  ct  alterum  quidcm  fupcrius  ad- 
dudlorum  hunc  iu  modum  ,  qucm  ,  vt  in  fublc(]ucntil)us 
excmplis  nihil  dubii  liipcrfit  ,  paullo  difliiKflius  cxponain. 
Sint  tria  fimplicia  X,  Y,  Z,  ingrcdicntia  miflum  ali«)uod 
M  ,  ct  concipiatur  fimul  aquac  ptirac  portio  alic|iia  quac- 
ciuiiiuc  j  ponantiir  corporis  dciUioris  X  pondus  ~  P,  volu- 

inca 
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mcn  —  V  ,  iadlura  ponderis,  quam  in  aqua  patitur,=:  4, 
denfitas  —  D  ;   fintque   his   refpecliue   analoga   in  corporc 

Y  ,  miniB  dcnfo  />,  i',  «,  </,  in  corpore  Z  ,  adhuc  minus 
denfo,  TT,  C|),  a,  i",  et  ia  aqua  <?, /,  ^,  /? ;  atque  erit 
ex  his  mixti  pandus  —  P  -|-  p  4-  tt  ,  volumen  —  V-{- 

V  ~{-(P  ;  iadura  ,  qujm  in  aqu.i  patitur  ,  fit  —  x  ,  den- 
fitas  —j.  Igitur  per  princip.  I.  crit  ?  -i- p  -\-  tx  :  e  ~ 
(V-i-c-f-Cl))^:  ^/;  fed  per  princip.  III.  eft  V-f-i;-!- 
<P  : /z^  .V  :^  ;  ergo  erit  P  -f-  p  -h  tt  ;  ^  —  .vv  -  g  ^J '■, 
aut  ^J^^  ■/-z^y.h.  (i.)  Eft  vero  ctiam  V  :  V-H 
«y  -H  (|)  —  A  :  A'  ,  per  idcm  princip.  III.  hinc  x  — 
Av-4-A^^-4- A  .  ^  porfo  ex  eodem  principio  Hint  Av~aVj 
A(I>— aV;  hinc  ,  fublUtutis  his »  prodit  .v— A -|-tf-f-a, 
quod  fubftitutum  in  proportione  ( i  )  mutat  eam  in  hanc 

fequentem  ^^ri^a  •  J  —.V  :  ^  i  in  hac  aflTumitur  denfi- 
tas  aquae  h  zn  x  ;  et  quoniam  iadlura  aquae  intra  aquam 
pofitae  omne  ipfius  pondus  exhaurit ,  erit  g  —e ,  aiit  -■ 
—  I  ;exquofit  A-^~^-«:  1  —  y  :  i  ,  aut  j' =  ^-^^^ 
~  denfitati  corporis  mixti.  Sin  igitur  ingredientia  tan- 
tum  fiierint  duo  ,  erit  denfitas  mixti  j~,  ;  vel  etiam  ,  fi 
denfitas  aquae  non  aflTumatur  pro  vnitate ,  erit  denfitas 
mixti  ex  tribus  ingredientibns  —    ^/."^/jj^J^-  ,  ex  duobus 


§.  5.  Sed  inuerfiim  huiiK  problematis  iblui  ncc  m 
vnico  quidem  cafii  potcft.  Sint  enim  duo  ingrcdieHtia  , 
quorum  pondera  X  ,  Y  ,  et  volumina  tc ,  y  ,  quaerantur 
cx  dafis  mixti  ponderc  M  ,  et  volumine  w  ;  erunt  in  hac 
quaeftione    quatuor    incognitae    X  ,  Y  ,  a'  ,  j' ,  fed  no« 

nili 
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uifi  duac  acquarioncs  quncflionis  naturam  exprimentes  ,  ncm« 
pc  X  -4-  Y  —  M  ,  ct  .V  -i- j'  —  w  ;  \ndc  patct ,  pro- 
blcm.i  hoc  efle  indctcrmin;Uiim  ;  ct  multo  magis  tale  ,  fi 
quacllio  iulhtuatur  dc  ingrcdicntibus  pluribus  quam  diiobus. 
Sin  autcm  adiiciatur  iioua  aliqua  conditio  cogiiita  ,  qualis  ex. 
gr.  fif ,  natura  iugrcdicntiiim ,  hoc  c(t,  ipfonim  denlitas,  tunc 
problcma  in  i'nico  tantum  calii  fit  dctctminatum ,  lcd  in  om- 
nibus  rcliquis  manct  iu(()lubi]c  Sint  enim  ingrcdicntium  fex  , 
pondcm  X,  Y,  Z,  T,  V,  W^  voliuniua  rc^pc^fliua  .v,  r,  ~, 
/,  1', ::',  naturac,  vcl  dcnfitatcs,  coguitac  rciatiuac  fZ,  ^,  t,  ^, 
^,  f\  mixti  dati  poudus  M  ,  volunicn  w;  nc^i  potcnuu  cx  his 
crui  pluro  acquatiouc»  quam  oQ.o^  cuni  incognitac  adliiU 
duodccim  ,  quac  acquationcs  Juut , 

X  H-  Y  -h  Z  -H  T  -f-  V  -f-  W  =:  M. 

.V  -4- J  -|-~-4-'-r-V-i-2y  —  /W. 
—  zn  a  .  y  —  t»  •  V  —  i. 
y  —  </ .  .j  zz  r  .  -  i=/. 

Et  lcui  quidcm  ndJiibita  artcntionc  patct  in  gcncrc  ,  fi 
numciTJS  incognitaruin  in  tali  problcmatc  fucrit  n  ,  acqua- 
tionum  ,  cx  natura  quacCtionis  cruaidarum  ,  numcrum  forc 
*-^  j  vt  igitur  quacdio  fiat  dctcmiiuata  ,  cx  Algcl>fa« 
lcgibus  dcbct  c^Tc  o  —  ^^*  ,  hoc  c(t,  n  zt-  4  ;  quarc  Ikk 
problcma  in  co  (blo  cafii  acquirit  circumdnntias  dcfinitiuns, 
in  quo  adlimt  quatuor  incoguitac  ,  vcl  duo  ingrcdicutia  , 
quorum  coguita  c(t  natura  ^  vtpotc  cui  ca(iii  iulcruiunt 
acquationcs  X-|- Y=iM  ;  x-i-yzz-tn  ;  ^—a\y—Oy 
ct  (]uarum  o^x:  oriuutur   valorcs   (tqucntes ,  X  rr  — a3:*r'» 

M  — ^m         --  h(am — M)  am — H  » 

X  —  ir-l>    »    *  —  ~i^6 —  »  ^  —  Tl^'      *'i  oninibus 

uliiS 
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aliis  cafibus  vna  ,  aut  plures ,  nouac  circumflantiae  praefto 
efle  debent  ,  -vt  problema  fiat  determinatum  ;  \ti  ex.  gr. 
in  cafu  trium  ingredientium  ,  data  efle  infnper  pofliint , 
aut  pondus  vniiis  ingredientis ;  aut  voiumen  alterutrius ; 
aut  ratio  duorum  ponderum  inter  fc.  Vnde  iure  meri- 
toquc  Ihtiiit  Tacquetus  ^  in  arithmeticae  lib.  iv.  cap.  4. 
P'ig-  295'- Jt  ^-l"^'  wixtum  ex  metaUls  tiibus  aut  phiribusi 
nullo  artificio  dcprehcndi  poterit ,  qua  proportione  fmt  com^ 
tnixta  \  qnod  ea  pojjint  infinities  variari ;  fubintellige  au- 
tem  artificio  hjdrojlatico  ,   non  chymico. 

§.  6.  Eft  tamcn  methodus  aliqiia  ,  determinandi  pon  • 
dera  ct  voliimina  triiim  ingredientium  ,  cx  cognitis  pon' 
derc  ct  voluminc  mixti ,  naturaque  ingrcdientium  ,  tam 
fpeciofi ,  vt  ca  et  mihi,  ct  aliis  perfpicacioribus,  aliquam- 
diu  illuferit  ,  et  alios  adhuc  etiam  in  poftcrum  fine  dubio 
fallere  pofllt ,  ni(i  fraus  ipfiiis  detegatur.  Hanc  ,  vti  ab 
initio  mihi  in  mentem  venit,  candide  exponam.  Statu- 
am ,  ene  mixtum  aliquod  ex  metallis  tribiis ,  quae  fint 
I.  II.  III.  Sit  mixti  pondiis  zr.  P  ;  atqnc  fint  duo  diucrla 
fliiida  M  ct  N  ,  in  qiiibiis  iadiira  pondcris  huius  mixti 
examinetur  ;  et  fit  quidem  iadlura  haec  in  fluido  Mzr^, 
in  fluido  Nzttt.  Deinde  metalli  I.  pondus  P  perdat  iti 
M~<7,  in  N~a;  meraUi  II.  pondiis  P  perdat  in  M 
—  d;  ,  in  N  =  (3;  metaUi  III.  pondus  P  perdat  in  M 
~  f  ,  in  N~y  ;  atqiic  infit  inixto  mctaUi  I.  pondus 
m  X  \  Wzziy  ;  III  — s  ;  qiioniam  ergo  fiint  iadurae  pon- 
deris ,  in  eodem  fluido ,  \ti  volumina  ponderum  ;  ct  vo- 
iumina  eiusdcm  ingredientis  vti  pondera :  ftatui  poterunt 
aequationes  {cqucntcs  j  in  fluido  M  eft  pro  metaUo  I 
P  :  ^  —  .r  :  j  ;  pro  metaUo'  II.  P  :  h  zizy  :  ^  ;  pro  me- 
Tom.  X/r.  K  k  taUo 
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t.illo  III.  P:c  — 3:";  funt  crgo  omncs  h.ie  trc5  iactiirac 
fimul  fiimt.ie  "-^— p'"^'^^  acqiuilcs  iidiiriic  mixti  /)  ;  vnde 
prodit  :ic,|iutio  pnma  talis ,  ax-\-by-{-cz  —  Vp.  In 
fliiido  autcm  N  paritcr  clt  pro  metallo  I,  V:  a^x  -.^^ 
pro  metallo  II.  P  :  (3  rz  j' :  ^^  ;  pro  mctillo  III.  P:y 
inz:  p- ;  vnde  axlcm  inrc  fict  aeqiiatio  lcciinda  a.v-H 
f3  >•  H- yszi:  Ptt  ;  tcrtia  autcm  acquatio  (iia  Ipontc  ttuir, 
nempc  .v-|-^' H-^— P; 'gifin'  cx  his  tnbus  ac(]U:'.iionil)Uij 
trcs  incognitac  potcrunt  dctcrminari  cx  rcgulis  algcbrac, 
confcqucntcr  cft  problcma  propofitum  dctcrminatum.  Scd 
manifelhic  liunt  hae  otFuciac  ,  fi  perpcndatur  thcnrcmu 
hjdnftaticum ,  quo  ccrtum  cll ,  iaduras  pondcris  ciusdcin 
maffic  ,  ficl.is  in  diucrfis  fluidis  ,  cflc  in  rationc  dcnfita- 
tum  corundem  fluidorum.  Sint  crgo  fluidorum  M  ct  N 
dcnfitatcs  //;  ct  n  \  atquc  crit  a:a  —  fn:f)\  b  :  ^  —  m:n\ 
c  :  y  —  m  :  n  \    p  :  tt  rr  w;  :  «  ;    confcqucntcr    crit   a  rz: 

"^  ;  P  =  "^  ;  Y  =  V  i  ^  =  "^-  i  q"i  valorcs  fubfl.tuti 
in  aeqiiationc  ax  -^  ^y  -[-  y  z—Vm  y  rcddunt  primam 
ipfinimam  ax-\-bj' -hcz  —  Vp  ;  ita  vt  duac  hac  acqua- 
tiones ,  non  rc  ipla  ,  fcd  lola  fimul.itionc  altcrius  ,  app.i- 
rcant  diucrfic  ;  quare  duae  l(>lum  (iiixTliint  acquationes  rc- 
ales  ,  ex  quib.h  adco  pioblcma  triuni  incognitariim  manct 
indctcrminatuni. 

§.7.  Supcrcft  alia  adhuc  confidciatio ,  quac  iubcrc 
vidctur  vt  ct  ilcris ,  iu  quo  corpora  pondcramus ,  ratio 
habcatur  ,  fi  dcnfitatcm  conim  ,  qiiantuin  licct ,  tx:nflam 
obtincrc  vclimus.  Amittuiit  cnim  in  acrc  (|Uoquc  ali(]uid 
iiii  pmJcri.s  corpora  ,  quod  facilc  ad  calculum  icuocari 
potcll.       Sit    igitur    corporis    alicuius   pondus   ablolutum  , 

quod 
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quod  ncmpe  habituiiim  eflct  in  vacuo  ,  —  P ;  voUimen 
—  V  ;  pondus  in  acrc  —J;  denfiuis  ueris  —  a  ;  pondus 
in  aqua  ~^  ,  dcnfitas  aquae  —  i  ;  atquc  erit  iadura  pon- 
deris  in  aere  —  aV  ,  in  aqua  —  V  ;  et  confcquenter  f 
~P  —  aV;^~P  —  V4  ex  quibus  duabus  aequationi. 
bus  eruitur  P  —  — rf  ,  et  V  r=  -7^^  ;  pofita  autcm  den- 
fitate  aquae  m  i  ,  et  iadura  ponderis  in  aqua  zr  A  ,  eft 
denfitas  corporis  z^  x  ?   et  bic  tft  A  —  V  —  7^  ;   liinc 

corrcda  corporis  cuiusuis  dcnfitas  crit  ~-^"g  ~  -iJT  1 
quia  denfitas  aquae  eft  ad  ^^enfitatcm  aeris  —  800 :  i .  Sed 
cum  animaduertiflem  ,  ditfcrcntiLim  denfitatum  hinc  oriun- 
darum  ,  in  corporibus  minutis  qualia  adhibuimus ,  vix  efle 
fenfibilem  :  hanc  methodum  non  adhibui ,  fed  ordinariam 
fecutus  fum  ,  ncgligendo  illud  ponduldilum  ,  quod  in  iiere 
amittunt  coipora. 

§.  8.  Cum  itaque  nobis  liccat  haec  duo  ficile  effice- 
rc  ,  praedkere  qiiacnam  denfdas  oritura  Jit  ex  datis  qui^ 
biisdam  in^rcdientibiis  ;  et  dcinde  ,  denfitam  hanc  ipjam , 
i?i  niixto  ortam  ,  cxplorare  ex  regulis  bydrojaticis  ;  ■vt  pa- 
teat ,  an  praedidioni  re(pondeat  euentus ,  nec  ne  :  hinc 
campus  latiflimus  hic  aperitur  theoriam  hanc  cum  expe- 
rientia  comparaudi ,  piaefcrtim  in  metallis  ct  (emimetal- 
lis.  Qiiem  laborem  ,  mihi  quidcm  iucundifllmum  ,  cum 
ex  partc  aliqua  in  mc  icccpi ,  fcci  id  hortatu  viri  Peril- 
luftris ,  Vincenti  Raijeri ,  Auguflae  icdituiim  metallico- 
rum  ViLC-Piacfidis ,  Idcntiarum  patroni  ,  et  reium  natu- 
rae  lagacifllmi.  Vcrfiuus  autcm  in  folis  mctnllis ,  illisque 
occupatus  fui  fcre  pcr  totam  acflatem  anni  1742.  In- 
gredientia  mihi  paraui  tam  pura  ac  licuit ,  eorumque ,  an- 

K  k  2  tequam 
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tcqu.im  colliqiien\(fli    fiicriiit  ,    pondcr.i  (bllicitc    cxnniinaui 
in  bilancc  cxadiliima  tali  ,  qium  cclcbtrrimus ,  dum  viue- 
ret ,  Graiiejandlus  defcripfit   in  Vhyftccs    Ehmmtis    imth:- 
maticis ,  pag.  201.    Edit.     1725,    vocauitque    bilnmnn 
hjdroj^aticam  ;   ct   hacc  pondcni  cxprcHi  in  gr:inis  ciusmo- 
di  ,  quonim  7680  ficiunt   libnim    amlklod.imcnfcm  ;    Abi 
quidcm  mihi  fitis  facilc  licuit  ctiam  quadnintcm  talis  grani 
in  bilancc  annotarc.     Practcr  cacrcras    circumllantias ,  ha- 
rum  rcrum  pcritis  abundc    notas ,   adhibui  aquam  ,    tiuuia- 
lcm  quidcm  ,    fcd    cam    fcmpcr  fcrc  ad  cundcm     gradum 
thcrmomctri    caicntcm  ,   ncmpe    ad    48   fahrcnhcitianiim  \ 
quanqam    hanc  caiuclam  non  adco  nccclfiriam    dcpichcn- 
di ,  cum  audo  cx  indullria  a(]uac  luiius  aliquando  calorc  , 
vsque  ad  gnidum    5<>  ,    vix  fcnfibilcm    pondcris    mutatio- 
nem  obfcruaui  in  corpore  intra  talcm  aquam  fufpcnlb.  Dc- 
indc  ,  vt   nc  acria  bullac  adhacrcant  corporibus   lubmcrfis , 
qiiac  multum  noccrc  poflunt  \cro  pondcn   inucnicndo  ,  ca 
quidcm   non  calcfcci  ,  cjuod  aliqui  fuadcnt  ,  cum  pcriculum 
cxinde  autfli  vohiminis  cxoriri  poflit  ;  fcd  ca  intra  aquam 
tamdiu  cclcritcr  hinc  ct  indc  agitaui ,  doncc  nihil  amplius 
aeris  contigui    dcpichcndi    pofTct.       Frufl.i    ita    pracpaniti 
tradidi  pollca  Claiillimo  D;im.  CfV/t';7  ,  Acadcmiac  Adiun- 
<fto  ,  (]ui  fupcllcclilc  chymica    fua  domcfiica    cffccit ,    fin- 
gulari  indullria   ct  diligcntia  ,  \t  parics   fcparatac  in  vn;im 
coUiqucfccrciit  ,  ct  commiftcicnttir.     At  vcro  mixta    illa  , 
quorum  altcrum   ingrcdicns   fuit   fcrrum  ,    ideo    n<">n    bcnc 
fucccflcrunt  ,  quod  fcmim    impurius ,    mnlto    fulpiiurc  (ca- 
tens  ,  adhibitum  fuit  \  id  quod  Clarifl".   Cramcrus ,    in   fua 
Docimafiica  ,  alii^iuc  ,  iam  annotaucrunt. 
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§.9.  Pondus  fruftuli  aurei  erat  in  acre  co8|  gr.  iuExperim.  1 
aqita  vero  197  gr.  vnde  eius  denfitas  17,  ^66.  Plum-  O"^ 
bi  pondus  emt  in  aere  27 S^  gr.  in  aqu.i  253^ ,  vude 
eius  dcnfitas  11  ,  357,  Mixtura  cxinde  orta  erat  frngi- 
lis  ,  coloris  fufci ,  et  plumbeo  aliquantum  nigrioris ,  fed 
ponderis  4.78  gr.  vnde  decrementum  ponderis  paflii  fuit  9 
gr.  quam  cum  in  duo  tantum  frufta  diffecare  voluilfcm  , 
difliluit  in  plura  ,  praccipue  vero  in  duo  reliquis  maiora  , 
quorum  vnum  pondus  tenebat  in  aere  200^  gr.  in  aqua 
xZ6  gr.  vnde  mixti  dcnfitas  13  ,  «Sio  ;  alterius  pondus 
in  aere  erat  102  gr.  in  aqua  94.^  gr.  vndc  huius  dcnficas 
13  ,  d^oo  ;  ex  quibus  concludo  mixturae  denfitatem  me- 
diam  13  ,  60$  per  experimenta  ;  pracdicenda  autem  ea 
fuiflct  13,  434-;  quare  haec  duo  metalla  fecum  permix- 
ta  maiorem  acquirunt  denfitatem  ,  quam  regiilae  et  theo- 
ria  iubent. 

§.  10.  Pondus  fruftuli  aurei  erat  in  aere  189^  gr.  inExper.  11. 
aqua  vero  179I  gr.  fiue  denfitas  18  ,  975  ;  pondus  au-  O^^C 
tem  fruftuli  argentei  in  aere  2731  gr.  in  aqua  2471  gr. 
et  denfitas  10  ,  528.  Haec  dederunt  mixturam  plane 
candidam  ,  pro  argento  habendam  ,  nifi  pondus  obrtitiflct  ^ 
huius  pondus  erat  in  aere  4<Jo|  gr.  in  aqua  425  gr.  et 
denfitas  12,  888,  quae  per  theoriam  debuiflet  cflfe  r  2  , 
875  ,  decrementum  ponderis  in  mixto  eft  2|  gr.  Patet 
ergo  ,  quantum  ex  his  colligere  licet ,  aurum  et  argentum 
intet  fe  permixta  denfitatem  augere  ,  (ed  adco  parum  ;  vt 
differentia  ncgligi  poflTit.  Neque  adeo  Archimedei  fcnfibi- 
liter  errare  potuit ,  dum  cx  huius  \triusque  metalli  colli- 
quefadi  explorata  denfitate  conclufit  ad  vtriusque  ingredien- 
tium  pondera. 

K  k  3  §  ". 
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Expet.  nr.  §.  II.  Aiiri  alia  portio  pondus  Iwbcbat  in  aere  131; 

^"5  gr.  iii  aqiui  124.  gr.  ct  dcnfitatcm  17,  533-  Cupri  ve- 
ro  iaponici  frullum  tencbat  pondus  in  acrc  281  gr.  in 
aqua  24.9  gr.  \ndc  dcnlitas  eius  8  ,  7S1.  Mixtura  ex 
liis  fada  coloris  erat  fcre  purpurci ,  et  ponderis  in  acre 
4-09J  gr.  adcoquc  detrimentum  ponderis  ex  fufione  ortum 
21  gr.  pondus  in  aqua  erat  370  gr.  adcoquc  dcnfiras  10, 
308  ,  quae  per  thcoriam  dcbuiflct  efl!c  10,  44.3  ;  ne 
quc   adco  hacc  mixtura  dcnfitatcm  rcgulac  aflTccuta  ert. 

Exper.  IV.  §.  12.   Non  finc  diflficultatc  obtinuimus  mixturam  cx 

auro  et  ferro  compofitam  ,  ncquc  tamcn  eam  latis  aequa- 
bilitcr  pcrmilVim  ,  quod  color  tcrrugincus  ,  in  flauum  lcn- 
fim  decrcfccns ,  indicab.it  in  mixti  intcrioribub,  Auri  ta- 
men  pondus  crat  in  aiire  94'  gr.  in  aqua  89^  gr.  ct 
hinc  dcnfitas  20  ,  94-+.  Pcrrum  tcncbat  pondus  in  aerc 
676^  gr.  in  aqua  589^  gr.  ct  hinc  dcnfitatcm  7  ,  798  ; 
huius  acccpi  (cobcm  pondcris  120  gr.  quae  ciutj  auro 
pcrmifla  maflHim  dcdit  ,  cuius  pondus  in  acrc  iS^gr.  vn- 
dc  dccrcmcntum  4.1^  gr.  in  aqua  pondus  fcruabat  adhuc 
i(55i  gr.  hinc  dcnfitas  10,  4-51  ,  quac  pcr  rcgulas  dcbe- 
rct  c(fc  10,  802.  Tcncbatur  hoc  mixrum  a  magnctc  , 
\bicunquc  ipfi  porrigcbatur  ,  ex  omnibus  Lucribus. 

laper.  V.  6.  13.    Pondus   frurtuli    aurci    <;rat    in    acre   114-.   er. 

Q  et  Qt  ,  ,  . 

in  aqua  1-^8,  cc  dcnfitas  19,000.  Stanni  pondus  in 
acre  fuit  249.gr.  in  aqua  215.gr.  vndc  dcnfitas  7,323- 
Mixium  crat  coloris  planc  argcntci ,  finc  vllo  indicio  auri 
cxtcrno  ,  ct  pondcris  in  acre  357.  gr.  in  aqiui  317.  gr. 
cx  quo  oritur  dccrcmcntnm  poiuicris  6.  gr.  ct  dcnfitab  8, 
925  ,  quac  Itcundum  rcgulas  dcbcrct  cfle  9,075. 

§.  14. 
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§.14.  Pondus  fniftiili  plumbei  erat  in  aere  145.  gr.Exper.  vr. 
in  aqua  i33igr.  vnde  denfitas  ii,58o  ;  Argcnti  pondus  ""^"^ 
in  acre  fuit  44igr.  in  aqua  40  ^  gr.  vnde  denfitas  huius 
10,470.  Mixtum  exinde  oitum  emt  coloris  fcrrei  paul- 
lo  albicantis ,  cuius  pondus  in  aere  91 1  gr.  in  aqua  83I 
gr.  et  confequcnter  denfitas  ii,8o5,  quae  ex  regulis  de- 
beret  efle  11,373  \  dcciemcntum  pondcris  magnum  eft, 
plumbo  fine  dubio  adfcribcndum  ,  nempe  ^^.  gr. 

§.15.  Pondus  plumbi  fuit  in  iicrc  i2  5<J.  gr.  in  aqua  Expfr.  Vii. 
1i44.gr.  hinc  denfitas  11,214.  Cupri  iaponici  pondus  i^et(f 
fiiit  in  acre  953.  gr.  in  aqua  S43.  gr.  vndc  dcnfitas 
8,<J53.  Mixti  pondus  imieni  in  aere  1813.gr.  in  aqua 
i<53o.  gr.  vndc  denfitas  9,907,  quiie  debuiiret  efle  fe- 
cundum  regulas  ^-^^so:^  dccrcmcntum  pondcris  fiiit  39^. 
gr.  fed  quia  ingredicntia  bis  liqucfida  fucrunt ,  vt  melius 
commi(cerentur  \  famo  huius  dccrcmcnti  dimidium  ,  quod 
eft  198.gr.  Mixtura  ,  parte  fui  aliqua  abrafa  ,  vift  eft 
fubrutila.  Plumbum  et  ferrum  ,  quac  nunc  ordine  fuo 
fcqui  dcberent ,  ob  difficilem  horum  mctaliorum  permixtio- 
nem  ,  non  tentauiraus. 

§.  16.  Pondu?  plumbi  fuit  in  uere   1007.  er.  inaqua^      „„. 

,       .      J  ^         .  ^     .        ^      Exper.VlIL 

919.gr.  vnde  dcnfitas  11,443.  Stanni  autem  m  aere  ietQt 
7oi|gr.  in  aqua  ^o^igr.  hinc  dcnfitas  7,307.  Mix- 
torum  pondus  erat  in  aere  16751  gr.  in  aqua  1494.gr. 
vnde  denfitas  mixti  9,220  ,  quae  ex  rcgulis  deberet  efle 
9,285  ;  color  mixturae  videbatur  albicans,  fcre  vt  argenti; 
dccrementum  ponderis  eft  3  2|  gr.  Confcntit  hoc  experi- 
mentum  cum  eo ,  quod  inftituit  in  Italia  Montanariits , 
et  relatum   legitur    in  oratione    celeberrimi  van  Mnjfchen- 

broek 
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broik  pnicmifni    cxpcrimcntis   Acadcmiac  dcl  Cimcnto,  ab 
iplo   l.itiiic    cditis ,    p;ii;  XXII. 
Exper.  IX.  §•  17-   Pondijs  ari;,cnti  crat  in  acrc   52S»  gr.   in  aqua 

C^-t?  4.78.  gr.  hinc  dcnlkas  ciiis  10,418..  Ciipri  iaponici  pon- 
dus  in  acrc  34-0.  ijr.  in  aqiu  301.  gr.  vndc  dcnlitas 
8,71  S.  MixtiuM  cxndc  orta  pondus  tcnuit  in  acrc  S58 
gr.  in  aqua  77D.gr.  ct  conlci]ucnccr  dcnfu.itcm  9,-50, 
q.iac  pcr  rc^ulini  clicitur  9,679.  Cactcrum  dillccla  luicc 
mafliii ,  ct  limac  Dpc  paullo  adacqu.ita  ,  coloris  npparuit 
aurei.     Dccrcnicntum  pondcris  c(l  ic^.  gr. 

Exr*^'-  X-  §.  18.  Artjcntum    ct   fcrrnm  commi(ccri  intcr  (c  non 

^"^  pt)tucrunt  ,  ctiamfi  bis  cxpcrimcntum  tcntatum  ,  ct  (crnun 
in  iinuturam  conucr(iim  fiut.  Vidcbatur  cnim  po(l  (iifio- 
ncm  vtramquc  nrgcntum  nnxlo  quafi  agglutinatum  ferro , 
tcrmino  valdc  didintflo  ct  tcnui  ,  fic  vt  vnum  compofiti 
latus  m.igncti  adhacrcrct  optmic  ,  altcrum  vcro  oppofitum 
planc  non. 

F-xpcf  XI.  ^-  ^P-  Argcnti  fnidum  pondus  habcbat  in  acrc  31  5* 

Ct<2i  gr.  in  aqua  2S5',  gr.  ct  hinc  dcnfiiaicm  10,596.  Stanni 
pondus  in  acrc  (iiit  700?  gr.  in  aqua  605?,  ct  hinc  dcn- 
fitas  7,338.  Mixti  pondus  ciat  in  acrc  9S4..  gr.  in  aqua 
%6'^.  gr.  vndc  cruitur  dcnfita>  8,  13-  ,  quac  rcguiarum 
du<flu  debcict  cni-  8,111.  Alixtura  coloris  crat  magis 
ftannci  quam  argcntci  ,  ct  fub  dcntium  mor(ii  paullo  ad- 
huc   (lridcn«5  ;  decrcmcntum   pondcris  crt   32.gr. 

Exper.  xu.  §    20.   Cupnim  ct  l-crnim  non  potuimus  pcrmifccrc, 

$<to  cxpcrimcuto  bw  rcpctito  ;  nam  magncb  gcncro^idimus,  ad 
iiKiicium  \ocatus ,  ^num  compo(iti  latus  attr.:licbat  ,  altc- 
ruiii    v(To   iiu.i(f"iiim  rclinqucbat. 

$   21 
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§.  21.  Cupri  fiiecici  pondus  in  aere  fuit  4-6 $1.  gr. Exper.xiir. 
in  aqua  410.  gr.  et  denfitas  8,387.  Stanni  \ero  pon-  *"* 
dus  in  aere  419'  gr.  in  aqua  3635  gr.  vnde  denfitns  7,457. 
Mixtum  ,  bene  vnitum  ,  exinde  fadlum  ,  et  cura  (umma 
praeparatum  ,  praefcnte  et  dirigente  PcriiluRri  Domino 
Raijero ,  in  laboratorio  cliymico  collegii  metallici ,  te- 
nebat  pondus  in  aere  8<53|  gr.  in  aqua  7<J2j ,  et  conle- 
quenter  denfitatem  8,530,  quae  fecimdum  rcgulam  debe- 
ret  efle  7,919  ;  vnde  patet ,  decrementum  ponderis  fu- 
ifle  21.gr.  et  mixtum  denfius  fuifle  ipfo  cupro  ,  ingre- 
dicntium  denfiore  ;  adeoque  hic  denfitatem  ,  quam  expe- 
rientia  dedit ,  omnium  maxime  excedere  denfitatem,  quam 
reguLi  exliibet.  Atque  idem  hoc  etiani  aliis  adhuc  ca- 
ptis  experimentis  comprobatum  nobis  fuit.  Hoc  augmen- 
tum  denfitatis  in  cupro  et  ftanno ,  fecum  permiftis  ,  tanj 
infigniter  confpicuum  ,  in  caufla  fine  dubio  efl ,  cur  id  ab 
aliquibus  chymicorum  excellentium  fmgulariter  fiierit  an- 
notatum  ,  negledum  quamuis  hucusque  in  libris  bjdrtfjla- 
ticis ,  qui  horum  miftorum  examina  fibi  vindicant ,  fed  in 
folo  problemate  Archimedis  explicando  et  enarrando  ac- 
'quiefcunt.  Ita  legimus  in  lexico  technico  Harrifii ,  To- 
mo  II.  tit.  Transmutatio  :  Hooldum ,  Anglum  ,  ex  cupro 
et  ftanno  fecum  permiftis  produxifle  metallum  ciipro  fpe- 
cifice  grauius ,  4ta  quidem  ,  vt  pofitis  grauitate  fpecifica 
aquae  =::  i  ,  cupri  rr:  81 ,  ftanni  ir:  7  g  ,  eflfet  mixti  gra- 
vitas  zz  8 1  ,  quae  non  male  congruunt  cum  experimento 
noftro  Ibidem  adiicitur  quoquc  ,  plura  talia  experimenta 
de  mixtione  metallorum  dcfcripta  efle  in  vita  Hookii , 
ipfiiis  Oppribus  pojihumis  praemifFa.  Eiiisdem  huius  phae- 
nomeni  memincrunt  etiam  Becherus ,  in  tradatu  gcrma- 
Tom.  Xiy.  L  1  '  nico , 
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nico,  cui  titu'u5 :  bcr  (E^OntifcJC  ©lucf  ^ -Oafcit ,  cJito 
anoo  i582.  pag.  109  ,  lcd  niinium  exteiidcrc  \idctur  hoc 
augmcntum  ,  dum  duos  globulos ,  cuprcum  ct  ftauneum  , 
vtrumqiie  eiusdcm  Toluminis ,  fufione  ad  vnum  pracccdcu- 
tium  horum  voluminum  commixtos  ,  nimaruT»  vtriusquc 
pond-^ris  exacquare  aflcrit  •,  et  Clariflf.  lob.  lumkcrus  ,  in 
Co-ijpiciuChjmias^  P>iS-95  3,  vbi  de  h.ic  rc  Glauhirum 
allegat. 

Eipcr.xiv.         §•  2i-  Ferrum  ct  ftannum  intcr  fe  non  fucnmt  com» 

^***    mifta  ;  crant  enim  latcra  extrcma  ita  heterogcnca  ,  vt  00- 

rum  altcrum  migncs  tcncrct  fortiilinic  ,  altcrum  vcro  pla- 

nc  non  attrahcrct  \    quam    quidcm    hctcrogcncitatcm    ipfc 

etiam  oculorum  afpcclus  cdocuit. 

erpeT.  XV.  f-  -3-  Commiicuimus  ctiam  mctalU  tria  •,  atquc  cr\t 
t  +  ctii:  jjj  j^i^  pondus  plumbi  in  ^crc  1470  ^  gr.  in  aqiv.i  1339I 
gr.  hinc  dcnfitas  11,205.  Cupri  iaponici  pondus  ir.  acre 
604.gr.  in  aqua  534-' gr.  vndc  dcnlitas  8,693.  Stan.ii 
pondus  in  aerc  529.gr.  in  aqua  456,  gr.  cuius  erga  den- 
fitas  7,271.  JHafllie  huiu»  bcnc  pcrmixtac  totius  pondiis 
erat  in  ucrc  2143.gr.  vndc  drcrcmcmum  460 ;gr.  Erat 
autcm  mixtum  diuifum  in  frnfla  dno ,  quori:m  vnnm  ac- 
ccpi  ,  ct  obfcru.uii  eius  pnnJus  in  ncrc  i  .ji5.gr.  in  aqin 
913  gr.  vndc  dcnfitas  milli  fuit  9,364,  quam  rcgula 
pracbct  9,520.  Multum  crgo  fupcrat  dciifuMs  hicc  adu- 
aiis  illam  ,  quac  (ccundum  rcgulam  dcbcrct  locum  h.ibcic. 

§.24.  Eucntus   hucusquc  dcfdiptOi  brcuius  cxp.MVim 
in  fcqucDti  ubula  ; 


CombU 
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Combiniti- 

Denfiiates 

Denfitates 

Deiifiatcs 

Diffcrenti.i 

Dccrcmen- 

Expcri- 

cnesmctal- 

ingredien- 

pei-  regu. 

ptr  expe- 

tum    pon- 

tiicntunj. 

lorum. 

tium^ 

lam. 

limcnt. 

ilcris. 

G  efb 

17  •  766 
II   •  3S7 

13-43  4- 

13.605 

40.171 

9gr- 

I. 

Get^ 

18  •  97S 

10  •  5;e 

12.875 

12.888 

+0.013 

11. 

"bet^ 

f  1   .  6tto 

10  •  +70 

11-373 

11.806 

+0.433 

99 

VI. 

3et$ 

10  •  418 
8  •  718 

9.(579 

9-750 

+0.071 

lOi 

IX. 

3et^' 

10  •  Sp6 

7  •  338 

8. III 

8  132 

+0.021 

3a 

XI. 

?  et  ^ 

8   .   3S7 
7  •  +57 

7-919 

8530  4-o.(?ii 

21 

XIII. 

Get  ? 

I  -•  SJ3 

8  •  78t 

10.443 

10.308 

-0.135 

2| 

111. 

GetcT' 

10  •  5  +  4 

7  •  7J8 

10.802 

10.451 

-0.351 

311 

IV. 

Get  :^ 

1  s  .  OOO 
7  •   323 

9-075 

8.925 

-0.150 

6 

V. 

t>  et? 

11    •    11  + 

8  •  663 

9.950 

9.907 

-0.043 

198 

VII. 

t»  ct^ 

I  I   .  ++3 
7  •  307 

9.285 

9.220 

-0.065 

321 

VIII. 

cx  qiia  generaliirime  apparet ,  i .  Fernim  videri  pofle  red- 
dcrc  mixturam  rariorem  ,  quia  id  in  fola  parte  pofteriorc 
tabiilae  occurrit  ;  2.  Argentiim  rcddere  mixtiiras  denfiores, 
quia  id  iu  (ola  partc  anteriore  tabulae  confpicitur. 

§.25.  Cauflas  harum  reccfllonum  a  regula  indicata 
admodum  difficiles  efle  credo  ,  cum  requirant  cognitionem 
irjcwllonim  iutimam  ,  et  talem  ,  qualem  de,  ferro  expo- 
(iiit  (agacifllmus  Rcatimunus ,  qua  deindc  feliciter  vfus  efl: 
in  cxplicaiido  problemate  kemplano  ,  de  fcintilJarum  (iibi- 
to  oitu  ,  quae  chalybi ,  filicis  ope  ,  excuduntur ;  in  Com- 
mentariis  Academiac  jcientiarum  regiae  parjfienfis ,  ad 
nnnpni  1736.  /d  ramen  agnm  ,  \t  aliquot  caufllas  ex- 
cludnm  ,  de  quibus  (Iicilis  fufpicio  oriri  poflTet ,  euentum 
hunc  ipfis  effe  adfcribendum. 

L  1  a  §.  ti6. 
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§  25.  Expcrti  fumus  ,  mixtum  fcmpcr  minoris  fuiP 
lc  ponderis ,  quam  quod  tencbat  (iimiini  vtriusi|uc  ingre- 
dicutium  ^  et  aurum  quidcm  ,  cum  argcnto  mHtiim ,  quam 
minimum  detrimcnti  huius  dcdiflc  ,  linuilquc  cti:im  quam 
miuimum  a  dcnlltatc  regulari  dcuiallc.  Conllat  dcinde 
ctiam  cxpcrimcntis  ccrtinimis ,  ct  multa  cura  inflitiitis  , 
metalla  ,  in  fufione  alicjuamdiu  fcruata ,  Ihinnum  pracci- 
pue  ,  cuprum  ,  et  plumbum  ,  ponderis  augmcntum  accjui- 
rere  fcnfibile.  Non  itaquc  fine  rationc  in  opinioncm  ad- 
ducimur  ,  ex  folo  ingrcdicntium  oito  incrcmcnto  vci  de- 
cremcnto  pondcris  omncs  cfFccftus  hucusquc  cnumcntos 
expiicari  pofle  Qiiam  fcntcntiam  vt  cxaminarc  qucam  , 
pono  mctallonim  ingrcdicntium  pondus  ,  volumcn  ,  ct  dcn- 
fitatem  ,  dcnfioris  quidcm  P,  V,  D,  rarioris  p,  -y,  //,  dc- 
crcmenta  pondcrum  in  dcnfiore  w  ,  in  rariorc  ;;.  Facfls 
igitiir  commixtionc ,  erit  in  compofito  mctalli  ponJus 
dcnfioris  —  P— w  i  rarioris  —p  —  n\  quorum  illud  fibi 
expofcit  vokimen  V  —  '^-  ;  hoc  vcro  i'  —  ^ ;  cx  his  dc- 
ducitiir  dcnfitas  mixti  —  yi^^EmV^^ 

Sit  igitur  denfitas  mixti  adlualis  obfcruata  —  d- ,  dctrimcn- 
tum  pondcris  in  mixto  ,  ctiam  obfcm:Uum  ,  zr.  ^  ;  h:ibc- 
buntur  hic  diiac  acquationcs ,  vSr^^"^, 

1  j    v-KD-mv  -nv    ~    a  y    ct    m 

-^  H  —  b.  Ex  quibus  elicitur  valor  ipfius  m  — 
L-  ;     cfl  autcm  P^DV:  p  —  dv\ 

^  z:z  j  ;   p  zr  5  j    crgo   elicitur    cx    fidlis    fubflitutionibus 

his  valor   ipfius  ;«  — TTD-^d)^ j    fiiWhtu- 

antur 
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antur  hic  rurfiis  valores  ip(briim  DV  et  dv  ^  qui  funt  P 
€t  p,  atque  obtinebitur  fic  m  zz  ■ — -  a{D-ci)  — •  Appli- 
cando  nunc  hanc  exprcrtionem  ad  experim.  XI.  de  ^) 
et  Ji  fit  D=iio.59<J,  tf— 8.132;  P:z=3i5i;  //— 
7.338;  p— 700^;  ^—32;  atque  ex  his  deducitiir 
quamproxime  w/  —  3  .  o  7  gr.  «  zz  28  .  93.  gr.  Sin  ita- 
que  in  hoc  cafu  ftatuatur  argentum  pafliim  fuifle  decre- 
mentum  3. 07.gr.  et  ftannum  28.93.  gf-  explicari  po- 
terit  et  denfitas  mixti  auda  ,  et  detrimentum  ponderis  in 
eo  fKflum  ,  per  iiypothefin  hanc  iatis  probabilcm.  Scd 
applicando  eandem  hanc  formuKim  ad  caiiim  expcrimenti 
Xlll.  de  ?  et  ^  ;  oriiintur  ;/;  zz  —  473.  gr.  n  —  494, 
gr.  quod  detrimentum  ponderis  negatiuum  in  cupro  indi- 
cat ,  ipfi  augmentum  acceflTifTe  ponderis  473.gr.  ftannum 
\cro  pafliim  fuifle  detrimentum  494.  gr.  Cum  itaque 
ftanni  ingredientis  pondus  tantum  fuit  419',.  gr.  debuillet 
in  mixto  adfuifle  pondus  ftanni  —  741.  gr.  quod  abfurdum 
eft  ;  vt  praeteream  ,  augmentum  cupri  ex  4<55'.  gr.  ad 
p38i.gr.  efle  incredibile.  Qiioniam  igitur  haec  explicatio 
•vni  foli  phaenomeno  manifeftiflime  contrariatur  :  nulli  re* 
dle  explicando  fufliciet. 

§.  27.  Altera  ratio  ,  quae  in  fubfidium  vocari  pofle 
videtur ,  haec  eft :  metalli  denfioris  ahquid  fubintrare  ,  du- 
rante  fufionc ,  poros  metalli  rarioris ,  ita  tamen ,  vt  exin- 
de  huius  volumen  non  augeatur ,  fed  accepta  pondufcula 
libere  ,  et  fine  fada  extenfione  fui ,  intra  fe  contineat. 
Sint  igitur  denuo  eaedcm  denominatioues ,  quae  ante  ■ 
atque  infuper  illa  portio  metalli  dcnfioris  ,  quae  rarioris 
poros  ingrefla  efl  ,  fit  —  a  ;  erit  igitur  iam  mixtum  com- 
pofitum  ex  mctallo  denfiori ,   cuius  pondiis  —V  —  a  vo- 

L  1  3  lumca 
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lumcn  —  V—  *p-  ;  et  rariori ,  criiis  pondiis  —  p-{-  a  ,  ct 
volumen    priflinum    m  v  ;     Midc    dcnfitns    mixti    oritut 

'-d-e 

y-+-v  —  a^v  ^  quae  kmpcr  crit  maior  qunm  dcnfitns  rcgulnc 

ordinariae  v^  >  quoniam  ibi  dcnominator  fraclionis  minor 
cft  quam  hic  ,  ct  numcratorcs  Atrinquc  (iint  iidcm,  Ergo 
hinc  explicari  ncquit ,  quo  pado  mctalla  t]uacdam  ,  poll 
fufioncm  pcrmilta  ,  fiant  rariora.  Idcm  inconucnicni  pro- 
dit ,  fi  portio  a  tranfirc  pon.uiir  cx  rariori  in  dcnfius,  lit 
cnim  nc  dcnl.tas  mixti  -  -^izi^  ^^j^,„^    „^. 

commodo  prcmitur  ac  pracccdcn». 

f.  28.  Vidcamus  igitur  quid  cxfpc(ftandim  lit  ab 
Vtriusquc  huius  cxplicationib  combu^.ationc.  Sint  hunc  in 
fincm  dcnominationcs  aohuc  cacdcm  ,  quac  antca  ;  ati]uc 
crit  in  compofito  poudus  mctalli  dcnfioris  zi:  P-w-j-a, 

fub  voluminc  V  — 'V^  V  ;  pondus  mctalli   rarions  V-n 

-4-  a  ,  fub  voluminc  c  —  y  ,  quia  a  fiipponitur  non  nui- 
tare  volumcn  mctalli  rarions  \  igitur  dcnlitas   huiiis    mixti 

crit  <r— :r^:rT-r7 ^,  —  ^  )  ^"^c  cadcm  mcthodo  , 

v-i-.--^; —   ^    -  p 

qua  pruis,   (§.  26.)  dcducitur  ;;/—  a{v~d,r 1" 

^-^  \  fm  autcm  (latuatur  pondii!-  a  tranfuc  cx  mctallo 
nriori  in  dcnfius  ,  cructur  ,  mcthodo  hucuH]iic  adhibiia,  ;;; 

/n.a)P<i-((7-d )( <>-fr)D '  .       aD  /■   j  •  i 

—  '  a(D-u)-— ^-^  W^A\  «'-•J  pnmum  mcmbmm 
vtriuNqiic  hniu^  valoris  planc  idcm  cfl  cum  illo  valorc 
ipfius  w,  t]ui  antca  [%.z6.)  inucntus  fuit.      Vndc   patct  , 

pro 
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pro  dcteiminanda  m ,  in  hoc  cafu  ,  adiici  adhac  debcre 
valori  ipfuis  ;;/  priiis  inuento  quantitatem  aut  ^j  y 
aut  i)^-j  \  in  cafu  crgo  experimcnti  IXIII  ,  in  quo  erat 
*n:zz—  473  gr ,    erit  eadem  nunc   hac  hypothefi  —  — 

473  -i-  D^-d  =  -  74-3  H-  777^  =  -  473  -f-  481  ~  8 
gr.  fi  ponatur  cx  —  60  gr.  Satis  commode  igitur  per 
hanc  hypothcfin  phacnomena  ,  et  hoc  ,  et  rcliqua ,  cxpli- 
cantur. 

§.  29.  Pcrpcndamus  nutem  hypothefiii  adhuc  quar- 
tam  ,  et  Iktuamus  ,  i.  vtrique  iogredientium  metallorum 
aliquid  pondcris  dccedere  fufione  durante  ;  2.  ex  metallo 
deufiori  tranfirc  portioncm  quandam  in  poros  rarioris  •  et 
3.  hanc  portioncm  tranfcunrem  augere  aliqu:iutum  etiam 
volumen  metalli  rarioris.  Sint  igitur  omiies  appelhtioues 
adhuc  eaedcm  ,  quae  ante  fiierunt  \  atquc  erit  iam  iti  mixtc? 
nictalli  deufioris  pondus  —P  — ;/;-«,  quod  expofcit  fibi 
vokimen  =:  V  —  — ^  V  ;  metalh  vcro  rarioris  aderit  pon- 
dus  —  p  -  ;;  -f-  a  ,  cuius  parsp  -^  n  habcbit  volumeu  v  - 
Y  ,  pars  vero  a  augebit  volumen  ,  cxtcnfione  fada ,  par- 
te  (J)  ,  ita  \t  volumen  metalli  rarioris  fit  rr  v  --  ^ 
-\~  (^  ;  erit  crgo  denfitas  mixti  aduahs  ~ 
P-^p  —  m—n 
V-4-c;—  ^  —  "^  —  5^  _u-  (5  "-"  ^ »  ^"'*®  tequatio  C(V 

dem    modo ,   vti    praecedcutcs ,    tradata     pracbct   m  ~ 

re  ipfiub  ;«  valorcs  ipGuum  a  ct  Cj)  talcs  afllimi  mu]ti« 
modis  poOfunt ,  \t  ct  ipfi  fidem  inucnirc  queant ,  et  de- 
inde    ipfam  ;«  producant    credibilera.      Ita    ia  expcrim. 

XliL 
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XUI.  fi  niimcris  rotundis  aflumantur  data  P  —  ^$  gr. 
D-::^  s: ,  p  =r  +19  gr.  </=  71 ;  b  —  zi  gr.  a  — 
8; ;  ct  llituantur  a  —  c$  gr.  0  —  ;  ,  ita  vt  fit  0  : 
viri:  J-  =</:  2  p  =  7!:  838  zz  i  :  114,  aut  vc- 
ro  (J)  n:  ,;^  ^'  ;  prodibit  w  —  i  gr.  quae  omnia  fhtis 
commodc  aflTumi  pofliint  ^  vndc  hacc  cxplicatio  latius  ad- 
huc  patet  quam  pracccdcns. 


QVA 


QVA  RATIONEINSTRVMENTVM, 

QVO  QVANTITAS  AQVAE ,   CALORE    ATMO- 

SPHAERAE    NATVRALI    EX    SVPERFICIE 

AQVAE  CERTA  IN  AEREM  ELEVATAE  , 

COMMODE  MENSVRATVR,  CON- 

STRVI  DEBEAT. 

AVCTORE 

G.  fF.  Ricbmann. 

I. 

Fi;it  vas  ligneum  cylindricum  robuflis  annulis  ferreis  com-xab.  iir. 
paginatum  ,  cuius  Tedio  verticalis  fit  C  A  O  B  D  ,  Fig.  •• 
Tcl  uidar  dohorum  in  medio  in  ventrem  abiens.  Vas  qui- 
dem  cuiusuis  figurae  etiam  quadrangularis  cligi  poteft ,  fi- 
gura  tamen  cylindrica  vcl  quomodocunque  rotunda  lig- 
ncis  praefertim  vafis  magis  conucnit.  Va(a  einim  talia  du- 
rabiliora  effe  ,  quadrangularium  vero  compagem  facrie  fol- 
vi ,  vfu  compertum  cft. 

2.  Diameter  cauitatis  vafis  A  B  fit  20  digitorum  ,  plus 
vel  minus  et  altitudo  A  C  cauitatis  quinque  circiter  digi- 
torum  plus  vel  minus. 

3.  Interna  et  externa  vafis  fuperficics  picc  bcne  obdu- 
catur ,  iulbr  doliorum  quibus  cercuifia  afleruatur ,  taliquc 
rationc  contra  aeris  iniurias  defendatur.  Poteft  etiam 
interna    fiiperficics    pliimbeis    laminis    loco    picis   obduci. 

4.  Vas  circa  bafin  pertufiim  et  Epiftomio  C  pracditum 
fit  ,  vt  aquae ,  fi  requiratur ,  exitus  concedi  poflit. 

5 .  Operculum  A  O  B  conftruatur  ,  quod  in  medio  fit 
clcuatum  ita  ,  vt  pluuia  commodc  dcfluere  poflit,  et  im- 

Tom.  XIV.  M  m  po- 
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ponatur    vafi.      In  q  pcrf  )rctiir ,    vt  acri  libcr    aditiis  ct 
cxitus  pcr  fbramcn   pattat. 

6.  lu  medio  opcnuli  A  0  B  f.t  foram.en  qnadrangu- 
Jare  ,  quod  canalem  plumbcum  quadraugulartm  O  P  S  il 
cuius  lumen  25  digitorum  quadratorum  (it  et  altitudo  quin- 
que  digitorum  fcrme  ,  rccipiat.  Canalis  huiiK  ex^r^m^itas 
\na  O  R  hibcat  marginem  ,  ne  foramini  qmdrant^ulari 
operculi  immifliis ,  cadat  ,  Icd  opcrculo  bcne  (ulciytiir ,  al- 
tera  extrcmitas  tautum  non  attiugat  fuuduro   vafiK. 

Vt  patcat ,  dcfcriptum  indrumcntum  vliu  defiderAtc»- 
accommodatum  c(rc. 

I.)  Expnnatur  aeri  apcrto  in  fulcimcnto  qucxiiimi 

2.)  Fac  indmdatur  quantitas  aquac  prius  m<!n(iirata 
per  lumcn  canalis  quadrangularis ,  fic  vt  cir^a  medi.im 
vafis  altitudincm  ftagnct. 

3  )  Stct  pcr  mcnfcm  vnum  expofitum  itn  acri  vt  didum 
ct  vltimo  mcnfis  die  aqua  in  va|c  rcm:uicn'i  mculurcrur. 

Cum  ne  ficcilfimo  quidem  mcn(e  ex  fupcrficic  25  di- 
git.  quadrat.  vnquam  300  dig.  cub  aqoac  in  vaporcs  rcfoluan 
tur,  vt  ex  ob(cruationibus  variis  conditit,  et  fumma  aquac  in 
■va(e  contcntac  fcrme  800  digit.  cub.  -fit ,  quantitas  hacc 
aquae  mcnfis  vniiis  intcruallo  vt  in  vaporcs  abcat  ,  non 
eft  mctucndum  ,  fi  vcl  nc  gutta  (]uidciD,  pluuiac  toto  i(lo 
tcmporis  intcniallo  ,  aquam  infirumcnto  contcutam  auge- 
tet.  At  augct  pluui;i  quantitatcm  huius  aquac  ,  pluuiac(]uc 
quantitas  va(e  hyctometrico  dctcrmiiiatiir ,  liata  fupcrficic  , 
in  quam  pliiuia  cadit.  Haec  tamcn  quantitas  fi  t(Uo  mcn- 
fis  fpatio  nihil  cxhalarct ,  nun.juam  tanta  dk.  pot- 
cll  ,  vt  oras  vafis  attingcns  dcfluwc  valcat  ;  pcr  vaiiai 
cnim  obfcruationcs  conftitit ,  nuuquaju.  Tuius   nicufb   intcr- 

vallo 
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\allo  300  digitos  cubicos  pluuiae  in  (iiperficiem  25  dig. 
quadratorum  cecidifle  ,  quae  ,  fi  omnis  in  -vafe  ftagnaret , 
ne  vnius  quidem  digiti  altitudinem'  obtineret.  Hinc  fimul 
patet  altitudinem  capacitatis  -vafis  duomm  tantum  digito- 
nim  efle  poflTe.  All  ne  fibro  lignario  negotium  faceifat , 
maior  altitudo  vafi  tribui  poteft. 

Cum  igitur  nquam  initio  menfis  infiifam  menflirare 
pofllmus ,  antequam  infundimus ,  et  pluuiae  quantitatem 
per  vas  hyetom  :  determinare  ;  ficili  negotio  quantitas 
aquae  exhalatac  iunotefcit ,  fi  a  fumma  ex  quantitate  plu- 
uiae  ,  per  vas  hyctom  ;  determinatac  et  aquae  initio  men- 
fis  infiifae  ,  aquae  quantitas,  quae  fub  finem  menfis  in  va- 
fe  rcmanet ,  fubtrahatur.  Diffcrentia  enim  inter  iftam 
fummam  et  aquam  in  fine  menfis  refidmm  erit  qiiantitas 
aquae  euaporatae  ex  fuperficie  25  degit,  quadrat.  quae  erat 
determinanda. 

Facile  patet  fi  tali  inflrumento  ad  inquirendam  eua- 
porationis  aquae  quantitatem  ,  vtimur  ,  non  nccefle  cfl^  , 
vt  quotidic  noua  aqua  infundatur  ,  hinc  commodum  clfe 
inflrumcntum. 
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DE 

VERA   SIGXIFICATIONE   PROCES- 
SVVM  MAMILLARIVM  CEREBRI. 

AVCTORE 
lofia  irdtbreiht, 

%    1. 

Quamuis  nemo  negaucrit ,  ad  diftin(fVam  rcrum  cogni- 
tionem ,  et  euitandam  idcanim  couflifioncm  pluri- 
mum  confcrrc  ,  \t  rcs  quaclibct  proprio  nominc  fuo  dc- 
fignctur  ;  tumquc  ,  pcrindc  cflc  ,  qualccunquc  nomcn  fuc- 
rit ,  dummodo  ,  quid  pcr  illud  inttUigi  dcbeat ,  ftricflc  dc- 
finiatur  :  tamcn  fimul  caucndum  eft ,  ne  nomina  fint  in- 
congrua  aut  falla  ;  quia  ficpc  accidcrc  potcrt  ,  vt  irtius- 
modi  falCic  dcnominationcs  fallam  quoi]uc  rci  ipfius  idcam 
animis  ingcncrcnt.  Sufliciat  nunc  ex  pluribus  huius  pcc- 
cati  cxemplis ,  qua  Anatomia  nobis  fuppeditat ,  allcgarc 
ProccflTus  mamillares  ccrcbri  ;  pcr  quod  nomcn  quid  \c- 
tercs  intcllcxcrint ,  ct  quatcnus  iilud  ncruis  odoratus  in 
homine  competat  ,  partim  cx  hiftoriac  anatomicac  fontibus, 
partim  cx  ipfa  naturae  contcmplationc  dilliudc  cxplicarc 
conabor. 

§.2.  In  aprico  cft  ,  procclfuum  ccrcbri  mamillarium 

dcnominationcm  originem  fuam  brutonim  lcdioni  dcbcic, 

aii  ccrtac  quacdam  ccrebri    cxtubcrantcs   appcndicc^   occa- 

*^*^^''"fioiKm  dcdcrant.    Galcnus  *  eas  ita  dcfcribit  :  „Ccrcbmm 

flrumcDto  o-  ./>K  X,  ,,  ■    r      %  i  \ 

^iicui.  „gcrmina  (a7ro(pi;o-£i5)  duo  ad  hacc  ipia  loca  \narcs) 
„fpcdantia  hal)ct ,  caqiie  f>blonga  ct  concaua ,  quac  cx 
„antcrioribus  ccrcbri  vcfltriculis  ortiim  habcnt ,  ct  ad  ram 
„caluariae  partcm  ,  vnde  nafus  oritur  dcfccndunt ,  quo  loco 

ofla 
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„ofla  colatoria  pofita  funt,, .  Qiia  quidem  defcriptione  , 
■vtut  incompleta  ,  fiquidem  illa  cum  vitulorum  ouiumquc 
cerebris  conferatur ,  nihil  verius  dici  poteft.  In  his  enim 
brutis  omnino  tales  dillindi  proccfliis  (ita  enim  veteres 
anatomici  latini  apophyfes  graecorum  nominare  amant) 
a  lobis  cerebri  anterioribus  diuerfi ,  ab  anterioribus  ventri- 
cuJis  oborti  ,    in  bafi  cerebri  decumbentes  deprehenduntur. 

§.  3.  Quis  vero  hos  proceflus  primum  mamillares  ct 
papiJlares  appellauerit ,   non  aeque  conftat.     Probabile  eft 
autem  ,  temporibus  Vefalii  demum  hoc  nomen  inualuifle, 
cum  ne  Guntherus  *  quidem  Andernacenfis  ,  Vefalii  Prae-  *  >n  inftkut, 
ceptor  illius  meminerit ,   Vefalius  autem  iam  ad  confiietu- 
dinem  *  prouocet.     Q.uisquis  autem  huius  denominationisj^^jy"^*^^' 
audor  flierit ;  concedendum  eft ,   illam  omnino  cum  pro- 
cefliium  figura  latis  apte  congruere  \  quippe  in  vitulis  cras- 
fitudinem  digiti  indicis  aequantes ,   vaccarum  iuniorum  pa- 
pillis ,  qiieis  Vefalio  *  phcet  aequiparare  ,   perquam  fimi-  *||!-^'''"^*",* 
ks  funt.  lop. 

§.  4.  Origo  ,  dire<flio  et  terminus  horum  procefllium 
cffecere  ,  vt  veteres  illos  pro  olfa<^us  organo  habuerint,  et 
praeterea  cerebri  pituiram  per  eosdem  expurgari  credide- 
rint ;  qua  methodo  autem  vtrumque  hoc  officium  prae- 
ftarent ,  ex  fyftematc  Ariftotelico  quod  Galenus  adfciucrat, 
vti  in  eius  Libro  VIII,  de  vfu  partium  ampliter  legi  po- 
teft ,  explicarc  conati  funt.  Fauebat  huic  opinioni  inter- 
na  cauitas ,  quae  cum  ventriculis  ipfis  per  meatus  finguia- 
res ,  quos  Vefiilius  in  Examine  obfcruationum  Fallopiaiv.i- 
rum  defcribit ,  manifefto  connmunicant.  Qiiae  cauitas  et 
communio  vti  ncgari  nequit ,  ita  illi  expurgationi  obflat*, 
quod  illa  cauiLis  in  ipfas  nares  non  pateat  j    ncque  etinm 

M  m  3  pro- 
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procefliis  ipfi  eo  h:\bitii  ,  qiio  haAeniis  accepti  fnnt  ,  vcri 
oltklus  orgina  dici  qiieiuu,  vtiiatia^§  s>io.)  vidtbitiir. 
§.  5.-  Singiilaris  aiitcm  form.i  ,  qiui  hi  proccflus  g.ui- 
dcnt ,  inipcdiuit ,  quo  minus  inter  ipfos  neruos  rckrrcutur. 
Hae  enim  cerebri  produftiones,  praetcrquam  quod  cr:ilVitie 
fud  ncnios  iplbs  longe  anteced;int  ,  etiam  toto  habitu  \ 
ncruis  diffcrunt ,  quippc  vti  ipHi  ccrcbri  (libfl.uuia,  ex  mc- 
duUa ,  et  cortice  ,  imo  et  ipfis  lcuibus  antiAClibus  com- 
ponuntur  ,  et  vcnis  ccrebri  excreiccntiii>  clVe  commonlhant; 
cum  contra  n-^rui  fub  Ipecic  funiculorum  mcdulbiium  al- 
bicantium  app.irere  folcant. 

§.  6.  Q_iemadmodum    vcro   multa    cx   bnitorum  de- 

fcriptionibus  in  corporis  humani    iiillonam    translata  (iint  , 

quac  tamcn  vel  hic  non   rcpcriuntiir  ,    vcl    laltim    noiuiili 

impropric  iibdem  nominibus  inligniri  qucunt  :  ex.  gr.  rctc 

mirabilc  ,  paniculus  carnolus ,    intcrtinum    duodcnum  ,    tu- 

nica  allantoidcs  :    ita   etiam    cum  illis  cercbri  apophylibus 

accidit.      Nam    poftquam    fcmcl    procclTuum    mamillarium 

vel  papillariiim    appclluio   in    lcrmonem  Anatomicum  rc- 

cepta  cHct ,  talcs  autcm  produdioncs   brutorum    limiles  in 

hi>n"iiue  non  inucuirentur  ,  ncc  a  Galeni  opinionibu>  difce- 

derc  fiicilc  cfTct  :    multac   indc    varietatcs    ac    dilfcnlioncs  , 

•C.H  Fabr.  inifpo  conliilioues ,  quanim  iam  Vclalius   *    liio  tcmpore 

*"'  ■'^"■''mtminit ,  intcr  di^fcdionum  profcflores  obortae  (iint. 

§.  7.  Alii  enim  ,  cum  foimam  irtam  oltactoriis  ner- 
vis  in  homiue  neutiquam  compctcre  vidcrcnt  \  ne  ndmca 
:ibiicfrcnt  ,  Ncrum  organon  potius  dcfcrucrunt ,  ct  antLri- 
ora  illa  ccrebri  tubcrcula  rctufa  ,  quac  flipcr  oculorum  or- 
bitis  pri)miutiu  ,  mamillarcs  prtKcfliis  xcKaniut  ,  ct  pro 
olfjdib  organo  habueiunt.   *Hanc   pofhcmam    opiuioncm 

Vcliilius 
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Vefijius  qiiidem    *  explofit ,    fed   iipelhuionem    tamcn  in*i.c. 
figurae  firae  *  explicatione    retin'iit ,    quem    T.  Pkterus  \^^'^y^'Q 
fec];iutus  efl;.     C.  Buuiiinus  aurem  ,  qui  easdem  figuras  Pla- f  1  .xxxiv 
terian.is   vel    potius  Vclalian.is    forma    minori   fcd  nitidion^^"^ '"'^* 
dcfcriput  et  imitatus  eft  ,    alicubi    illam    correxit ,  et  ex- 
prelfis   verbis   procefliis   non   mamillares    *   vocauit.     Alii*Tab.  ix. 
autcm  ,  agnito  licet  vero  olficftus  organo  in  homine  ,  ni-^'^"  "* 
hilomiuus  tamen  et  appellationcm  procelfuum  mamillarium 
retinuerunt ,  et  praeterea    iplam    defcriptioncm  ,    quac  (olis 
brutis  competit ,   obtorto   quafi    coUo   ad  humanos  ncruos 
applicare  ,    et  inprimis   meatum   cauum  ex  ventriculo  ce- 
rebri  ad  os  ethmoidej.  pertingentcm    illis   tribuere    volue- 
runt ;  inter  quos  primas  tcnet  G.  Fallopius ,    quem  ,    etfi 
propterea  mcrito  a  Vefilio  '^  caftigatum  ,  plurima  tamen  *  fn  Exam. 
fupcrioris  feculi  fcriptorum  turba  fequuta  e(l ,    ne   Willifio  ^''*' '^"""''* 
quidcm  excepto  ,  qui  defcriptione  fua  *  ex  vitulis  et  oui-  *  Anat.  cc- 
bus  maximam  parcem  defumta  ,  etiam    alios   ex.gr.   Th.  xxi.  '*" 
Bartholinum  *  (eduxit ,    vt    neruos    olfidorios    manifefte  *  A>iat.  re. 
cauos  in  homine  (btueret.       Immo    quamuis    Fallopius  jc°ii. 
confiteatur ,  in  homine  horum  ducfbuum  cognitionem  (atist  inObrerv. 
difficilem  effe  ,  dum  ita  angufli  fint ,   vt   nifi   in  recenti'1' 
fimo  integerrimo  cerebro  tradentur ,  numquam  patere  pos- 
fint  :  tamen  Isbr.  Diemerbroeck  *   ad   eam    vsque  dexte  *AnnL.Tri 

j-  •  j       •  ?  n-  1,  -C.VIII.  vid. 

ntatem  dixerim  an  aud.iciam  s  procefiit ,  vt  illos ,  et(ietm^nftiofi$. 
admodum  aneuftos ,  ftvlum  fcrreum  communem  ac  tenui  ^'"afi.^"'«ii» 
orem  recipere  ,  (eque  cauitatcm  illam  (aepius  (hidiofis  de-  natomia  re- 
monftraffe  affcrat.      O.iae   affertio    autem    hodie   aflenrum  tTv^c  ^''''* 

^  ^  .       ,  c-        XIV.  fig.  I. 

non  *  inuenit  ^  quamuis  recentioribus  temponbus  de  Sle- » v.ruf?cns 
vogtio,    lencnfi  ,    et  de  fe    ipfo   glorietur  difcipwlus   eiusj^"''^"^^  ^- 
Andreae  ,  *    fe  cauitatem  .  h^m    neruorum    in    homine  ♦  ^\^„t.  de 

'^     Liigd.  Bat. 
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pa  fiphoncra  inflando  manifcrtafll.     Porro  alii  olfi(fliis  or- 

gana  ,  \ti  in  hominc  funt  ,   et  agnouerunt  ,   ct   fitis  dili- 

gcntcr  defcripfcnint  :    tamcn ,   quia   ex   ipfonim    opinionc 

caluariam  non   cxtcdcrcnt ,    inter  ntruorum  lcricm   rcfcrrc 

non  aufi   funt ,  \t   Vclaiius ,    Columbus ;  quod  tamen  iam 

•dcH.C  antc   illorum   tempora   Thcophilus  Protofpatarius ,  *   nc- 

ftbticaLiv.gi^^j^  proccfluum  nominc  ,   lcccrat.       Alii    deniquc    non 

toaim  ncnium  ,  fcd  tantummodo  cxtremitatcm  ciiis  tumi- 

dulam  ,  primum    a  Columbo   indicatam    proccfliis  rrKimil- 

laris  ct  papiilaris   nominc    infignirc  maluenint  ,  \t  Vcblin- 

/^S''?*xIvS>"S,   *  Bartholinus  ,  Willifuis. 

§.  8.  Ex  his  diflcnfionibus  vt  cmergamus :  liceat 
mentcm  noflram  paullo  diflin(ftius  cxponerc.  Procefllis 
Gakni ,  quando  cranio  abLato  afpc<flantur  ,  in  bnitis  lunt 
\crac  producfliones  ipfnis  ccrcbri  ,  in  huius  bafi  flntcriori 
caluariae  incumbcntcs ,  a  loborum  antcriorum  apicibus  re- 
tufib  diltindac ,  ct  vltra  hos  ad  os  cribriformc  vsquc  cx- 
porredac  ,  in  ^itulis  ct  ovibus  craflitudincm  digiti  indicis 
acquantcs ,  fiibftantia  mcdullari  ct  corticali  anfra(ftuof:i  prae- 
ditae ,  intus  cavac  ,  cum  vcntricuhs  fui  latcris  fingul.ic 
con  municiintcs ,  lcd  narcs  \crlus  occlulac  ct  coccac  ,  ct 
\bi  a  loboKim  apicibus ,  clatiorc  loco  pofitis ,  icccount  , 
pcr  piam  niatiem  in  circulum  fortitcr  rcvir.ftac.  Inavcrla 
auitm  fucic  ,  fiiblata  caluariac  bafi  nulla  talis  apophyfis  a 
ccrcbro  intcrflinda  ccrnitur.  Scd  cx  (ulco  trans-ucrlo,  qui 
lobiim  ccrcbri  m.cdiim  ct  antcriorcm  ^trink.uc  diuidit,  ba- 
fis  ccrcbri  paullum  cmcrgcns  in  corp«s  quodd:  m  pyrnmi- 
dalc  cffdrrratur ,  quod  primo  mngis  ccniprcniim  n.ox 
\cro  fiibtiirgidum  antcriora  \trfus  prr^qrcditi  r  ,  ct  paiilla- 
tim  anguflius  rcdditum  ,    abst]uc   vUa   fupcrfitici  acquabilis 

diftjii- 
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diftindione  terminatur ,  non  in  apophyfin  qii.uidflm  ma- 
millarem  \ti  in  latere  aiieifo ,  fed  potius  in  obtulam  quen- 
dam  et  craflTum  apicem  ,  qui  dum  in  offis  ethmoidis  ca- 
\itateip  fe  infmuat ,  ob  huius  marginem  recuruum  ,  fimi- 
liter  adunca  quadam  curuitate  ad  latus  externum  fleditur. 
Hoc  corpus  quod  non  inepte  pro  radice  proceflus  mamil- 
laris  haberi  poteft  ,  etiamfi  in  exteriori  laterc  per  leuem 
fulcum  a  k)bo  anteriore  ceu  fingularis  mafia  diftinguatur , 
rc  ip(a  tamen  non  nifi  lobi  anterioris  bafis  ,  extremiras 
autem  eius  vera  totius  cerebri  fubftantiae  cxci-efcentia  eft. 

$.  p.  Et  hi  quidcm  procefllis  omni  iure  mamillares, 
ob  rationem  fupra  (§3.)  ex  Vefalio  allatam  dici  queunt. 
At  vero  qui  cum  Galeno  hanc  procefliuim  maflam  pro 
organo  elfidus  fblo  et  immediiito  inter  nares  et  cerebnim 
neruorum  inrtar  communicante  habet  ;  ille  ni  me  omnit 
fellunt ,  a  \eritate  aberrat. 

§  10.  Nam  in  ifta  (§.8.)  cerebri  bafi  ,  in  corpo- 
nim  praedidonim  pyramidalium  fupeificie  ftre  media  \e- 
ri  nerui  olfaAorii  fub  habitu  fafcioiae  meduliaris ,  albae , 
hneara  circiter  geometricam  latae  ,  non  turgidae  fed  planae  , 
comprefllie ,  mollifllmi  excurrunt ,  ex  pluribus  radiculis 
medullarrnus ,  quae  c  corporibus  ftriatis  emergunt ,  et  iti 
illo  fulco  transucrfali  quo  lobum  anteriorem  et  medium 
diuidi  dixeram  ,  diredlione  oppofita  concurrunt  ,  apparen- 
ter  coalelcentes ;  c^ui  cum  ad  eum  circiter  locum  peruene- 
lunt ,  \bi  proceflTus  in  aucrfo  latere  a  lobis  cerebri  difce- 
dunt ,  in  illorum  fubflantia  corticali  tuberofa  immifcentur , 
ac  fepeliuntiu:.  Sunt  igitur  etiam  in  brutis  nerui  fingula- 
res  olfiiiftorii ,  a  proceflibus  Galeni  ,  et  ncruis  Diemcrbroe- 
kianis  diftinfti ,  quos ,  cum  nec  a  veteribus ,  nec  e  reccn- 
Tom.  XIV,  N  n  tiorum 
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Tib.v.fi^.i  tioriim  qnopbm  obfc'rii.iti  ,  vcl  Ukim  indicati    fii)t  ,    fijii- 
rd  exprimcie  tcntauinuis. 

§  II.  Contr.i  vero  i:j  hmin:  tales  ccrcbri  proJii«:1io- 
nc5  non  d.intur ,  qii.ic  proccflii.im  miinilhirium  noiiicn  (i- 
niiii  moJo  mcicrcntnr.  Nam  illi  ;infnic"tiium  rciiolntio- 
numquc  iipices ,  qucis  antcriorcs  ccrcbri  lobi  liipcr  oculo- 
rum  orbiiis  tcrminnntur ,  etfi  qiiod.immodo  protubcrcnt  , 
tamcn  proccfllis  aut  apophvli;*  dici  ncqucunt ,  quir[x:  il- 
lorum  figura  a  cranii  canccllis ,  ct  durac  matris  proJuiftio- 
nibus  vnicc  dcpcndct  ,  ncqiic  locu»  alli^niri  p  itclt ,  quo  cx 
cercbro  cxcrclirant  ;  nc  dicam  practcr  ill.is  produiflioncs , 
cci.im  hacc  ip(a  ccrcbri  tubcra  anrcriora  in  brutis  adcflc. 
Alulto  minus  pro  olfaclus  org.ino  habcri  qucunt ,  diim  cum 
naribus  ncutiqu.mi  commiiniccnt  ,  ct  olli  cribritormi  abs- 
que  vlla  cohacfionc  nudc  incumbant. 

§.  12.  Vcra  autcm  olfaftus   orgaiia  ,    intn    cranium 

hominis  ,  funt  fiiniculi  mollcs ,  coloic  ,    formacjuc    tcnui  , 

ct  prolongata  ,  omnino  ncruis  rchquii   maxiniim     partcm 

rcCpondcntcs,  hinc  intcr  ipli)s  ncruos  mcrito    rclati  ,    mc- 

duliarcs ,  albi  ,  vix  hncolam  gcomctricam    lati  ,    plini  ta- 

•C.H.F  L.  rpcn  ,  ct  latiorcs  quam  profundiorcs.      Qiionim    origincs  , 

•|Ni.,vr>g'ap.progrc(iiis ,  tcrmini ,    ncxus   ct  habitus ,    quamnis  a  Vcla- 

L.ni.  c.n. ;|^j    #    Vicuflcnio  ,    t    ct    Winbiowio  \\    adco    diligcntcr 

Trtite  iie  lacxpofiti  fiut  ,   vt  lc(florcm  iliuc  ablcg.ue  ,  ct   vltcriori  dc- 

"^'^  **'3^*(i;riptionc  (iipcrddcrc  (jucam  ;    non  poiiam    tamcii  ,    quin 

•ic.c.xxiduo  admoncam. 

•jA^jt.rci.  ^    j^    1'riinum  :  hos  ncruos    non    iti    paullitim    ct 

tt'.c-  (cnfim  ,  vti  Williiiui ,  *  Biincardus  ,  \  Winslowius ,  tf 
sn  fi'?  1  '''i'l"'i''>f  >  ct  Vc^lingius,  *  atquc  cx  co  Birtholiuus ,  t  Jtcm 
-tL.ui.c.n.Williiiijs ,  *   ViculTcmuj  t  fis^iti^   ^^'=>    cxpiimunt,  in  m\- 

•  Cp.i.f.i.  lOfcIU 

•tl.  I.  l»b. 
IV.  V. 
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iorem  raolem  et  cninTitudinem  excrefcere  ,  (ed  vbi  primnm  '^^ 

ex  fuis  fibris  medLillaribiis  coaliicriint ,  toio  itinere  ean- 
dem  ferme  Lititudinem  (eruare  ;  tum  vero  ,  \bi  ofll  cri- 
brofo  ad  Jatera  crilbe  galli  incumbunt ,  mox  in  extremi- 
tatcm  illam  turgidulam  oualem  et  bulbofiim  (Fig.  III.) 
intumefcere  j  quas  extremitates  fi  quis  (§-7.)  papiilares 
aut  mamillares  dicere  velit ,  me  quidem  facile  alfentientem 
habcbit  ,  dummodo  rcs  non  ita  accipiatur  ,  ac  fi  totus  ner- 
vus  illiusmodi  figura  gaudeat. 

§.  14..  Altcnim  ncnios  hos  non  adeo  perfede  me- 
dullarcs  eile  ,  quin  vnus  et  alter  tradus  cinereus  in  media 
longitudine  transpareat ,  ct  extremum  tuber  ipfiim  fiiciem 
magis  corticalem  ,  et  fubcincream  ,  fere  glandulae  pinealis 
in  modum  ,  prae  fe  ferar. 

§.15.  Haec  extremitas  autem  tumida  ,  oualis  ($,12.) 
et  fubciuerea  (§.13.}  non  nifi  in  cadaucribus  recentiflimis 
facile  detcgitur.  Quin  enim  fingulari  piae  membranae 
tunica  obuoluitur ,  quae  vna  cum  neruulis  in  ofl^s  cribri- 
formis  foramina  delcendit  :  hinc  illius  membranae  vafculis ' 
irrttita ,  ct  accedcnte  leuifljma  putrcdine  diffluens ,  etiam ' 
miuima  vi  in  cleuando  ccrebro  adhibita  ,  a  reliquo  neruo 
abrumpitur. 

§.16.  Si  quaeras ,  quem  igitur  Yfum  ifli  proceflus 
in  brutis  praclknt ,  et  quare  illis  Ibla  bruta  gaudcant ,  ho- 
mo  autem  dellituatur ,  haec  ratio  mihi  valde  probabilis 
vidctur.  Suppono  fublfantiam  neruorum  olfaiftilium  adeo 
mollcm  ct  tcncram  efle,  vr  absque  fuflentaculo  in  longitii- 
dincm  protendi  nequcant.  Atqui  os  frontis  in  homine 
iuxta  ciilhim  galli  vtrinque  in  laquearis  formam  elatum  , 
pioptcr  ocidorum  oibitas ,  vltra  olfis  etlimoidis    laminam 

N  11  a  perfb- 
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pcrfiiratam  ,  quac   ad  I-.iquearis    bafin  ia  medio    complcn- 
dan;  concurrit. ,  prominet  \   vndc  cucnit  ,  vt  loborum    cc- 
rcbri  apiccs  quoque  (iipcr  liuc  bali  in  antcrior;\  cxporrcfti  , 
ipfum  os  cribriformc   obtcgant.       Kcrui    igitur    mollcs  ad 
hacc  loca  pertingcntcs  in  his  cercbri  lobis  anterioribus  com- 
-,; .    ...jj^.odum  lcikm  uadi  funt  ,  in  qua  molliicr  quielcercnt ,  ct 
.\  ■n-*  tpmiis  mcmbranae  intcrucntu  ab  omni  rupturac  mctu    tuti 
Ct  foti  colligcrcntur;  fi  quidcm  et  propter  ncruorum  bul- 
bos  oualcb  lingularis  toucola   intcr  anfrac^us  ccrcbri  vtrinquc 
exlculpta  cll.      At  vcro    in  brutis  alia  cll  cranii    confor- 
matio.     Nam  orbitac  oculorum  non  priori  caluariac  loco  , 
fed  latcralitcr  pofitac  funt ,  et  quidcm  paiiUo  altius  et  polk- 
rius  quam  os  ethmoides.     Ncquc  ofla  cribrofa  in  bafi  cal- 
variae  horizontalcm  fitum  h.ibcnt ,  (cd  ad  Jatcra  intcrfcpti 
mcdii  ollis  frontis  angulla  cauitas   olTca    narcs  vcriiis   pro- 
ducitur  ,  cuius  fundum  rclpcdu  bafeos  caluariae    f)crpcndi- 
culare  foraminibus   pcrtunditur ,  quibus  ex  altcro  narium  la- 
tcre  canaliculi   caitilagiuci    arcuati  ,    pedinatim  in   orbcm 
dilpoliti    rclpondcnt.     Hinc    antcrior  frontis    oirium    fedes 
principio  non  in  altnm  cminct ,  fcd  proptcr  infigncs  finus 
lamina  cranii  intcrior  valdc  dcprclTa  ,    poft  qium  ad  for- 
mandam  di»ftam  cauitatcm  coucurrit ,    tum  dcmum    panl- 
latim  alfiirgit  ,   ct  turgcntibus  ccrcbri   hacn)i(ph:icriis  UKv.m 
conccdit.      Proptcr  hanc  igitur  lingulaiem   olhum    confor- 
mationcm  non  tota  ccicbri  antcrioris  nuflTa  ad  narcs  vsc]uc 
pcrtingit  ,  fed  ad  margincm  cauitatis  ill.iis  liipcriorcm  ,  rc- 
tufis  apicibus  fubfillit  ,  ct  Hi  poitio  al  i)ua  lub  lv.il)itu  bre- 
>ium   proccfTuim  cxponcc^a ,   cauitatcm    illam    aiiimplct , 
qiuc  mollcm  ct  mcdulhuvm  ncmum  olfa(ftilcm   ob  ampli- 
tiUiocm  ollii  cribtuii  ui  minuuihuia  iila  uili>crliim  lubllan- 

(ii 
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tia  corticali  ampleaeretiir ,  inuolueret ,    et  tuto  ad  aibri' 
foramina  deferret. 

Explicatio  figurarum. 

Figura  prima  monftrat  proceflus  mamiJkrcs  vituli  cw- T.b.  ir. 
nio  ablnto  fpedatos.  fig.  u 

Figiini  feciuKia  exhibet  eosdem   procefllis ,  eorumque'^'''-  ^- 
ladices  in  bafi  cerebri  fpedatos.  ^^  *• 

Figura  tertia  neuos  olfa^SUes  ex  hominc  fiftit.  T.b  v 
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AVCTOR.E 

liilcbach    Loinonojow. 

f   I. 

Qnm  Y.iriLi,  caquc  admininda  corporri  iii  pcnctralilni? 
tcrrae    natuni  progciicr.it  ,  ii»  abundc  conftat,  (]ui- 
bus  fplcndidiora   Mincrophylacij  aliqunndo    pcrlulhMrc   fliit 
■volupe  ,  \cl  qnos  tcncbrofis  ct  (i]ualiid.is  fodin.is  perrcptiirc 
non   dilbcduit.     Qii:icd:ini  cnim  diucifis    iisi]uc  clcgiintibus 
coloribus  ludunt  atquc  liipcrbiunt  \  ncc   raro  prcciofius  ali- 
quid  mcnticndo  mincrologi.ic  ignari^    imponunt.    Nonnn!l;i 
autcm  lordido  vclaminc  adopcrta  funt  ,  ct  vilius  quicquam 
rcprac(cnt.\ndo  ,  impcritorum  oculos  cluJiint.     Ita  nobilium 
mctallorum  facies  plcrumquc  obfu(catur  ,  fiicatur  (iicpc  igno- 
bilium.      Dcniquc  plurima  corum  figuras  prac(cfcrunt,  quae 
alias  tcUuri",  (iipcrficicm  ,    vcl  acni ,    aut    aquas    incolunt  \ 
caquc  tum  vcra  animalia  aut  vcgctabilia    funt  ,   ct  longis- 
fimo  aciio  petrcam  duiiiicm  inducrc;  tnm  mcia  mincrali;i 
funt  ,  ct  ludcntis  naturac  indudiia  corum  figuram    libi  ad 
fciucrunt. 

§.  2.  Ncc  mctallonrm  ,  quac  iam  dcfaccata  in  vfum 
adhibcmus  ,  fmc  pari  admirationc  poiTumus  indokm  con- 
tcmplari  ,  qucxl  tam  duro  corpori  tcnax  tracT:abilisquc  in- 
fit  (UKflilita» ,  quodquc  caccos  montiim  rcccnits  tam  fui- 
gida  ct  lucc  dicquc  dignidima  corpora  occupcnt.  At(]uc 
idic  quidcm  (iint ,  qualitatcs ,  (|u.ic  mctalla  a  rcliquis  cor- 
poribu^  optimc  didinguunt ,  vt  ca  pcr  c(.)rpoia  (ulgida  ct 
duc'tilia  congruc  dc^iniri  po(rini. 

f  3- 
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§.3.  Mcmnratae  qimlitates ,  quae  fpecificam  diffe- 
rentiuTi  meraiiorum  ab  aliis  corpoiibus  conltituunt ,  qui- 
bu-.<.iam  corum  firmius  inhaercnt  ,  qu  im  reliquis.  Nimi- 
rum  quaedam  adione  ignis  inciueres  et  vitrum  non  adeo 
difficilc  rediguntur ,  fulgore  et  dudilitate  amillis  ;  alia  ve- 
ro  vix  ,  aut  neuix  quidem  id  patiuntur  \  vnde  haec  no- 
bilitatis ,  illa  vero  ignobilitatis  nomine  donantur.  Aurum 
et  argcntum  ad  prius ,  reliqua  quatuor ,  cupium  ncmpe  et 
rtannum ,  ferrum  et  plumbum  ad  pofterius  genus  referuntur. 

§.4.  Qiialitates  corporum  haud  vllam  mutationem 
fubirc  poffiuit,  quin  in  eorum  partibus  infcnfibilibus  muta- 
tio  aliqua  contingat.  Hacc  autcm  in  corpore  nulla  fit , 
nifi  cidcm  aliquid  accedat ,  dccedatue ,  aut  eiusdem  partes 
traniponantur.  Mctalla  ignobilia  dum  calcinantur ,  vapo- 
resemittunt,  fenfum  olficlus  adeo  ferientcs,  tufiimque  ex- 
citantes.  Plumbum  dum  in  docimaiiico  furno  ignis  vigo- 
re  in  vitrum  vrgetur  ,  fumum  emittit  oculis  fpedandum; 
quae  phaenomena  manifelto  loquuntur,  igtiobilium  metal- 
lorum  calcinationem  ,  vitrificationcmque  ficri  ob  deccflum 
partium. 

§.  5.  Qiiamuls  autcm  calciuata  metalla  etiam  pondc- 
re  augcintur ,  indequc  infcrri  polfit ,  mutationem  illam  ob 
accelfionem  alicuius  matcriae  pcregrinae  ficri  ;  venim  ta- 
men  i)  reduftio  metallorum  inferius(§.  10.  et  11.)  uotatj, 
decefTum  tuetur;  2)  vt  et  mctalla,  quae  inuitmm  rcdada  de- 
pondere  abfoluto  amittunt.  3)  Augmcntum  ponderis  iii 
calcinatis  ab  alia  prorfus  caufi ,  quam  ab  acccifione  matc- 
-riae  alicuiiis  excrnac  proficilci  pofll-  exifiimabit ,  qui  grauifi- 
cam  matcriam  in  libcrata  corpufcnlorum  latera  a  conta- 
di\i  per  calciiutioaem ,  forcius  agcrc  dcbere  aou  ueg\t. 
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^.  6.  Vcriim  fi  alicuius  corporis  particiihe  mixti , 
ncmpe  qii.ic  ratione  qu;\lit:uiim  particuhirium  tt  rrixtionis 
intcgro  corpori  lunt  ,  limilcb  ,  m  ignis  vtl  iilia  quacunquc 
rationc  dcti.ihuntur  ,  coipU'>  nulhini  niUi;itionim  qiialitatiim 
fuanim  pulitur  ,  lcd  Ii)luin  diminuitur  eius  m.v|!a.  Qiiod 
fit ,  \bi  dcl\illamus  Mcrcurium  ,  aut  lulphur  lublimamus. 
Aft  cdlcin.itionc  ct  vitriticatione  forma  nictallorum  igno- 
bilinm  immututur.  (§•  3  )  Tatct  igitur  ca  tflc  corport 
mixta  atquc  calcinationis  ct  vitriticationis  lcniporc  nufci* 
bile  aliquod  vohtile  iisdtm  liibtrahi 

§.  7.  Qiiamdiu  volatilc  hoc  ignobilium  mctalloruni 
mifcibilc  iisdcm  inhcret ,  fulgor  mctallicus  ct  dudlilitas  ma- 
ntnt  incolumc^  ;  at  qnam  primum  ignis  violcntia  abigi- 
tur ,  mctalla  hacc  in  cincrcs  fatilcunt  et  tandem  in  maf- 
fim  fra^ilcm  minus  fulgcnttm  conHantur.  Vndc  pcrfpicuum 
eft  ,  fulgorcm  ct  diKftilit;Utm  mctallorum  ignobilium  a  vo- 
latili  illo  principio  pcndcrc 

^,  8.  Qiiamuis  autcm  nobilia  mctalla  per  mcnfcs  va- 
lidilTimo  ignc  cxagitata  vim  eius  cludunt  ;  cx  analogia 
tamen  fortiflimum  adfi:mir  argumcntum  ,  fulgoris  et  du(fti- 
litatis  eonim  rationcm  fiifficicntem  in  volatili  quodam 
mifcibili  pohtjm,  qiiod  fixo  conmdcm  mifcibili  multo  f\ri(fliu$ 
adherct.  Ncc  dclunt  ctinm  cclcbrium  Chyniicorum 
ttflimonia  ,  quac  doccant,  aurum  ct  aigentum  lcni  ct  diu- 
n.una  calcinatione  in  cincrcs  conuciti  poffc  (*).  Fx  in- 
ferius  tamcn  diccndis  crit  h(K  magis  pcrfpicuum  (§.  14. 
15.    19.) 

§.  9.  Qiioniam  mcmoratum  mifcibilc  mctallorum  vo- 
latilc  formam  mctallicam  illis  conciliat  ,  caque  fu.'gido  co- 

lorc 

_^ ■ 

*  So^ui  tp  TnAatu  de  Ubtui  C«p.  j  i-  « 
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lore  quafi  tingit ,  quare  non   incongrue  tindiirae    nomine 
liiliitari  potell. 

$.  lo.  Nitnim  qiiamuis  ad  cnndefcentiam  vsque  in  pu- 
ro  crucibulo  ignc  \rgetur  ,  flammam  tamen  niinime  con- 
cipit  ,  nifi  corpus  inflammabili  matcria  praeditum  illi  in- 
geratiir  :  tum  enim  pernici  flamma  detornare  iblet.  Me- 
talla  ignobilia  in  (cobcm  limata ,  cum  dido  lale  in  igne 
etiam  ftilminant.  Vnde  facile  apparct ,  metallis  ignobili- 
bus  inflammabilem  quandam  materiam  inefle.  Qiioniam 
autem  ea  pcr  de  tonacionem  excuflii ,  rcliquum  metalli  in 
mafl;im  vitrefcentem  redigitur.  Manifefto  igitur  patet  tin- 
dluram  metallonim  ignobilium  ex  inflammabili  lubftnntia, 
quac  alias  apudChymicosPhlogidon  audit,  praccipue  conflare. 

§.  II.  Aflcrti  vcritatem  adftruit  ipfa  metailorum  re- 
dudio  ,  qua  vitris  ct  calcibus  metallicis  fuigor  et  dudili- 
tas  reftaurantur.  Etenim  ad  metalla  reducenda  phlogifton 
necefl:irio  requiritur.  Fluor  niger  fic  didus  qui  ad  hoc 
opus  adhibcri  lacpius  foiet ,  nil  aliud  eft ,  quam  carbo 
tartari  cum  nitro  detonati.  Vitrum  plumbi  cum  carboni- 
bus  hgnorum  pukieriliitis ,  ftannum  calcinatum  cum  carbone 
febi  vfti  ,  cum  (ulphure  vero  toftum  adiccT:a  herba  Ni- 
cotiana  ,  in  igne  metallicam  formam  rccuperant.  Om- 
nia    autem  haec  cqrpora  inflammabili  materia  referta  funt. 

§.12.  Ncc  aliac  quoque  operationes  Chymicac  idcm 
non  probant.  Siquidcm  fpiritibus  acidis  metalium  aliquod 
ignobiie  praefertim  ferrum  Ibluentibus ,  ex  orificio  vitri 
vapor  prorumpit  inflammabilis ,  qui  nil  aliud  eft ,  quSm 
phlogifton  ,  fridione  Mcnftrui  ad  metalH  moleculas  fada 
(*)  abfumtum  ,  et  cum  tcnuioribus  fpiritiis  partibus 
Tom.  XW.  O  o  crum- 

(*;  Diflcrtatio  noftra  de  aiflione  MenCliuorum  J,  14.  ct  31,  Nou.  Comni.  T.  i. 
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cnimpente  acre  raptum.  N;im  i )  vapores  rpiritiuim  acidor.im 
piiri  intl.immabilc>  noii  funt.  z  )  Calcej  mct:illorum  ,  qu.ie 
emiilis  ludcntibub  vaporibu?  lolut.i  (unt  ,  finc  adicsflo  corporc 
aliquo  ,  quoJ  uiilimmabili  matcria  latis  abunJat ,  rcduci  pror- 
liis  nequeunt. 

§.13.  Q^i.mdo  fcrmm  in  olco  vitrioli  conccntrntis- 
fimo  foluitur  ,  puluis  niger  fundum  pctit  ,  qui  tandcni 
vcrum  fulphur  effc  dcprachcnditur  (*).  Hoc  autcm  con- 
Itu  cx  phlogillo  ct  acido  fulphurco  ,  quod  cum  Viirio- 
lico  ciu">dcm  cll  indolis.  Acidi)  igitur  Vitrioli  fcrrum  f)l- 
"Venti  phlogillon  Mirtib  iungitur,  indcquc  fulphur  componitur. 

§.  14..  Bcchcrus  Author  cft  (**)  cx  limo ,  olco  lini 
impracgnato  ct  inglobulos  formato  ,  dcinde  tollo  ct  a  ter- 
ra  lcuiore  cluto  pulucrcm  nigmm  produci  ,  indcquc  magnc- 
tis  virtutc  fcrmm  cxtrahi ,  cui  aumm  incll  •  id  ipliim  tamcn 
fine  olcolini  haud  vnquam  fucccdcrc.  Ad  oiichalcum  cx  cupro 
conficicndum  .idhibctur  lapis  calaminaris,  cui  carboncs  triti  ad- 
dnntur  ,  e  im  infincm  ,  vt  partcs  lapidis ,  qiiac  mctallicac  (iiat 
indolis ,  rcduifl.ic  cum    cupro  coniungi  polTint   ( *** ). 

§  15.  Ex  allatis  hadcnus  documcntis  fatis  condit  id  , 
qiiod  §.  10.  propofuimus.  Qiiac  omnia  licct  ad  ignobilia 
mctalla  pMtiu»  rcfcrcnda  funr;  ficilis  tamcn  eorundcm  cum 
nobilibus  pcr  fulionem  coniunclu)  ,  homogcncitatcm  ,  quac 
in  eorum  tincfluris  eft  ,  haud  obfcurc  arguit  \  praclcrtim 
cum  phlogirto  ignobilium  color  nobiliflimi  mctallomm  ex- 
altari  (()lcat.  S  quidcm  Regulus  Antimonii  Martialis  aut 
Vcncrcus ,    qui  phlogi(\o   ferri  aut  cupri    pcrfiifioncm  im- 

prac- 

(*)  Sahliu»  in  Traftatu   dc   fulphurc. 

(••)    In    Mincri   trcnarii  ,    lit,  A. 

(***>  Sohlius  in   Tnaua  de  Sulphare. 
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praegaitus  eft  ,  pulchriorem  auro  colorem  indncit.  Qui 
aquas  gradatorias  paiant,  fubtiles  vapores  inter  foluendum 
egredientes  (nempc  illos  infiammiibiles  §.12.)  cohibere 
folent ,  metailum  menftnio  parcifllme  ingerendo  (*)  vt 
nempe  horum  auxilio  ex   mero  argento  aurum    extrahant. 

§.  j6.  Metalla  in  teiluris  gremio  tingi  non  Iblum 
aurum  ,  argentum  et  cuprum  ,  quae  Hiepe  defliecata  rcpe- 
riuntur ,  euidentifTime  oftendunt ;  fed  et  ea ,  quae  aliis 
mineralibus  inuoluta  prodeiint ,  idem  loquuntur.  Siqui- 
dem  pyrites  non  nullos,  ferri  feraces  fpiritus  nitri  foluit , 
fulphure  ,  quod  cosdem  cum  metallo  iun<flum  componir, 
fub  forma  pulueris  fundiim  petente  ,(**)  manifefto  iiidicio  , 
eriam  fcrrum,  dum  inuenis  adliucheret,  fiio  phlogifto  non  de- 
ftitui :cum  metalium  hoc  phlogirto  priuatum  fpiritus  nitri  mi- 
nime  adoriri  fbieat.  Adde  ,  quod  fulphur  cum  metallis  cal- 
cinatis  in  mineras  conflari  nequeat,id,  quod  cnm  integris  fiicit. 
$.  17.  Supremi  Numinis  pnuiidentia  ita  comparatiim 
eft,  vt  humanum  genus  per  telluris  fiiperficiem  difFufum, 
quamcunque  eius  partem  incolat ,  \biuis  metalla  ad 
ffum  fi!um  neceflaria  repeiiat.  Ad  haec  autem  progcne- 
randa  cum  ingens  copia  tingentis  phlogifti  requiratur,  eius- 
dem  Numinis  fapientia  piuguis  mincralis ,  quod  ful- 
phur  appellamus ,  abundantia  imas  montium  latebns  ad- 
implcuit ,  quo  fidiim  eft  ,  vt  non  olim  duntaxat ,  et  a 
mandi  incunabulis  metalla  fucrint  produdla,  verum  eriam 
hunc  Vbque  in  diem  abunde  generentur.  ( *** ) 
O  o  g  §.  18. 

(•)  KunkeMus  in  1  ab.  Oiym.  P.  III.  cap.  16!!      '      '  ' ' 

C**;  S  ahlius  de  fulphure. 

(***  1  Quamuis   non   d' funt  ,    <)ui  Cbi  perfuafiim  habcrt,  metaMa    otnnia  ■ 

•undi  exordio  ita  fuiffe  a  Dio  creau  ,   prout   nuuc  fofloium  opeu  ditcgumur. 
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§.  i8.  Tant;im  vero  copi:im  (iilphuris  terra  in  finu 
fuo  coutinct,  vc  nou  lolum  cryptac  cius  illo  rctcrtae  lint 
[  uulla  tbdiua  aut  mccalli  gcnus  lluc  fulphurc  rcpcricur  (*)  ] 
lcd  etiam  fupcr  eius  liiperticicm  hoc  folfilc  prorumpat. 
Montes  infiilarum  aclluolac  Indiac  et  gclidac  Islandiac , 
tautum  liilphuris  fuudunt ,  vt  quidam  eo  dclibuti  tan- 
quam  auro  inducli  cminus  fpcdcntur.  Fontcs  mincralcs 
plurimi  florcs  liilphuris  natiuos  profcrunt.  Pracrcliquis  vcro 
monrium  vulcauiorum  inccudia  ,  vbi  tiilphur  pcr  plu- 
rima  laccuLi  valtitrima  flamma  confumi  nou  potctl ,  id 
telbntur. 

§.  19.  Qiiod  vcro  fulphuris  phlogitlon  mctall.i  iii 
tcllurc  tingat ,  tcqucatia  piobant.      1 )   Sulphiu-   iu  puluc- 

rcm 

Vcrum  luculentifTim*  documcnta  non  dcfunt  ,  quae  partcm  contrariam  tuentur, 
auoium  quacdam  liic  rcccnilic  lubci,  In  An[;crm.innia  Swccitc  prouincia,  vcnam 
rcrri  infuiidn  laciium  incolic  pilcitntur ,  r,uuiiKiuc  fundum  cuacu.itur  maicrit ,  adco 
vt  nil  ampiius  icfiduum  fit  ,  pofl  clapfos  20  ant  30  annos  rurfus  rcnafcitur  et 
coiligiiur  (i^.  In  ducatu  Hctruiiac  mr^ns  Vtful.inus  minera  plombi  rcfcrtus  ert, 
vbi  putci  ct  cuniculi  gUba  mctallica  cuncuati  randcm  pod  10  aiinos  noiio  implrn- 
tur  ct  denuo  c\hauriuntui  (2  ;.  Iiifula  Ilua  maris  Tuf.i  ferri  cft  fcr«ci(Tima,  in 
qua  cxliauHum  mctallum  pofl  1«  tnnos  lurfus  rcgcucratur  (3^  <]uod  ctiam  an- 
tiquis  tcniponbu5  fuifTc  patct  cxilio  Maroiiis  (4; 

Atl    llna 
lolula  incxhauilis  iliilybuin  (;cneroft   mctallit. 
Abenliamiac  in  fndina  fan^i  Ltuiciitii ,   quac   tnte  30    annoi  cxhaufta    fiiit,    ar- 
(cntum   purnm   inucntum  cft  fuUio   li;;nco  innttum   ($J.    Uinnium  tutcm  argumcn- 
torum   foitifTjmum   tft  faepc  nbferuaia  a   fofrnribus  iftcrilium     vcnarum  [x:r  halitvm 
iir.pracgn^tio ,  cc  diuitum  dcflru^io ,   quod  Ccinilni  ^cttcrtl    vocant. 

{i)  Swcdcnbnrgiu»  opertmi  Pliil.  ct  Mtr.  Tom.  M.  clafTc  i.  jf.  4. 
(a>  Rrucicmanni  Mignalia  Dci  Totn.  1.  Cap.  10.  (3;  id.  ibid. 
f4)   Acntil.   lib.  X    v,    174. 

(S)  ll6l'nl'cig  SScrictJt  vcn  ^^crgivcrcffrt  i.  Hwif. 


ii\}n^\%  i?cri(t)t  ron  '^crflrocrcfcn  i.  Ijjcil. 
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rem  redidliim  et  ciim  iircna  aiit  limo  tiitiim  ,  et  tandcm 
eadem  ratione  tradatiim  ;  proiit  §.  14..  de  limo  et  oleo  lini 
di(fliim  eft  ,  metallum  largitiir  (*).  2  )  Idem  minerale  mctalla 
viuidiore  colore  tingit ,  quod  vidcie  elt  in  minera  pliimbi 
(plcndida  ,  vt  et  in  pyrite  fuiphureo  Martiali  aut  Vcnereo. 
3)  Aurum  cum  filiua  et  aqua  lenitcr  tritum  odorem  llilphu- 
reum  cmittit  [^*")-  +)  Maius  tnmcn  fiimamentum  affert  didli 
phlogilti  identitas.  Enimucro  prout  metalla  ex  calcibus  et  vi- 
tris  plerumque  vegetabilium  caibonibuh  reducuntur ,  vt  liipra 
§.  II  monuimus  ;  ita  quoquc  ct  fulphur  rcgcneratur  ex  oleo 
vitrioli  ,  quod  cum  alcah  fixo  combinatum  et  adiedo  puluere 
carbonum  in  hepar  colliquatum  ,  dcniquc  aqua  folutum  et 
transcolatum  aceto  deftillato  in  lac  fiilphuris  praecipitatur. 

§.  10.  Cctenim  mctalla  cum  fulgore  tum  ctiam 
dudilitate  multum  inter  fe  diffcrunt  ;  cuius  difcrepantiae 
ratio  fufficiens  quacrenda  tft  in  reliquis  metallorum  mifci- 
bilibus  ,  quae  phlogiflo  varia  pioportionc  admixta  fimul 
cum  illo  in  liipcrficic  cuiuslibct  corpufculi  mctallici  mixti 
hcrent.  Etcnim  cum  fiilgor  ct  duAilitas  a  phlogiflo  profi- 
cifcantiir,  fcquitur  metalla  ,  t]uae  magis  fulgida  et  dudilia  fiint , 
horum  fuperficiem  denfius  phlogilfon  occupare ,  quam  eorum , 
quae  minus  fulgent,  minusquc  dudilia  funt-  adcoque  ,  vbi 
inflamrruibile  minus  Itipatum  fuperficici  corpulculorum  mixti 
adhcret,  ibi  necefleelt,  vt  paiticulae  aliorum  milcibiliHm 
illis  fint  interpofitae  ,  vel  per  eius  interQitiola    profpiciant. 

§.21.  Acidum  principium  tindurae  quorundam  me- 
tallorum  admifceri,  et  quidcm  diuerfa  quaniitate,  haud   le- 

O  o  3  vibus 

(*)  Stahlii   Fund.   Cliym.   p.    102    f.    14- 

<♦*;  Stahlius  in  Fuiid.  Chym.     Capide  dc  auro. 
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vihiis  documcntis  conninc^mur.  Etcnim  mctalla  phlogiftoti 
lluim  cx  liilphiirc  rccipiunt  (§.  17,  18.)  adco  igitur  pro- 
babilc  t[\ ,  etiiim  acidum  liilphiiris  c  m  ipfis  mctallis 
juogi.  Dcnii.]uc  metalla  ign-^bilia  cuprum  rkmj^  et  fec- 
nim  ,  qme  minus  duclilia  liiiu  minus-ii;c  fiilgcnt ,  quam 
nobilia,  minorc  quantitate  phlogilH  pr.icdita  liint  (§.  ao.) 
ad  llringt-ntc  tamcn  \irtutc  g.uidcnt ,  quac  acidorum  cor- 
porum  clt  propria.  Porro  omnia  mctalla  acidis  Ipiriti- 
bus  Ibhiuntur ,  et  quidem  co  promptius ,  c\*o  nv.igis 
ftiptica  (imt.  Cum  \ero  ad  corpoia  in  mcnftiuis  Iblucn- 
da  homogencitas  eomm  multum  confcrat  (*),  dubitandum 
(aae  non  cfl  ,  quin  mctallis ,  praelertim  vero  Ibpticis , 
cum  phlogilto  etiam  acidiim  inhereat.  Ilinc  non  finc 
rationc  lulphiir  criidiim  fcrro  a  Swcdcnborgio  adlcribitur  , 
(**)  ncmpc  acidum  liilphiiris  cum  phlogt4to  conaii)(ftum. 
Conter  cxpcrimcntum  apud  Cel.  Pott  defcriptum. 
(*♦*)  qni  cx  mctallis  foUitis  in  fpiritu  nitri  ct  falc 
communi  aut  cius  fpiritii  praccipitatis  et  cum  Mcrcurio 
dcftillatis  ,  veram  cinnabarim  obtincri  aflcrit.  Huc  quoqiic 
pertuict ,  quod  argcntum  cum  fnlphurc  confufum  cojiucr- 
titur  in  mincram  moUem  ,  ©Iflp^-^V^,  plumbo  non 
•abfimilem  :  ncmpc  adicdo  lulphurc,  nobilc  et  adco  dudilc 
atque  fulgidum  mctallum  ad  ignobilc    acccdir. 

§.  11.  Arfciicium  metalla  tingcndi  virtutem  poflldct  : 
ftanno  duriticm  fonumquc  conciliat  ,  ct  ipliim  compaclius 
reddir  \  cuprum  et  fcrriim  dc.ilb.u  ,  atquc  cum  ignobilibus 
mctallib  pcr  fufiontm  vnitum  ct  diutius  iradatum  p-artcm 

aiium 

(•)  Difrcrtiiio   Nodri   (ff   a.^iont   Mcnftnionim  (.    lo  ,    Noti.   Cotnra.  T.  L 
(••j   (Jprrtim    ph;l.   ct   Mrtall     lom.    II.    ifrfcrin.    CUfli*    I.    f.    I. 
^•'•j  Diflenuio  de  fiilphutiktt  rikctitlonuB  ^.  4. 


DE  TINCTFRIS  METAILORFN.  »9.5 

edrum  nobilitat  (*).  Vnde  maxime  probnbite  eft , 
partcm  quandam  arfenicalcm  tinfturam  metallorum 
ingredi ,  [  pr.ieJertim  \ero  eonim  ,  qiiae  frequentiiis 
cum  arfenico ,  quum  cum  fulphure  ex  venis  eruuntir]  ea-^ 
que  ab  aliis  fiiigore  et  ten.icitate  diftingucre.  Qiiod  pr.ie- 
reliquis  de  ftanno  non  fine  fufficicnte  ratione  affirm.iri  poteft. 
Siquidem  ,  i)  hoc  metallum  (emper  inglcba  arfcnicali  re- 
peritur,  2)  DLi(flilitai  eius  non  folnm  nobilium  vcrum 
etiam  quorundam  ignobilium  iiietalloium  tenacitati  multum 
cedit ;  haec  veto  aliquo  principio ,  infl.immibili  matcriae 
heterogeneo  ,  tinclurae  admixto  ,  infringitur,  (§.  19.^  Qiiod 
tamen  acido  tribuere  non  audemus ,  cum  ftannum  fit  mi- 
nus  ftipticum  ,  quam  alia  metalla  dudiliora.  3)  Stannum 
lubentius  in  eis  fpiritibus  (bluitur ,  quibus  acidum  (alis  in- 
eft,  Hoc  autem  quam  analogum  arfenico  fit  ,  inde  per- 
Ipici  poteft ,  quod  cum  argento  in  corneam  fubftantiam 
fufum  et  fublimatum  materiam  exhibeat  vencnofmi  ,  et 
quo  ad  formam  externam  ,    arlenico    non    abfimilem, 

§.  23.  Nec  parua  fufpicio  eft  etiam  argenti  et  cupri 
phlogifto  arlcnicale  aliqiiod  mifcibile  inherere,  cnm  vtrum- 
que  faepius  cum  arlenico  ex  terra  eruatnr,  Vena  cupri 
arfenical.s ,  quando  in  cumulos  congefta  igne  per  menfem 
et  amplius  torretur  et  ad  fufionem  praeparatur ,  in 
lilamenta  cuprea  fplendifTima  et  coloribus  iridis  ludentia 
cxcrefcit ,  quac  adeo  congrue  arbor  veneris  falutari  pofTunt. 
Qiod  eti^m  cum  minera  argenti  rubea ,  iKOt^(Jll(bCU 
^r^  ,  dida  ,  fidum  apud  Cel.  Henkelium  ,  videre  mi- 
hi  aliquoties  licuit.     Nempe  laudatus  Audor    didlam   gle- 

I  a-ri 

^i^—        I      ■■■^■■1  I  ,  —  '  ■-  ■  I ■  ■■■— ii^—^— ^^^^^ 

(*)  Pott  in  diflert.  de  Aoat.  Auripigmenti  jf.    13. 
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b;im  ;\rgcnti  nrfcnicalcm  per  mcnfes  in  arcni  digcnemt , 
ignis  gnidiim  ciibmixJi  (iibminillrans ,  quo  arrcniciim  ,  ae- 
gcrrimc  ijuidcm  riiblimari  potcll.  Tum  argcntum  ,  vol.i- 
tili  illo  corpore  in  aur.b  rcccdcntc  ,  in  tcnuia  tilamcnta 
diltiMclum  cR.  Vtr;K]uc  cxpcricntia  homogcncitatcm  ar- 
fcnici  cum  argcnto  ct  cupro  non  oblciirc  indicat. 

§.  24..  Non  exiguum  tirmamcntum  afTcrtis  (§.  20-23) 
inde  aflfertur  ,  quoJ  (ulplv.ir  ct  arlcnicum  l.irgius  mctallis  per- 
fufionem  addita  ,  dudilitatcm  cnrum  piHnliis  inliiHgunt.  Et 
hincKcguhim AntimoniijZincum  ctWismutum  uil  aliud  ede 
furpicamur  ,  quim  mctalla  nimio  lulphurc  vcl  arlcnico  ,  aut 
\tro.]uc  (imul  intimius  cum  iis  iuniflo,  oncrata  et  fr.igilia  ficta. 

§  2$.  Qiioniam  autcm  ad  fulgoicm  conciliandum  non 
parum  confirt ,  etiam  acquabilis  paitium  difpolitio  ,  qua  ra- 
dii  lolis  parallcli  ictlcfluntur,  magiy.jue  fiilgcnt,  quam  confufi  \ 
vndc  minim  non  cll  lupradidis  fciiiimctallib  fiilgorcm  vtcun- 
quc  confcruari  ,  quamuis  nuila  dudtilitatc  ampliu^gaudcant. 

^.  z6.  Ad  haec  omnia  dilucidius  exjioncnda  atque 
firmius  demonflranda  plura  quidcm  ,  ct  ftinc  non  alias 
\nquam  tcntata  ,  confeirc  poffcmus ,  quac  iam  antc  ali 
quot  annos  animo  conccpta  h.ibemus  ;  vcrum  quoniim 
hboratorio  Chymico  dc^ituimur  (*)  ,  idco  cum  ab  ipfb  ex- 
pciimcntis  iulhtucndis  prohibcmur  ,  tum  ctinn  dcduccndis 
ind(J  argumcntis   caiemus. 

§.  27.  Qiramuis  autcm  nos  haud  latcat  ,  pluiima  pro- 
flarc  cxptrimcnta  ,  quibus  oftcnditur  modus  fiilpiiiir.i  et 
tiuifluras  mctallonim  cxtrahcndi  ,  quod  vidcrc  cfl  in  (criptis 
Is.   Hollandi    ct  in   Dilf   Clar.     Pott    Jc   liilphuribus    mc- 

t  i'l')iiim. 

■  ^ 

(* )  Ncinpe  quaiido  rciipia  tft  Ijcc  ctinci.taiici  An.  i  45.  Qnod  uincn 
An.  174S  ,  Jirlgcntc  Acadcmiaa)  Ctacfidc  Exccllcuuflimu  C^ituitt  Rai^uinow^ j , 
nftru^uin  cft. 
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talloriim.  Verum  gemina  et  fincera  haec  mctallorum  mi- 
fcibilia  feparatim  filU  poffe  noii  facUe  credendiim  eft,  cum 
ad  ea  elicienda  (Tilina  ct  fulfnrea  corpora  praelcribantur  ; 
quae  licct  fpeciolb  nominc  apcrientium  obuelantur  ,  non 
tamen  fulpicari  non  poflTumus ,  quin  eadem ,  quae  ad  me- 
t:iila  aperienda  adhibentur  ,  cum  mixtis  metallonim  cor- 
pufculis  combinata  ,  laepius ,  fi  non  femper ,  pro  quaefitis 
Acnd  tentur. 

§.27.  Finem  verbis  impofituri  non  inutile  fore  ar« 
bitramur  ,  fi  analogicam  aliqiram  conieduram  de  metallo- 
rum  transmutatione  adiiciamus ,  quam  a  ti-asmutandis  eo- 
rum  tinduris ,  de  quibus  nunc  egimus ,  proficifci  pofle 
exiftimamus. 

§.28.  Qiii  artem  fpagiricam  vel  a  limine  falutauc- 
runt ,  haud  iam  ignorant ,  acida  debiliora  ex  alcalinis  per 
fbrtiora  expelli  et  quafi  praecipitari.  Sic  acetum  affufo  Ipi- 
ritu  laiis  ex  cineribus  claucllatis  extruditnr ;  ipfe  -vero 
nitrofo  fpiritui  locum  cedit ,  per  acidorum  fortifiimum  , 
quod  fulfrcum  eft  ,  expellendo.  Acidum  fulfreum 
omnium  puriffimum  et  ab  heterogcneis  partibus  defaecatifli- 
mum  e(fe  a  Chymicis  cenfetur ;  nam  nitrofo  fpiritui  in 
flammabile  ,  falino  autem  arlenicale  aliquid  in  efle  affir- 
mant  ■,  acctum  cmpyrcumate  inquinatum  efle  deflillatio 
eius  ex  arcna  prodit.  Qiiibus  fingulis  acidae  particulae 
magis  magisque  dcbiiitantur  ,  minusque  aptae  redduntur  ad 
iilcalia  firmiter  fibi  adiungcnda.  Qiio  cum  etiam  grauitas 
eorum  fpeci-fica  conuenit  :  etenim  fpiritus  acidus  fulfii- 
ris  qno  concentratior  efl:  ,  eo  ctiam  fpecifice  grauior ;  vn- 
dc  patet ,  grauitatem  fpiritiium  ab  acidis  particulis  augeri. 
Hjnc  qiioque  fpiritus  acidi  ,  quo  fortiores  funt  ct  cum 
Tom.  XIV.  P  P  akali 
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alcali  ardiiJS  iu'iguniiir  ,  eo  funt  ctiam  fpccificc  grauiores. 
Qiiippc  pillcx  Labiciis  olci  vitrioli ,  i.iuod  cum  (p.ritii  liil- 
furis  cll  ciusdcm  inUolis ,  pondcrat  drachmas  7  ct  gr..iu 
S()^  Spiritus  Nitri  dr.  6,  gr.  24  ■  Spiritiis  falis  dr.  5.gr. 
4.9,  acetum  dertilhtiim  dr.   5.  gr.    11.  (*) 

§.  29.  Non  abfimili  ratione  intransmutandis  mctallis 
naturam  ,  artificum  indulhia  opcm  fcrcnte ,  proccdcie  polle 
aroitrannir.  Si  quidcm  plijogidon  conccntratius ,  quod  iriC- 
taila  nobiliora  tingit ,  iisdcm  firmius  adhcrct.  Itaqiic 
fi  quis  in  artc  Chymica  verlatinimus  phlogiRon  conccn- 
tratillimum  ct  ab  hetcrogeneis  folertilTimc  dct-iccatum  poHl- 
dct ,  cum  mctalla  ignobiiiora  ,  tin(flura  impuriorc  cxpulfi  , 
in  nobilidimum  mctallum  praccipitarc  ct  conucrtcrc  poflc 
crcdimus. 
— ^ _ —  ■  ^ 

(*j  EircnCluoidjui  iQ  diri]Ui(iuonc  coua  drpondrruJus  a  mcnricnit  p.  174, 
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X. 

Iim  diu  notiim  efl:  arte  in  corporibus  prodnci  pofle  pro- 
piict:uem  ,  vel  fi  dicere  mauis ,  vim  ,  virtutem  qua 
aliii  leuiora  corpufcuia  diftantia ,  vel  maiora  pendula  et 
acqiiilibrata  attrahcre  et  repellere  etiam  fiepius  valent , 
fimulque  in  tenebris  et  crepufculo  admotis  corporibus,  hac 
virtute  non  imbutis  flicile  tamen  illa  imbuendis ,  lucent , 
igncmque  firtunt  ,  qui  tandem  materiis  inflammabilibus  ac- 
ccndciidis  aptiis  oblcruatus  efl;.  Hanc  virtutem  eledricita- 
tem  appellant  phil()(c)phi  ,  et  eft  vel  originaria  ,  qiiae  folo 
tritu  corporiim  certorum  Iblidorum  ,  e.  g.  vitri ,  refinae  , 
fulphuris  ,  laccae  figiliatoriae  produci  poteft  ,  vel  deriuatiua, 
quae  a  corporibus  ekdricitate  originaria  donatis  propaga- 
tur  e.  g.  in  mctalla  ,  corpus  animalc  ,  aquam  ,  glacicm  , 
ligna  ,  pbntiis  ctc.  Refina  vero  ,  Sulphur ,  Colophonium, 
Lacca  (igillatoria  l()la  fiigcfatftione  poft  fufionem  adipilcuuntur 
virtutem  nttrahcndi  corpuicula  lcuiora  et  fi  defendantur  ab  hu- 
niiditate  aiiris  |x=r  annua  fpatin  conlcruant.  Derivatiuae  vero 
elecflricit.itis  minimo  gradu  capacia  corpora ,  non  folum 
funt  omnia  ca  ,  (]nae  ele<ftricitatcm  originariam  admittunt, 

P  p  a  fed 
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fed  et  ea,  qii.ie  eam ,  qiiia  tritu  emolliuntur,  non  ndmit- 
tunt  ,  fimulque  a  corporibus  originaria  clc(flricitAtc  donatis 
elc(flricitate  imbui  (cnfibilitcr  haud  pofTunt  c.  g.  rcbum. 

§.  2.  Occupatus  inftitucndis  ct  imitandis  cxpcrimcntis 
de  h:ic  did-.i  proprictatc  corponim  offcndi 

i)  Qiiacdam  phacnomena  ,  quae  ab  autoribus ,  qui  dc 
ele<flricit:itc  varia  annotanmt  et  inuclligaucmnt ,  non  oblcr- 
\ata  inueni. 

2.)  Notiam  mcthodum  commodc  inrtitucndi  cxpcrlmcnta 
et  ex.iminandi  corpora  ,  quac  originariac  ct  alia  ,  quac 
deriuatinac  clciflncitatis  loliini  capacia  liint. 

3)  Sub  mcnliir.mi  ctiam  aliqiiatcniis  piodu<flam  clc«fbi- 
citatcm  rcuocare  anniliis  liim. 

Hacc  qualiacunquc  tcntamina  cum  fociotatc  communi- 
carc  animus  cft. 

§.  3.  Primo  ca  cxpcrimcnta  imitari  confiiltiim  duxi, 
quac  admirationcm  orbis  cruditi  non  folum  ,  fcd  ct  prin- 
cipum  pcr(()narum  mcrucnint  ,  c.  g.  illud  ,  quo  cx  mc- 
tallis  ct  hominc  ignis  ct  lux  concrcpans  clicitur  ,  quo 
fpiritus  vini  calcfa(flus  acccndiiur:  quod  cum  fciicitcr  pcr- 
feccrim  ,  fimulquc  cx  aqua  ct  niuc  ct  glacic  cuiidcm  igncm 
cum  concrcpationc  coniuncflum  clicuciim  ,  ctinm  alia  ,  (juac 
licct  non  ita  in  admirationcm  rapiunt  obfcruatorcm  ,  for- 
taffis  tamcn  plus  ficiunt  ad  do(f>i  inain  dc  clc(ftricitatc  nn>- 
plificandam  ct  cxplicandam  iiilbtui  optimo  cum  fucccffu. 

§.  4..  Mcnfis  Fcbniarii  huius  anni  174.5  initio  tcnt»- 
minum  initium  fcci  in  domo  jignca  ct  primo  vfus  fiim 
tubis  vitrcis  ad  cxcitani^ani  clccliicitatcm  ,  manibiN  vcro 
ct  brachiis  frcqucnti  tubomm  tritii  langucfccntibus  ct  do- 
lcQtibiis ,  fcdulo  cogitaui  ,   qua    rationc    Machim    clc(flrici 

t^u.ini 
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quiim  Gnuielande  in  Elem.  phyfices  miuhematicis    delcri- 

bit  fic  inftrui  poflet ,  vt  ill;i  commode  vti  valerem.  Quia 

conclaue  ,  quo  inllituere  voleham  experimenta  ,  cellae  im- 

minebat ,  (phaera   per    raachinam     celertter    circumgirata , 

concuticbantur  ferrae  omnia  fiipelledilia  ,    quin  ipfi  parie- 

tes  lignei  doraus ,  et  refina  ,  qua  axes  firmati  erant ,   ia- 

cale(centibus  celeri  motu  axibus ,  mollis  reddebatur ,  vt  po- 

li  fitum  mutarent  et  motus  oriretur  vacillans,  eledricitati , 

vt  quidam    aflerunt    noxius  e.  g.    Clarif.   Bo(e  in    Com- 

mentariis  de  eledlricitate.     In  machina    elecflrica  id    mihi 

etiam  eximiam  molcftiam  creabat ,  quod   (aepins    cogebac 

funes  detritos  et  laccratos  mutare  ,  vel  laxatos    arAius  li- 

gare ,   quod   dimidiae    horae  hbor  erat.     Omnibus  his  in 

commodis   medelam    afferre   volebam.     Paucis    enarrabo , 

quomodo   machinam    vdii  accommodauerim.     Loco    funis 

io.  pcdum  Lond.  rotam   circumdantis ,   elegi  funem   2S. 

ped.  qui  ferme  ter  dintius  in  acquali  motu  diirarc  debet , 

duxi  illum  circa  axin  (pharac    vitreae  ,    rotam    machinac 

et  trochleam  ,  extrema  filo  lineo   bene   ligaui.     Trochle- 

am  vero  cum  alio  fune  iunxi  ct  deinde   adduxi    funem  , 

.et  firmaui  circa  clauum  robulhim  fcrreum  immobilem.  Cum 

(phaeram    circumagerem ,    rota  in  duobus  minutis    feain-, 

dis  (emel  circumacfla  ,  fphaera  duodecim  vicibus  circumibat. 

Hanc  celeritatem  obfeniaui   fufficcre   experimentis ,    fphae- 

ramque   fine   concufTione    machinae    circa  axin    fine  motii 

nimium   ViKillante    ferri.     Poftquam  hoc    animaduertiffcm 

tubos  vitreos  plane  neglexi  et  expcrimenta  cum  tubo  vi- 

treo  molefte  inltiuita  ,  machina  dida  repetii  feliciffime  ct 

alia  multa  addidi. 

P  P  S  §.  S' 
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§.  5.  Aint\]U:im   vcro  cxpciimcnta   inlliiuta    cn;irro  , 
(et]\icntiLH!^   dclcnbani  totiim  ;\ppar:ir.  ni  cx  qiio  nncthodiis 
en  inrtitiicndi  ,  qu:im  adhilnii  ,  psucbit. 
T«J).  vr.  i^  '^  machin.i    Grauciindi.uia    A    filiim    fcrrcum     24. 

pcd.  Lond.  B.  C.  ]).  H.  F  fiilcitum  funibus  cx  fcrico  coc- 
niki  coloris ,  B  «  ,  C  ^  ,  D  f  ,  E  ^  ,  duxi  ct  coniunxi 
cum  fulcimcnto  fcrrco  G  ,  ct  cx  filo  fcrrco  B  ,  C  ,  1)  , 
E  ,  F  appcnJi  filum  ftrrcum  incuru;uum  ,  rph.icr.un  cuin 
conucxo   lacre  t.iiigens  ct    c;un    circuir.icnun   nidcns  e  j. 

2)  Fulcimenf.um  fcrrcum  G  ,  er;it  in  icliiui  pofi:um  , 
qu.i  vas  conicuin  II  f;irdi;m  erat  limulqix  cxtcrna  vafis 
Itiperficics  rcfma  obJutfla.  Miuima  tcrri  clciflnticnndi  di- 
ft:inria  a  p;irietibus  valis  ligncis  crat  viiius  dig.  Lond. 
ct  dimidii. 

3)  Cum  Fulcimcnto  fcrrco  G,  cuius  pondus  cnit  20. 
libr.  RulV.  coniunxi  rcguhun  fcrrcam  1  K  l  hbr.  Kun'. 
mcdiante  umc  ,  vt  cxtixmit.is  K,  a  fulciircnto  fcrrco 
G,  did.uct  19  ;  po!!.  Lond  .  Cum  hoc  fcrro  rc- 
giilam  fcricain  L  M  pondcrib  dimidiac  librac  Rufl'  Longitu- 
dinis  20  \  dig.  Lond;  in  K  mcdiantc  filo  fcrrco  coniunxi. 

4)  Propc  laminam  K  ligaui  filum  lincum  K  O ,  lon- 
gitiidiuis  diiorum  pcdum  Londincnlium  ,  cius  tcuuitatis,  vt 
45<5.  digitos  Lond.  ioiii^um  ,  jiondtrarct  16.  gnuia  , 
qua  proptcr  fiium  cx  lino  K  O  poiidcrauim  cxhibcrc  dc- 
buit  \\\  vnius  grani.  Filum  di(flum  hoc  ita  ligaui  ,  vt 
incumbcrct  lamin;K-  K  ct  pcndcrct  in  fitu  cum  rcgula  B  M 
paralldo  ,  in  dillantia  U-  ti'g-   a   rcgtila   L  M. 

5)  Cum  mcnfj  in  qiia  va.s  rcrinafirumcol'ocatumcnitcon- 
iunxi  arcum  circuli  MOF  ligncum  40.  graduum.  Diuifi  arcum 

hunc 
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hunc  in  gradiis,  et  quemlibet  gndum  in  quatuor  aequalcs  par- 
tes.  Extremitas  fili  linei  dilkbat  ab  arcu  circuli  duas  lineas. 
Fulcimento  ferreo  G  ,  eledricitate  donato  fihim  lineum 
K  C  propelJitur  a  ferro  inprinns  regula  ferrea  L  M  et 
oftendit  in  arcu  M  O  P  ,  gradum  ,  qui  fi  maior  eft  ,  in- 
dicat  maiorem  eleftricitatis  gradum  ,  nondum  vero  aflcro 
eledricitatem  hoc  indice  accurate  menfurari  poffe  ,  nifi 
pcrfedior  reddatur ,  et  ipfti  theoria  vorticis  eledrici  ampli- 
ficetur  ,  ad  quam  perficicndam  initium  fccit  B.  Haufe- 
nius  in  Hiftoria  eledricitatis. 

6)  Ex  akera  partc  fiilcimenti  ferrei  G  cum  fukimen- 
to  regulam  ferream  Q  R  S  pon.leris  dimidiae  librae 
Ruff.  coniunxi  ,  R.  difiabat  a  fulciracnto  ferreo  15  i- 
dig,  Lond.     et 

7)  Ex  pundlo  R  regulae  Q^R  S  filum  ferreum  con- 
iunxi ,  cum  quo  mediante  filo  hneo  malleum  ferreum 
qnadrangularem  longit  :  6  \  dig.  Lond.  pond  ■/*  lib.  R. 
ligaui  ,  fic  \t  extrcmitas  (b)  difiaret  a  filo  ferreo  dimi- 
diam  lineam  ,  altera  vero  incuruata  effet  planum  diagona- 
le  verfus ,  Hoc  iwSio 

8 )  In  menfij  fulciui  in  diftantia  femidigiti  a  malleo 
fcrreo  pendulo  in  fulkntaculo  vitreo  campanam  metalli- 
cam  T  ,  ponderis  |  librae  Ruff.  fic  vt  malleus  b  e  feriens 
campanam  T  ,  eam  cum  parte  ,  a  fuperiori  extremitate 
quatuor  et  dimidium  dig  :  diftanti  tangeret. 

9)  Aliam  campanam  V  appeudi  ex  regula  ferrea 
Q^  R  S  mediante  filo  ferreo ,  ponderis  dimidiae  librae 
RufT  fic  ,  vt  tres   lineas    diftaret  a  baculo    quadr;ingulari. 

10)  Prope  Campanam  V  ex  regula  QR  5  pendul.im 
alium  malleum  /^  fimilem    appcndi   ex    filo    ferreo ,  vt 

notk 
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non  conncxui  c(Ict  ciim  nppnnitu    clccflrificando  ,    in    di- 
ft.inci;i  du;uum  linc;inim  ;i  c:imp.ui;i   penduUi. 

ii)  Ex  incdio  rcgul;»c  fcrrc;ic  CIR  S  iippcndi  ex  filo 
ferrco  fcrnim  /n  poudcris  du;inim  dr.ichm;uum  ,  cuius  cx- 
tremitds  in  fph.icric:im  figur.im  :ibib;u. 

la)  Ex  partc  rcgul.K  Q^R  S  fulcimcnto  fcrreo  G 
propinqua  nppcndi  filum  fcncum  ,  />  ^  ,  vt  cum  co  pof- 
fcm  Iph.icr.is  coniungcrc  ct)rpu(culis  lcuioribus  c.  g.  foli- 
is  fluri  ;Utr;ihcndis  ct  rcpcllcndis  apt.is. 

13)  Ex  fulcimcnto  fcrrco  duxi  filum  fcrrcum  24.  pc- 
dum  Londincnfium  i.  2.  3.  ;ui  pondcr;!  300.  librarum 
Ruff.  in  refin;\  pofita.  lilum  fcricum  B  C  D  E  F  ct 
I.  2.  3.  pondemtum  vn;im  ct  dimidi;im  hbnim  Rufl*. 
exhibcb;U  fic  \t  totus  :ipp:irntus  clcclritic^itus  cflct  fcrmo 
324.  hbninim  Rufl'  Pondcrum  fcrrct)ium  in  rcfin.i  col- 
!oc;itorum  dilbntia  nuuim:i  a  parictibus  vafis  ligncis  crat 
a  dig.   Lond. 

14.)  Sufpcndi  cx  func  fcrico  cocnilci  coloris  Bii;uiccm 
magnam  W  cuius  pondus  crat  1 2  librnrum  RufT.  fiincm 
hunc  fcricum  in  dill.unin  vnius  pcdis  cum  fuuc  cinnnbino 
iunxi  ,  qucm  liipcr  trtxhlcis  ad  lacunnr  firmnta^ ,  X  Y 
duxi  ct  ex  cxtrcmit.uc  Z  appcndi  pondus  ;\cqii.ilc  pondcri 
Bil.incis.  Immincbit  bilnnx  pondcribus  ft-rrcis  (3)  in  rc- 
fina  pofitis.  Extrcmum  pondus  fcrrcum  crnt  Inmina  fcr- 
rea  Longit.  duonim  pcdum  ct  latitudinis  26  dig.  L.  craf- 
fitiei  qihuuor  lincnium.  Hacc  Inmina  ita  llilcitn  crnt  ,  vt 
ad  fcnfum  cfict  hori/ontnlis. 

15I  Firmnui  ad  pniictcm  rcgul.im  lignc.im  a  (]  propc 
pondus  Z  ,  vt  in  ea  aotarcm  dillantiam  laucis  y  a  la- 
niiiia  fcrrea. 

16) 
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16)  Prope  Bihmccm  et  pondera  ferrea  in  refina  pofita 
coUocaui  fiilcimentiim  ligneiim,  quod  opc  forcipis  cum  bilance 
iungerc  potui  His  oidiaatis  fequcntia  cxprimcnta  commode 
inftituerc  licuit. 

Experim.  I. 

$.  6.  Si  homo  refuwe  infiftcns  ad  fphaeram  vitream 
cauam  diametri  lo  dig.  Lond.  et  cum  axibus  orichalceis 
ponderis  9  librarum  Rullk.  per  machinam  Graucfmdiannm 
circumadam  adplicat  manum  ,  ipfe  clc(flrificatur  et  per 
filum  BCDEF  elcdricitatem  communicat  cum  toto  ap- 
paratu  eledrificando  in  refina  coUocato,  Si  homo  fic  eledri- 
licatus  tangit  filum  ferreum  eledrificatum  BCDEF  eia- 
culatur  ignis  concrepans  yehementifiimus  die  \ifibilis  fpiri- 
tum  vini  accendcns  etc.  et  index  cledricitatis  recedit  et 
applicat  fe  regulae  ferreae  pendulae.  Homo  tali  rationc 
eledrificatus  fi  tangitur  dat  igncm  concrepantcm  ,  vel  fi 
tnngitur  ab  alio  in  rcfina  ftante  ct  ex  altera  parte  fphae- 
rae   manum  adpiicante  ad  fphacram.    * 

Experim.  II. 

Si  homo  rcfinae  infiftens  adplicat  tnnnfnm  ad  (phae 
ram  ct  altera  tenet  filmn  fcrrcum  ,  cuius  altcra  exft*emitas 
tenetur  ab  homine  ,  flante  in  rcfina  prope  pondera  ferrca 
(  3 )  in  refina  coUocata  ,  et  tangente  pondera  ,  nulla  clcclri- 
citas  oritur ,  et  index  fempcr  oltoidit  gr  o.  Nihilqne  ex 
toto  apparatu  eledtricitate  donatum  obfcniatiTr.  *  Si  idem 
homo  iisdcm  pofitis  circi^rmiiantirs  non  tnngit  pondcra  fcr- 
rea  ,  honio  et  pondcra  clectrificantur  .  indexquc  ad  25.  gr. 
eleuari  potelt.  Si  hac  elec^ricitate  excitata  adplicat  digi- 
Tom.  XIV. Q^ tum 

(•)  Corpus  ergo  clciflrificatum  at;it  in  cleiflrificatum  fj  non  conncxua 
tfV  cum  aUeto  pcr  corpora  dcriuatiuae  elcflricitatis. 
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tum  pondcnbus  elccflricitflte  donitis,  oritur  ignis  vebcmens 
concrcp-.ins  die  vifibilis  et  indcx  rcccdit  et  adplicat  lib  re- 
gulac  fcrreae  pcndulac. 

Experim.  III. 

Si  homo  in  refina  ftans  ct  adplicans  manum  (phacrac 
altera  manj  tenet  tubuiii  vitrcum  a  b  ,  qui  pcr  duo  orichalcea 
prismata  c  ct  d  tranfit ,  quoruni  d  mobilc  e(t  ,  ct  adplicut  pris- 
ma  d  filo  tlrrco  dcriuanti  clctflricitatcm  ,  digito  pri>ma  c  tan- 
gcns  elc(flricitatcquc  produda  et  indicc  odcndcntc  graduin 
25  ,  prcmit  parallclcpipcdum  d  vcr(us  altcrum  f  (cn(im  ,  in  di- 
ftantia  quatuor  lincarum  intcrdum  ocflo  oritur  (antiila  con- 
crcpans  vchcmcns  ct  index  obfcmatur  recedcrc  ad  gr.  16. 
ob(cruatur  ctiam  (acpc  lux  radiata  cocrulci  coloris  conti- 
nno  fluens  cx  corporc  clc(flrificato  intcr  prismata  ,  cum 
ftridorc  et  fufTuro  ,  odoris  ,  phofphori  Brandii  (imilis.  Ccflante 
motu  rotac  ,  fi  propinquius  rcdditur  pri^ma  d  prismati  c  ,  vt 
didantia  fit  e.  g.  trium  lincarum  fcrmc  ,  itcnim  oritur  fcintilia 
fcd  imbecillior  ct  indcx  rcccdit  ad  minorcm  gradum  c.  gr. 
7.  tandcm  prismatc  c  prisma  d  contingentc  clciftricitas  to- 
ta  aufcrtur  ct  indcx  rcdit  ad  gr.  o.  quin  ip(i  rcgulae  L  M 
fe  adplicat.  Si  cochlca  focmina  cx  mctiillo  ambit  coch- 
lcam  marcm  cx  vitro  ,  cx  numcro  rcuolutionum  mclins 
dillantia  iudicatur ,  vcl  fi  in  propinquitatc  corporis  clcdri- 
ficandi  fulcitur  cochlca  focmina  ,  pcr  quam  cohlca  mas  tran- 
£t ,  paritcr  cx  numcro  rcuolutionum  dillantia  a  corporc 
clcd^iificando  innotcfcit. 


Expcrina. 
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Experim.  IV. 

Si  pofids  circufnftantiis  cxperim.  II.  homd  in  refina 
luxta  pondera  ( 3 )  ftans ,  adplicat  prisma  d  ad  pondera 
ferrea  ,  ele(flricitate  produdla  et  indice  oftendente  gr.  25. 
in  dirtantia  trium  linearum  prismatis  c  a  prismate  d  ori- 
tur  fcintilla  vehemens  concrepans  et  index  recedit  a  25. 
gradu  ad  18.  gr.  motu  rotae  cefllinte  fi  propinquius  red- 
ditur  prisma  c  prismati  d  iterum  oritur  in  difiantia  vnius 
et  dimidiae  lineae  fcintilia  led  imbecillior ,  tandem  con- 
tingentibus  fe  prismatibus ,  tota  eledricitas  aufertur  et  in- 
dex  oftendit  gr.  o.  quin  regulae  L  M  fe  adpiicat. 

Experim.  V. 

Si  homo  adplicans  mamim  ad  fphaeram  non  infifiit 
refmae  led  folo  ex  afferibus  compnginato  et  eledricita» 
excitatur  indicem  eleuans  ad  gr.  25.  prismate  d  adplica- 
to  ad  filum  ferreum  clecflrificatum  ab  homine  folo  ex  afle- 
ribus  compaginato  infiftenti  ,  et  prismate  c  prismati  d  fic 
appropinquato  vt  tres  tantum  lincas  diftet ,  oritur  fcintil  - 
la  concrepans  vehemens  et  indcx  redit  ad  gr.  16.  Si 
prisma  c  adhuc  propinquius  redditur  primati  d  vt  2.  li- 
neas  diflet  ,  oritur  iterum  lcintiiia  concrcpans  indice  rece- 
dcnte  ad  gr.  minorem  e.  g.  11.  Prismate  c  magis  ap- 
propinquato  prismati  d  oritur  (cintilla  concrcpans  debilior 
praecedcnti ,  ct  index  minorem  gradum  adhuc  oftendit  e. 
g.  7.  tangentibus  vero  fc  mutuo  prismatibus  c  tx.  d  tota 
eledricitas  nutertiir  et  index  oftendit  gradum  o  ,  quin  ap' 
plicat  le  regulae  ferrcae. 

Q  q  t  Experim. 
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Experim.  VI. 

Si  elc<^ricitate  indiccm  cleuante  ad  gr.  25.    tmgitur 

filiim  ferrciim  ab  hominc  ,  folo  cx  aircribiis  compaginato 

infiltenti  ,  ceOTat  tota  elc<fh:icitas ,    ct    indcx  lele    adplicat 
regulac  fcrreae. 

Experim.  VII. 

Si  elcAricitatic  indiccm  eleuaotc  ad  20.  gr.  tangitiir 
fiUim  ferreum  ab  hominc  in  rcfina  ftantc  ,  indcx  adhuc 
ollendit  gr.  10.  Si  ab  alio  non  ftantc  in  rcfma  tangitur 
tota  clcsftiiciLb  aufurtur  ct  indcx  oUcudit  gr.  o.  quin  Icfe 
adplicat  rcgulac  fcrjcac. 

Expcrini.  VI IL 

Si  cIccTtiicitatc  indiccm  cleuantc  ad  gr.  20.  prisma 
d  ndmouctur  lilo  Icrreo,  elcdfilicato  ab  hominc  in  rcfma 
(linte  ct  altcrnm  prisma  c  fciifim  appropinquatur  prisma- 
ti  </ ,  in  dillantia  duarum  iincarum  oricur  fcuitilla  concre- 
pans  ct  indcx  rccedit  a  gr.  20  ad  gr.  16.  dtindc  nc 
qpidcm  coiuigcntibus  Iclc  prismatibus  c  ct  d  fcintilla  ori- 
tur ,  ncc  indcx  mutatur.  Si  vcro  clcdricitas  homini  in 
rcfina  ftanci  aufcrtur ,  dcnuo  adplicans  prisma  clicit  itcmm 
fcintillam  concrcpantcm  aft  dcbiiiorcm  ,  prismate  c  a  pris- 
mate  d  minus  diftantc  qu.uii  priori  cafu.  Et  tali  rationc 
elecflricitas  aufcrri  potcll ,  \t  rcfidua  non    fit  li^nfibilis. 

Expcriin.  IX. 

Mafla  324.  Lbranuii  clcdrilicata  ct  indice  oftendcntc  gr. 
ao.  indcx  prinw  miuutQ  primo  tcmporis  rcccliit  ud  gr.    19. 

24« 
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+5 li 

50     -    -     -      -    -       I. 

Diiraiiit  hinc  declricitas ,  madiic  324.  libr.  Riifr  com- 
mimicat;!  ,  :i  gr.  20.  ad  gr.  i.  pcr  50.  miii.  pr.  et  in- 
dcx  pcr  gnidus  vltimos  lcntiiis  rcccfllr ,  qiiam  pcr  gradiis  prio  ■ 
rcs.  In  palatio  impcr.uorio  hipidco  clcc^lricicis  dur.uiit  tiiitum 
duo  minuta  prmia  a  gr.  25.  ad  gr.  i. 

Experim.  X. 

Idcm  cxpcrim.  9.  alio  tcmpirc  inditutum  cfl  ,  mafl!* 
324.  libr.  Rufl".  clc(flrificata  et  indicc  olkndcntc  gr.  25. 
in^ex  reccflit 

5    primis  min.  prim.  ad  gradum   15 
16   min.   prim.      -----       5 

25   min.    prim. 5 

durauit  hic  cledricitas ,  maflfac  324  libr.  RuflT.  commu». 
nicata  a  gr.  25.  ad  gr.  i.  pcr  25.  min.  pr.  ct  rurfus 
iiidex  per  gradus  vltimos  lcntius  motus  oblcruatus  ci\. 

E.xperim.  XI. 

Eodcm  tcmporc  inflitutum  quo  pracccdcns. 
MalCi  24.  libr.   Rulf.  clciflriticaLi  ct  indicc  oflcndci> 
te  gr.   25. 

5  prim.  minutis  primis  indcx  rcccflit  ad  gr.    1 1  i 
10     -  i     -     -  -        + 

15      - -  -       I 

Ergo  fi  minor  mafla  elcdrificatiu  clcdrifitas   citius    ccflit 

f.  annihilatur. 

E)xperim.  XII. 

Mafla   24    libr.   RuflT.    clcdrificata    ct    f;i(cif)Ia    fcrica 
polliccm  Jata  ct  3.   polliccs  longa  ,  rubri  coloiis,    firma- 

a 
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ta  fld  filum  ferreum  eledrificatum  ,  eledricitatis  index  ,  ma- 
nu  ad  alteram  cxtremitatem  fiifciolae  adplicata  receflit  pcr 
5.  min.  prim.  a  gr.  25.  ad  gr.  6.  Fafciola  purpurea  , 
aurantia  ,  \iolacea  ,  eadem  ratione  examinata  idem  Qbfer- 
vatum  efl: ,  nimirum  indicem  a  gr.  25.  ad  gr.  6.  5. 
minutis  primis  recefllsfe-  Fafciola  alba  ,  coerulea ,  viridi 
et  flaua  eadem  ratione  examiuata  ,  5.  minutis  primis  in- 
dex  a  gr.  25.  ad  gr.  8.  receflTit.  Nigra  vero  fafciola 
examinata  ,  3 .  minutis  primis  eledlricitas  prorfus  euanuiflc 
obferuata  efl.  Index  per  fe  a  gr.  25.  ad  gr.  6.  quinquc 
minutis  primis  recedebat.  Hinc  iudicare  licet  fafciolam  fe- 
ricam  nigram  vnicam  dcriuafle  ekdricitatem  fenfibiliter , 
alias  vero  non  item.  Si  humedabantur  fafciolae  ftatim 
omnis  eledlricitas  adplicata  maau  ceflabat. 

Experim.  XIII. 

Filum  lineum  candidum  humedatum  eius  temiitatis 
vt  24..  fila  longit :  19.  dig.  Lond.  pondus  16.  grano- 
rum  efficerent  ,  imponebatur  ferreo  filo  et  eleiftricitate  ad 
gr.  25.  excitata  ,  manus  adplicabatur  ad  filum  humidum 
flatim  eledricitas  tota  ceflliuit ,  nec  reftitui  potuit  per  con- 
tinuatum  fpharae  motum.  Eledricitas  vero  non  cefl!abat , 
fi  funis ,  ex  108.  filis  talibus  compofitus  ficcus  ferreo  filo 
imponebatur  et  manu  trahebatur.  Ceflante  tamen  fphae- 
rae  motu ,  interuallo  vnius  minuti  primi  index  a  gr.  25. 
ad  gr.  I.  recedebat.  Hinc  iudicare  licet  funes  ex  ferico, 
fulciendis  corporibus  ckcflrificandis ,  aptiores  efle  ,  quam  fii- 
Bcs  ex  lino  confecfli. 


Ex- 
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Experim.  XIV. 

Omnia  corpora  hiimecfliita  ,  admota  manu  filo  fcrrco 
«lcArificato  ,  cleclricitatcm  (htim  omncm  toUimt ,  \t  in- 
dcx  oflcndat  gr.  o.  et  (e(c  adplicet  rcgulae  fcrreae  pcn- 
dulac  e.  g.  etiam  (iilphur ,  vitrum  ,  porccllarLi,  refina,  lac- 
la  figilkitoria  ,  cera  ,  fimes  ex  fcrico ,  quac  omnia  ixiat 
dcriuatiuac  clcdricitatis  incapacia  ,  fi  fuut  ficca. 

Experim.  XV. 

Si  mallcus  fcrrcus  c(t  pcnduhis  in  diflantia  fcmidigi- 
ti  a  campana  T  ct  eledriciLis  cxciratur  ,  "Vt  indcx  o(kn- 
dat  gr.  la.  campananim  pcrcufiio  a  mallco  incipit  ct  crcfccn- 
te  ele<flricitfltc  ,  pcrcuiVioncs  cclcrius  (c  cxcipiunt  ,  cc^Tantc 
vcro  (phacrac  motu  ct  cledricitate  dccrc(ccntc  ,  pcrcudioncs 
lcntius  te  cxcipiunt  ct  tandcm  indicc  rcccdcntc  ad  gr.  1 1 . 
campanarum  pcrcufiioncs  planc  ccfFant.  Si  indcx  oficudic 
gr.  2$  -20.  pcrculfiones  (iint  cfficaccs ,  ignis  cnim  con- 
crcpans  clicitur  (i)  tam  in  puncflo  e  vbi  campana  pcr- 
cutitur  a  mallco  ,  quam  * )  in  punclo  b  ,  vbi  mallcus 
cum  filo  fcrrco  mcdiante  fiio  linco  coniun(flus  cft  ,  ct  fi 
multa  fila  fcrrca  dicfla  raiionc  fik)  liuco  couiuncfta  fimt  , 
multac  ftcllac  hicidac  cocmlcac  ccinuntur  quahbct  pcrcullio- 
ne.  3)  in  pundo  «  ;  malicus  enim  «(5»  diihibuta  ckcflricitatc 
fiia  per  campanam  T  ct  non  clc<flricus  rcdditus  vcl  fikcm 
minus  elccflricus  rcdirc  dcbct  ct  pcrcutcrc  ctiam  campa- 
nam  ciecliificat:im  V  cum  incumata  extrcniitatc ,  vndc 
lux.  4)  Mallcus/^^  non  clc^flricus  ctiam  tcnrc  dcbct  cam- 
pan;im  cledrificatam  V  ct  fciutiliam  coucrcpantcni  tlicc- 
re.  Si  fphacra  adplicata  manu  contiuuo  circum.igitur , 
coutinuo  ccruuntur  ful^ura  iii  didis  pundis. 

Schol. 
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Schol.  Non  dubito  inftrumentum  muficum  diucrfis 
cnmpanis  et  malleis  rite  prope  apparatum  eledrificatum 
ordinatis ,  \el  cum  apparatu  connexis ,  condi  pofle  ,  quod 
vi  eledricitatis  animari  pofllt. 

Experim.  XVI. 

Remota  campana  T  et  eledricitate  ad  gr.  25.  ex- 
citata  ,  non  excitatiir  fonitus  malleo  b  e  et  campana  V 
quia  ambo  liacc  corpora  eledlricitate  aequali  funt  dona- 
ta.  Malleus  tamen  non'  eledrificatus  /  ^  percutit  cam- 
panam  V  et  elicit  ignem  concrepantem. 

Experim.  XVII. 

Si  campana  T  iterum  admouetur  ek(ftritasquc  cxci- 
tatur ,  campana  T  quidem  vna  atque  altera  vice  percu- 
titur  a  malleo  ^^  ^,  aft  non  contfnuantur  percufliones,  licet  in- 
dcx  oftendaffiimmiim  clcdlricitatis  gradum.  Diftribuitur  e- 
ledricitas  per  campanam  T  ipfim  virreo  fuftentaculo  incum- 
bentem ,  hinc  campana  ipfi  fit  eledrica ,  hinc  phaenomenon 
eletflricitatis  ccfl^are  debet.  Statim  vero,  cum  admouetur  digi- 
tus  iiiflentiiculo  ferrco  campanae  T,  cum  vitro  coniundo,  fo- 
nitus   cum  concrepationc  et  luce  exoritur.      Notandum   hic 

i)  Admoto  digito  ad  (uflentaculum  fcrrcum  campa- 
nne  fentiri  idiim  ,  indicem  elccftncitatis  pcr  campanam  di- 
ftributae  et  per  manum  hominis  dcriuatae  in  infinite  mul- 
ta  corpora. 

2)  Hoc  ipfo  campanam  perdere  eledlricitatem  fuam  et 
fieri  corpus  non  eleiflrificatum  ,  hinc  malleum  elccflrificatum 
attrahi  debere. 

Tom.  XIV.  R  r  Ex- 
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Experiin.  XVIIL 

Si  homo  refiiiae  infiftcns  adplicnt  mannm  :id  rullcn- 
Mcnhim  fcircnm  c;impLinac  viiro  fnlcitnc  dintins  canipanA- 
rum  lonitus  dunit  ,  qu;im  fi  campin.i  fohi  T  vitro  fuicici 
agit  in  malieum  h  e ,  tandcm  uimcn  ccfl-it  ,  licct  in- 
dex  olkndat  gr.idum  clcdricitatis  nv.iiorcm  12.  gradibus. 
Si  vcro  tangitur  tilis  homo  in  refin;i  llins ,  lluim  cam- 
panarum  fonitus  producitur.  F"initac  hinc  molis  corpus  non 
cfi  aptum  ad  (onitum  campanarum  conlcruandum  ,  iufini- 
tac  aptiiilmam  ,  quale  ell  campana  conncxa  cum  hominc  , 
non  llintc  in  materia  deriuatiuac  clc(flncitatis  incapaci  , 
vcl  cum  aliis  corporibus  dcriituiuac  clciflricitatis  ,  non  col- 
locatii  in  matcriis  dcriuatiuac  ckdricitatis  incapacibuj. 

Expcrim.  XIX. 

Corporibus  humedlatis  adplicatis  ad  filuni  fcrreum  , 
campanarum  fonitus  ibtim  cefllu  ,  tolliiur  cnim  fic  omnis 
declricitos.  Expcr.   14.. 

Expcrini.  XX. 

§9.  Aqui  in  vafc  metallico  Ijininae  fcirc.ie  3)  im- 
pofita  ct  fphacra  circumada  manu  ad  f})Iiacrani  ;iiiplic:i- 
ta  ,  digitum  appropiniiuaui  fupjrficici  iUjuac  ct  ((.mtilLis  cli- 
cui  valdc  concrcpaiucs  cx  ;U]ua  ,  casdem  ctiam  cx  nine 
glacic  ,  mcrcurio  viuo  ,  accto  ,  fpiiitn  vini  ,  lacftc  ,  Ipiiiti- 
btis  acidis  produxi  ctc.  dc  (cintillis  talibu'^  :i(juac  V>.  Ilau- 
fcnius  dubitat ,  B.  du  Fay  aflirmat.  ct  Clariif  Bo(iib  coa- 
firmat  ct  alu. 

Ex- 
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Experim.  XXI. 

Mafllim  glaciei  iti  orbc  ftanneo  pofui  et  in  lamina 
ferrei  3)  coUocaui ,  naphtam  dcinde  albam  infudi  in  coch- 
leare  metallicum  paruum  ,  calefidum  ,  et  eledricitate  25. 
gr.  excitata  tenui  ccKhlcare  in  diftantia  digiti  a  fuperficie 
glaciei  verticali  et  acccnfa  eft  naphta. 

Experim.  XXII. 

Suffulciui  bene  cochleare  metallicum  in  lamina  ferrea 
3)  calefadum  prius ,  infudi  cochleari  naphtam  eledricita- 
teque  25.  gr.  excitat.i ,  continuataque  circumadione  (phae- 
rae ,  appropinquaui  maffiim  glaciei ,  Tt  diftaret  a  parieti- 
bus  cochlearis  digitum  ferme ,  et  accenfa  eft  naphta. 

Experim.  XXIII. 

Spiritum  \ini  calefidum  eledrificatum  ,  naphtam  ca- 
lefadam  ,  (piritum  Forbenii  frigidum  eledlrificatos ,  digito 
vel  metallo  non  elcdrificato  accendi.  Non  eledrificatos 
acccndi  cum  digito  vel  metallo   elecftrificato. 

Experim.  XXIV. 

Aquiim  in  patina  ftannea  in  menfa  fub  ftilo  ferrco 
/  VI  ex  regula  ferrea  Q^  R  S  pendcnte  pofui ,  vt  fuperfi- 
cics  aquae  diftarct  3.  circiter  lineas ,  eledricitateque  exci- 
tata  obfcruaui  aquam  elcuari  attingentemque  ferrum  elicere 
luccm  ,  dein  refilire  et  rurfus  eleuari  et  eandem  lucem  ex- 
citari  etc.  In  fpiritu  vini  ,  mercurio  ,  aceto  ,  fpiritu  nitri  aqua 
dihito  idcm  obleruaui ,  fi  in  aptis  vafis  ftilo  ferreo  /  m  propin- 
qua  erant. 

R  r  2  Ex- 
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Experim.  XXV. 

Vas  mctallicum  ,  laminae  ferreae  3.  inpofiu  et  fipho- 
nem  aqiiae  ia  vafe  ftagnanti  immcrfi ,  et  fiKfiione  effcci  , 
vt  (Ipho  fliiere  incipcrct  ,  clc(flricitate  dcindc  cxcitata  ap- 
propinquaui  flucntis  aquac  curfiii  digitum  ct  aqua  curfum 
mutauit ,  digitumque  verfus  (e  dixigens  difpcrgcbatur  ,  di- 
gito  contingentc  radium  aquae ,  lux  cocrulca  in  tcncbris 
obfcruabatiir  in  fupcrlkic  radii  finc  coccrcpatione. 

Expcrim.  XXVI. 

Si  admouebam  laminac  fcrrcac  clcdrificatac  3)  bacu- 
lum  ferreum  non  clecflrificatum  ,  in  dilbntia  trium  fatpius 
poUicum  oricbatur  lumeu  absquc  (bno  in  cxtrcmitatc  fcr- 
ri ,  fcrreo  baculo  fenfim  propius  admoto  cum  iucc  hac 
etiam  fibilus  vcl  potius  fuliirrus  infLir  fufurri  mufcarum 
audicbatur  ,  in  diftantia  trium  vcl  quatuor  liucarum  vcro 
interdum  o<flo  iguis  concrcpans  et  fimul  indcx  rcccdcre  ob- 
(cruabatur.  Si  crgo  corpus  fiilcitur  rcfina  altituJinis  quiii' 
quc  vcl  ocflo  iincarum  ct  vndiquc  filtcm  quiiuiuc  vcl  ocfto 
lineas  rcmotum  cll  a  corporibus  dcriuatiuac  clc^flriciiatis 
capacibus ,  non  mctucndum  efl  clcdricitatis  dccrcmcntum 
fcnfibilc  ,  quod  ctiam  cxpcricntia  ipfi  mc  docuit.  Qiiia  ta- 
mcn  in  diflantia  trium  pollicum  a  lamiiu  fcrrca  lux  ori- 
tur  corporc  clc(ftricitatis  dcriuatiuac  valde  capaci  ,  c.  g, 
mctallo  adpropinquato  ,  caucndum  cfic  vidctur  ,  vt  fcrrum 
vcl  aliud  mctallum  ,  vcl  aqua  homo  ctc.  a  corporc  clc- 
(ftiificato  trcs  (iiitcm  digitos  difict.  Hinc  conliiliius  cfic  vi- 
dctiu: ,  fi  rcfinat! ,  <]uac  infcruirc  dcbct  corporibus  ckc^rifi 

can- 
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candis  fulciendis ,  altitudo  trium  minimum  digitorum  con- 
cedatur. 

Experim.  XXVII. 

Stante  homine  in  refina  prope  pondera  3)  iundlo  ba- 
culo  ligneo  qnatuor  pedes  longo  cum  maffi  ferrea  3) , 
cledricitate  25.  gr.  excitata  ,  et  digito  homini  in  refina 
flanti  admoto  fcintilla  concrepans  imbecillis  orta  eft  indice 
eledlricitatis  recedente  ad  gr.  22.  reliquus  apparatus  ergo 
eledlrificatus  pofiidebat  adhuc  gr.  eledricitatis  22.  Si 
lignum  tangebatur  manu  non  elcdrificata  lumen  absque  fo- 
no  in  tenebris  in  puncfto  contadus  obferuabatur  fine  fenfi- 
bili  indicis  receffione.  Si  lignum  humidum  adhibetur , 
ignis  concrep.ins  \ehemens  tado  homine  eledlrificato  ori- 
tur  et  eledricitas  tota  fubi^^u  omni  apparatui  ele^flrifica- 
to  aufertur.  Lignum  hinc  ficcum  non  efl  aptum  eledri- 
citati  fortiori  deriuiuidae.  Idcm  in  fiinibus  ficcis  ex  lino 
et  cannabinis ,  in  fimibus  fericis  coloratis  vero  maxime  ob- 
feruatur. 

Experim.  XXVIII. 

Phiala  vitrea  cum  coUo  pedem  Lond.  et  dimidium 
longo ,  fi  in  fulcimcnto  ferrco  laminae  ferreae  3)  pone- 
batur ,  et  deinde  eledricitas  gr.  25.  excitabatur  ,  orificio 
eius  admotum  ferrum  lumen  exhibebat  cum  fono  quem 
aqua  edit  fi  coquitur.  Vo[\  benc  exficcatam  phialam  ne- 
que  lumen  nequc  ftridor  obfcniabatur  exnmine  iterum  in- 
f^ituto.  In  yafis  metiillicis  angufii  colli  idem  ftridor  et  ea- 
dcm  lux  obferuatur ,  afl  corpus  metallicum  5 .  vel  fex  li- 

R  r  3  neas 
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ncas  a  p.irietibus  vafis  rcmotum   cfTe    dcbct  nc  ignis   con- 
crepans  cxcitctiir. 

Experim.  XXIX. 

§.  10.  Eie(flrificaui  24.  libnis  Rufl".  vsquc  dum  in- 
dcx  clcclricitatis  ortcndcrct  gr.  13.  ct  dciudc  in  rcfma 
ftans ,  vt  minima  dilluitia  cxtrcmit.itum  pcdum  a  p.irictibus 
vafis  lignci  cfict  vnius  digiti  ,  tetigi  filum  fcrrcum  dcriuans 
clcdricitatcm  ct  rcceiVit  iiidcx  ad  gr.  9.  Dcindc  manu  a 
filo  fcrrco  rcmota  tetigi  corpus  dcriuatiu.ie  clcdricitatis  in- 
finitae  connexionis  ct  poflc;i  rurfus  tcfigi  filum  lcrrcum  et 
reccirit  indcx  ad  gr.  6.  rcmoui  vt  prius  maniuii  a  filo 
fcrreo  ct  tctigi  nirlus  corpus  dcriuatiuac  clcc^ricitatis  infi- 
nitac  virtutis  ct  rurfub  adplicaui  digitum  ad  filum  fcncum 
et  recdTit  indcx  ad  gr.  3.  hoc  continu.uii ,  vsquc  dum  in- 
dex  reccdcret  ad  gr.  o.  et  adplicarct  (c  rcgulac  fcrrcac 
quod,  rcpctcns  ficpius  cxpcrimcntum ,  quarto  radu  cucnicbat. 

Schol.  Corpus  dcriuatiuac  clcclricitatis  infinitae  conncxio- 
nis  eft  mihi  corpus  dcriuatiuac  clt(f^ricitatis  fortioris  con- 
ncxum  cum  aliis  dcriuatiuac  clcclricitatis  capacibus  in  iufi- 
nicum. 

Expcrini.  XXX. 

Quadraginta  libris  Ruff!  fimul  rcfinac  impofitis  rcpctii 
cxpcrimcntum  ,  prinMj  tadlu  rcccfiit  indcx  a  gr.  13.  ad  gr.    8 

^"  -     - 5 

3* » 

4  -      -      -  I 

5  -......-.--.      o 

Ex- 
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Experim.  XXXI. 

EleArificaiii.  324..  libnis  Riifl'.  doncc  ndex  itenim 
oftcnderet  gr.  13.  .(imiluiiic  vt  aiitea  ntioiie  pioceiens , 
obferuaiii 

I   tadii  rccederc  indiccm  ad  gr.    lO 
2 8 

3  ---------    <J 

4  -     -      -     - 4^ 

5  -      ■      -------   2 

d     ...-----.  o 
repetii  cxpcrimcntum  ct  rece(]lr  index 

I    ta<flu   fili  fenei   ad   gr.      -     -     -      10 
2 -     .     -     8 

3  -     -     -     -     ------    5 

4  -     -     -     -     -.-     -•     -."5 

5  ---------    I 

6  ~       -------_-o. 

ct  adhaclit  regulae  ferrcac 


Expcriai.  XXXII. 


Q;iadraginta  libris  fimul  refinae  impofitis  ct  eas  refi- 
nac  inlillcns  tangens 

1  mo  tadu  fili  ferrei  index  rcccfiit  ad  gr.  9 

2  - 6 

3 4 

4 2 

5     - o- 


rcp«- 
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rcpctito  cxpcrimcnto  rcccflfit  iiidcx 

1  tadu  fili  fcrrci  ad  gradum  xo 

2  -----     .     -     -   7 

3 5 

4 3 

5 2 

6 i 

7 o. 

rcpctito  eodcm  cxpcrimcnto  rcccfllt  index 

imo  tadu  ad  gr.     -     -     -     -     lo 

2 71 

3 S 

4 -     -     -  -  3; 

5 -  -  z 

6 I 

7 o. 

§.  II.  Ex  Iiis  cxpcr.  29.  30.  31.  32.  vidcrc  cft. 

Maiorcm  madTun  dillicilius  codcm  corporc  adplica- 
to  pcrdere  clcdricitatcm  minorcm  maflam  flicilius.  Qiia- 
tcr  cnim  mco  corporc  adplicato  i.  c.  adplicatis  circitcr 
6^0.  libris  maflli  clcdrificata  24.  libr.  pcrdidit  clcdrici- 
tatcm.  Maflii  ^cro  324.  libr.  clcdrificata  pcrdidit  clcdrifica 
ttm  (cxics  adplicato  mco  corporc  i.  c.  960.  libris  circitcr. 

Vt  magis  vtilja  fiant  talia  cxpcrimcnta  corpora   rc- 
gulai-ia  lunt  adhibcnda. 

Expcrlm.  XXXIII. 

$.  12.  Si  fclis  in  lamina  fcrrca  3)  collocatur  ct  ma- 
nu  ttnctur  ,  tlt(f\ricitatc  produ<fla  (cntiuntur  itflus  dolorofi 

ct 
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et  piiirus  animalis  etiam  fortior  ct  celerioi:  obferuatiir  cum 
infigni  impatientia. 

Experim.  XXXIV. 

Si  gallus  in  lamina  ferrca  cledrificatur  admoto  ex- 
trcmitatibiis  pedis  eius  manu  exit  ignis  fibilans  coenileus , 
ftepius  lux  dilutior  longitudinis  duorum   fermc  digitorum. 

Experim.  XXXV. 

Brachio  filo  ferreo  eledlrificato  admoto  (entitur  i^m 
per  veflimcnta  nec  index  flatim  recedit ,  quia  veftimenta 
ex  lana  parata  non  funt  corpora  deriuatiuac  eledricitatis 
\alde  capacia ,  fi  \cftimenta  funt  ex  ferico  et  colorata  in- 
dex  non  mutaciir  fcnfibiliter. 

Experim.  XXXVI. 

Capite  crinibus  gaudente  nec  glabro  filo  ferrco  cledri- 
ficato  admoto  (entiinitur  fimiliter  iclus  dolorofi. 

Schol.  In  refina  altidudinis  trium  linearum  flans  et 
adplicans  manum  fphacrac  eledrificatus  \t  expcrim.  i.  fehfi 
idus  (iib  planta  pcdis  vix  fcrendos ,  hoc  vero  non 
fcmper  cucnit. 

Experim.  XXXVII. 

Spiritum  vini  in  cochleari  admouens  corpori  elecftrificato 

ad  acccndcndum  ,  fcintilla  eiaculata  fenfi  idum    dolorofiim 

pracfcitim  fi  cochlcare  tenercm  inter    muccinum   cx   feri- 

co.     Aliqui  afTcrueiunt  fe  fentire  idum  conflridiuum  per 

Tom.  XIV,  S  s  totam 
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totam  palmam  manus ,  alii  per  totum  brachium.  Qiii 
fpiritum  digito  accendit  eundem  idlum  vix  fcrendum  ob- 
fcruat. 

Expcrim.  XXXVin. 

Si  fpiritus  vel  naphta  elecflrificati  acccndendi  funt  di- 
gito  non  cleclrificato ,  idem  fcntitur  idus. 

Experlm.  XXXIX. 

Si  prisma  circa  tubum  \itrcum  mobilc  (fig. )  adpli- 
catur  ad  fcrrum  clcArificatum  in  difl.  diiar.  lin.  et  alte- 
rum  prisma  ,  quod  digitus  contingit ,  ab  iilo  remotum  c(t 
tres  lineas  et  faepius  quatuor ,  ct  homo  tcncns  prisma 
clc(flrificatur  vt  cxperim.  i.  oritur  ignis  concrcpans  dic 
vifibilis ,  propagatus  a  prismatc  c  ,  ct  ciaailatus  ad  pris- 
ma  d  ct  indc  ad  filum  ferrcuin  elccflrificatum  BCDEF. 

Experim.  XXXX. 

Si  bilanx  elc(flrificatur  ,  poft  filum  fcrreum  fi.  2.  3.) 
adplicatum  circa  n ,  pondera  non  elcdrificata  3)  attrnhunt 
lanccm  ex  dillintia  duonim  poUicum  ,  ct  oritiir  in  lami- 
na  ferrca  flamma  ingcns  concrcpans  valdc,  at  ccfTu  phac- 
nnmcnon  continuata  clc<flrificationc  ,  mafii*  fcrrcis  ipfis  cle- 
dricitatc  imbutis ,  fi  conncftuntur  maffac  fcrrcac  cum  cor- 
porc  dcriuatiuac  clcdricitatib  infinitae  vimitis ,  continuac 
attradioucs  ,  flammac  et  concrcpatioucs  fiunt. 


Ex 
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Experim.  XXXXI. 

Si  pondera  ferrea  3)  ele<ftrific3ntur  filo  ferreo  (1.2.3.) 
ad  pt)ndera  fcrrea  adplicato  attrahiint  lancem  et  eadem 
phiienomena  exoriiintur :  fed  cefllint  etiam  phaenomena , 
nifi  bilanx  cum  corpore  deriuatiuae  eledricitatis  infinitae 
virtutis  connedatur. 

Schol.  Bilance  -vfus  fum  ctiam  ad  ponderandam  vim 
eledricitatis  eledricitate  enifn  fumma  ,  quam  mea  fphaera 
excitare  potui  eleuaui  drachmam  vnam  cum  dimidia  per 
duos  dig.  Lond.  fed  de  experimentis  ipfis  impofterum. 

Experim.  XXXXII. 

§.  14.  Si  homo  elecHirificatus  diftat  ab  indice  ferme 
3.  pedes  Londinenfes ,  index  eledlrificatus  fugit  hominem  , 
fi  homo  diftribuit  eledricitatem  per  corpora  deriuatiuae 
eledricitatis  infinitae  virtutis,  index  eledrificatus  accedit  ad 
hominem  paululum. 

Schol.  Ne  ergo  turbetur  index  ad  hoc  phaenome- 
Bon  attendcndum  eft. 

Experim.  XXXXIH. 

Si  laminae  ferreae  3)  tabulam  Ugneam  craflltiei  pol- 
licis  imponcbam  et  eledricitatcm  in  e;)m  deriuabam  lanx 
etiam  attnihcbatur  ex  dirtantia  duorum  digitorum ,  fed 
lux  absquc  fono  oriebatur   tantum ,  infignis  tamen    (plen- 

S  s  2.  doris, 
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doris ,  hnx  in  cont.i(fla  manebat  cum  tabuk  lignca  ,  ct 
nec  fic  quidcm  ftatim  rcliquo  apparatui  dctflricitatas  aufc- 
rebatur ,  fed  filum  fcrreum  u^flum  dedit  adhuc  luccm  cum 
exiguo  fufurro. 
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DVO  NVMI  GELENSIVM 
ILLVSTRATI 

lOAN.  HENRICO'  SCHVLZIO. 

Niimus  aeneus  in  mufeo  meo.     Giput  louis    di:idemate  Xab.  vii 
cindum.     rEAniXlN..  =  Herculis  barbatum    ca-    '"'£•  ^' 

put  et  exiTuiis  leoninis  tedlum. 
Numus  aeneus  minor ,  pnriter  in  mufeo  meo.     Caput  lo-    Fig.  a, 

vis  laureatum.     rEAniflN,    —    Caput    Herculis 

imberbe ,  leonis  exuuiis  tetfium. 
Venerunt  in  manus  meas  duo  numi  in  vrbe  Siciliae  no- 
minatiffima  Gela  ambo  percutTi  ,  ex  aere  pallidrus  flauc- 
fccnte  :  quos  ob  fingularem  elegantiam  et  integritatem  vti- 
que  valde  aeftimo.  Tanta  autem  maioris  fiicia  bino*  bo- 
na  fortuna  acceptos :  quoniam  vterqiie  ad  antiqui  fciptoris 
illuftrationem  ,  forte  etiam  emendationem  facit :  alter  au- 
tem  alterius  fidem  confirmat.  Eft  vterque  quidem  mo- 
duli  exigui  :  venim  ita  difcrepant  mole  ,  vt  maioi:  ex  his 
alterum  craftitie  dupla  fuperet  :  minimus  ad  denarii  Ro- 
maai  folitam  craflitiem  accedat.  Capitum  figurae  in 
vtroque  tam  nitide  eminent ,  tamque  eleganti  artificio , 
praecipue  in  minori ,  elaborarae  funt ,  vt  cum  praeftan- 
tiflTimis  antiquis  operis  certare  de  praerogatiua  pofle  vi- 
deantur. 

Idem  fere  eft  Vtriusque  typus ,  quem  a  perito 
pidore ,  feniata  iufta  magnitiidinc  ,  deliiie.uiim  exhibeo. 
Aduerfa  faeies  caput  Ibuis  pracfert ,  in  maiori  diadematum  , 
ia    minori    apertius    laurcatum.      Alteri    fublcriptum    eft 

FE- 
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rEAniflN  :  iiltcri  ,  linca  ftcici  oppofita  ,  totidcm  littc- 
ris  adlcriptum  idcm  nomen.  Aducrlu  pngina  vtrobique 
fillit  Hcrculis  caput  ,  lconinis  cxuuiis  (^tcdum  ,  fub  maxil- 
lis  in  nodum  quali  conlhidis.  Kiud  t.micn  dilcrepat , 
qiiod  maior  ficicm  npcite  baib.ntam  cxhibct  :  minor  au- 
tcm  omnino  imbcrbcm  ,  iuucnilcm  ,   glabrim. 

Nihil  cflc  fingularc  in  capitibus  numinum  ,  quae  hi 
numi  olkndunt ,  ficilc  largior  ;  ncquc  quidquam  liabco  , 
quod  dc  ipfib  alfcram  ,  noui.  Id  autcm  crcdo  noiidum 
cfTc  protritum  ,  (]uod  hinc  Ucct  dilctrc  t;  £iVik;V  ,  fcu  for- 
mam  adicdiui  nominis ,  quo  tiucs  Gclac  (c  iplbs  nnti- 
quiinmo  acuo  fign.uicrunt.  Vn-.quamnc  aliquis  antea  fimi- 
Ics  numos  acri  incilbb  dcdcrit  r.ut  dc(crip(crit ,  cquidcm 
ncc  ccrto  ncg.ire  audco ,  ncque  nflirmarc  valco.  Ccrte 
apud  GOLTZIVAl  ct  PKOSP.  PARISIVM  cos  non  dc- 
prchendo  :  ncquc  lO.  IIAKDVINVS  ,  qui  numos  popu- 
lonim  ct  vrbium  ex  inllituto  iiluflrauit ,  cos  vcl  ip(c  vi- 
dit ,  vcl  apud  PARVTAM  ,  qucm  cgo  fiurtra  rcquifiui  , 
ilic  fe  infpcxiffc  tcft.itur  ,  inucnit.  Vcro  cnim  cfl  fimile 
illum  non  fuiffc  ncglcclurum  ,  quod  fuac  (cntcntinc  rcpugnans 
in  ipfis  npcrtc  cognouiffct.  Etiam  Cl.  lO.  lAC.  GtLSNlv 
RVS  in  nunii(in.  Gracc.  popul.  ct  vrbium  ,  quac  nouiffi- 
mc  prodicrunt  ,  nulium  adfcrt ,  qui  noflris  fit  (imilis  :  quin 
ucc  vnicum  h.ibct ,  in  quo  nomcn  gcntilc  inucniatar.  Sci- 
licct  iam  pridcm  docli  viri  auimaduertcmnt  ,  ficri  non 
poffc  ,  vt  intcgcr  iudiCCtur  Ukus  STHPHANI  RVZANTI- 
Nl  ,  quando  in  vocc  FEAA  fic  fcribitur ;  ro  ih\)^.lv 
rEAAlOii  ,  z-j  rcXoJo?.  Nam  quum  tot  clallici  :w- 
€io\x-  Gracci ,  ct   intcr  hos    antiquifhmi  ,    HPRODOTVS 

ac  THVCYDIDLS  illo    r£>.«75    l^-nip"  ^l"'  *'""  >    "-W^ 

hic 
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liic  grammaticiis  improbare  videtiir  :  pridcm  addudi  funt , 
\t  tninspofita  V'  rba  agnolcerent ,  eadcmque  fic  ordinanda  : 
To  ehiHov  Te^hSog  ,  cv  rfXcaog.  Ita  ftatuentibus  LVC. 
HOLSTENIVS  non  quidem  repugnat  :  led  aliam  tamen 
et  mitiorem  medicinam  videtur  liiadere  ,  quando  vnica  fvl- 
labd  mutata  fic  legendum  exirtimat  :  ro  e^viKoy  rgXouos , 
^  [  vcl  y\  ]  TsXIjjZ^. 

Fateor  mihi  valde  arridere  hanc  fcntentiam  dodiflimi 
viri :  quippe  cui  lcquentia  optime  quadrant.  Subiicit  cnim  : 
biS  'A(3^uv  X,  7)  a-wvi$ua.  Qiubiis  innuit  fibi  non  efle  igno- 
tum  ,  quod  Abronis  audoritate  ,  atque  vfu  tyranno  ,  ni- 
tatur  illa  denominatio  ,  qua  ciucs  huius  vrbis  Geloi  folent 
appellari.  Mirum  autem  videri  poflit ,  quid  in  mentem 
venerit  Stephano ,  cur  Te^Kouog ,  quod  forte  in  nullo  fu- 
perftite  monumento  legitur ,  quam  FeXojos  ,  maluerit  for- 
mare  gentile  nomen.  Forte  incolae  vrbis  Gelae  pofterio- 
ribus  temporibus  auerniri  coeperunt  rc  TeXZoq  aut  Fe- 
Xaioj ,  quod  ruiicuhm  denotat  :  fibique  potius  aptauerunt 
nomen  gentile  TeXcaoq  ,  cui  nihil  ambigui  fenfus  fubeft:. 
Sic  Hallenfes  noftri ,  quando  vernnculo  fennone  fcribunt  , 
non  facile  adhibent  adiediuum  ^dnifd^  /  ^ed  Citis  conftan- 
ter  ponunt  ]^o((i|l^  :  quamquam  iilud  prius  vicinorum  plu- 
rimit.  vulgatiflimo  vfu  tritum  eft  ;  cui  maleuoli  quidam  , 
diphthongo  leuiter  mutata ,  odiofam  fignificationcm  fubii- 
ciunt. 

Id  lufpicantibus  non  leui  adiumento  eft  CICLRO , 
rerum  Siciliae  ,  fi  quisquam  alius  ,  probe  gnarus  ,  quifpe  , 
cum  quaftor  eflet ,  in  ea  vcrfatus :  ciusdemque  p  ouinciae 
in  accufitione  C.  Vcrris  patronus.  Hic  abftinet  fe  a  Ge- 
loorum  nomine  ,  ct ,  quoties  eo  vtendum  fiiifl^et ,  potius 
Tom.  XIF.  T  t  Ge- 
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Gclciilc>  vocat.  Eniniucro  quicquid  :\h  hoc  pncfidii  fpc- 
rauir  ,  eripcre  vidctur  DIODOKNS  SICVLVS  ,  rcrum 
p:itri:ic  fiuic  noii  ininus  gnnrus  ,  apud  qucm  (cmpcr  Gcloos 
inucnimus.  rLlNI\'S  Gcbnos  .ippclhu  :  (i  nonomninoGc- 
heos  (cripfit  ,  ct  librnriorum  \itio  N  pro  K   furrcpfit. 

Fatcndum  t:imcn  c(l  ,  fuiflc  omnino  tcmpus ,  qiio 
h;icc  ciuit;\b  non  rcfiigicb:it  gcntilc  Gcl(H)rum  nomen  ,  nb 
cucntu  fuic  fUnilo(i)  ,  (i  EOCIL^KTO  crcdimus ,  (iuc  vc- 
ro  ,  quond:im  impo(icum  :  (cd  propriis  monumcnti^  (iiis  in- 
ftripfit  ad  omncm  pollcritatcm  propagaiidum.  FAZEL- 
LVS  ,  qucm  in  notis  ad  Stcphanum  vidco  laudntum  ,  ci- 
tat  numibmata  cum  oppidanorum  in(criptionc  rEAflflN. 
Si  rciltc  ct  acutc  vidct  ,  oportct  illos  cflc  a  iiodris  diucr- 
f()s  ,  in  (luibus  pcrfpicuc  lcgitur  rKAIllflN.  (^uam- 
quam  f.ucudum  cfl  ,  codcm  rcm  rcdiic ,  fiuc  prius  n  nu- 
dum  cxdct  ,  (iuc  iota  ci  (ubiungatur ,  fiuc  (iib(i.ribatuv. 
Ert  cnim  liic  grammaticorum  dhfcn^iis  ;  quorum  aliis  hoc  , 
illud  aliis  \idctur :  (lucm  (]ui  no(ccic  cupit  ,  ndcat  ETY.MO- 
LOGV.M  ,  EVSfArHlVM  ,  THEOD.  GAZAiM  ,  alios , 
qui  ]p{iun  opinionibib  (iii^  cxplcbunt  in(]uc  paitcs  trahcnt. 
Anti(]uiu5  puto  rE.VflinN  ;  ct  •jntiqui  mori^  crcbra  (iint 
excmphi ,  ^t  'X)Tu]^'l^oc  ,  -vi^uisg  ,  oXo(^(Jj\.ss  ,  plura^iuc 
cius<.km  gcncris  ,  poctis   pniccipnc  fimili.iria. 

Oportct  autcm  anti(]ui(hmos  cflc  hos  numos  ct  bis 
millc  anni)rum  actatcm  fonc  fitis  longc  (iii)crarc.  DtKcnt 
cnim  vctufli(hma  monumcnta  Gclnm  (iii  iuris  cflc  pridcm 
dcfiidl- ,  quum  Gcloncm  ,  tyrannum  potcntiflimum  ,  i;im 
varios  d')minos  antca  cxpcrta  ,  accipcrct  :  hoc  atitcm  Sy- 
racii(is  iam  potito ,  Hicroni  ,  fintri  cius ,  tradita  fucrit. 
Vcro  autcm  (imilc  ,  ct  cxcmplis  multib  conlcntancum  c(\ , 

numis , 
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numis ,  qui  a  ciuitatibus  fub  vnius  impcrium  redadis  cufi 
foerunt ,  nomina  principum  fuifle  fola  iufcripta ,  aut  vna 
ciim  populi  mentione. 

Sic  apud  GOLZIVM  tab.  XI.  proftant  duo  ,  in  qui- 
bus  practer  TEAAS  nihil  legitur :  hisque  Hieronis  ct 
Gclae  mentionem  facientes  fex  fubiunguntur :  cum  folo  au- 
tem  Hieronis  nomine  tabuk  XllL  quatuor  vifuntur.  Pu- 
to  autem  illos  omnes ,  in  quibus  tantum  TEAAS , 
rEAflinN  aut  rEAXlXlN  mentio  fit ,  ante  Geionis 
Hieronisue  imperium  fuifle  procufbs.  Qiium  vero  antc 
Salaminiam  pugnam  Gelo  iam  Syracufis  potitus  eflct  :  illa 
autem  tam  celebris  pugna  ,  ex  PETAVII  calculo  ,  ante 
initium  aerae  Chriftianae  annisccccLXXX.  acciderit :  erunt 
ex  hac  liypothefi  certilfime  maiores  aetate  xxii.  faecu- 
lorum.  Incertum  autem  relinquo  ,  quantum  vltra  id  tem- 
pus  excurrant :  quum  ante  Gelonem  iam  commemorentur 
tyranni  Gelenfium. 

Vnquamne  poftea  plenam  libertatem  ,  cum  priftino 
flore  ,  recuperauerit  Gela  ;  haud  expeditum  eft  dicere.  In- 
venio  fine  Gelenles  aliquid  virium  exieruiflc  Agathodis  tem- 
poribus ,  Athenienfium  ope  fubnixos.  Videtur  autem  hic 
tyrannus  omnium  grauiftlme  Gelam  deiecifle  ,  eamque  de- 
inccps  fub  Poenis  numquam  conualuiflc.  Horum  autem 
rebus  primo  ftatim  bello  Punico  tantum  attritis ,  vt  Sici- 
liam  Romanis  pcrmittcre  debcrent :  non  eft  vero  fimilc 
ab  illo  tempore  numos  ibi  fiiifle  conflatos.  Vndc  fi  mi- 
nimam  actatem  computemus ,  duo  annorum  millia  iam 
effluxcruut  ad  noftra  tempora. 

Sub  Romanis  vcro  Gela  numquam  magnoperc  fiilfit. 
STRABO  mifcram  eius  conditioncm  dcfcribit .  cure  yo-f 

T  t  2  'l[kiQa^ 
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'Ifxeeaw  er»  (TuvoiKouixir^y  rcTjjLEK ,  oure  refXav.  Siibiit 
fciiiccc  ibrccm  pliuiuiii  iii  eadein  inliila  olim  tiorciuilli- 
marum  vrbiiim  ,  quac  plcnicnuc  tuiic  erant  p.illorum  do- 
micili.i  •,  quiim  montcs  et  campcllres  regiones  cquorunx 
bounkiue  greges  paiccntibus  Rom.mi  tradidiircnt. 

Mirum  qium  iniquc  Siculorum  ,  olim  tam  poten- 
tium  ,  rebub  cOTlliluerunt  :  vndc  numi  coloniarum  et  vr- 
bium  ,  in  Augullorum  honorcm  cufi  ,  de  Siculis  mini- 
niiim  trahunt  ,  et ,  li  rc(flc  mcmini  ,  vna  tnntum  Panor- 
mus  in  illu  ferie  ,  nec  frequcns ,  conlpicitur.  (^uod  tan- 
to  magis  admirandum  vidctur  ,  fi  Hilpaniarum  ,  Afi.ie , 
Acgypti ,  Thiaciae  ,  Moefiae  ,  Ponti  ,  aliarumquc  rcmo- 
tillim.inim  vrbium  fortem  fcliciorcm  cogitamus :  quamm 
mahae  tam  oblciir.ie  fiint  et  hilloricorum  monumcntib  pme- 
tcritae  ,  vt  numquam  in  orbc  fuiflc  m)lccrciitur  ,  nifi  vi- 
libus  metaUis  Aiiguftorum  vultus  et  nomina,vna  ciim  fuis  no- 
minibus  et  inflgnioribus  fatis ,  commififlcnt  \  quae  memo- 
riam  carum  quotidie  rcnouant  et  ad  omncm  ,  quae  littc- 
xas  amatura  et  cultura  eft  ,  pollcritiitcm  propagant. 
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AVGG.  QVIBVS  BARBATI  EXHIBENTv^R 
/.  H  Schidze. 

N'imus  aereus  in  mufeo  meo.     Giput  hareatum  et  bar-  Xab.  vn. 
baaim.  IMP.   CAES.    TRAIAN.    AVG.    GERM.    F't-  3-* 

—  Verres  vitta  redimitus.  S.  C. 
Numus  acreus  in  mufeo  meo.     Caput  ,  cum  parte  pedo-    ^'S*  4» 

ris ,  diademate   ornatum  et  barbatum.   DN.   IVST- 

NIANVS  P.  P  AVG  —  Tn  area  M ,  ad  cuius  vtrum- 

que  crus  ftella  ,  fupra  crux,  infra  CON. 
Ante  quatuor  annos ,  cum  aliis  valde  mihi  gratis  nu- 
mis ,  ex  Dacia  ad  me  mifllis  fuit  hic  ,  quem  produco , 
Traianus  exigui  moduli ,  qui  faciem  optimi  principis  bar- 
batam  exhibet ,  cum  hac  epigraphe  :  IMPerator  CAESar 
TRAIANus  AVGuftus  GERManicus.  Aueria  pagina  ni- 
hil  habet  praeter  verrem  vitta  redimitum  ,  et  litteras  S.  C. 
Integerrimus  e(l  et  aerugine  fufca  obtedu?,   genuinus. 

Limis ,  fiiteor ,  oculis  adfpiciebam  ir.folitam  fiiciem  , 
diuque  inter  reiiculos  iacentem  rolinquebam  ,  donec  acce- 
debat  lultinianus  barbatus ,  qui  me  initio  etiam  ancipirem 
tenebat ,  Auguftumne  falutarem  ,  an  laruatum  et  repro- 
bum  abiicerem.  Impellebat  me  haec  aefluatio  ,  vt  de  bar- 
bis  Romanonim  accuratius  difpicerem ,  et  tam  per  liifto- 
ricorum  volumina  lucem  requirerem  ,  quam  praecipue  ex 
numorum  inconcuflfa  fide  certam  aliquam  rationem  elice- 
lem  ,  qua  diiudicari  haec  res  debeat. 

Nec  frudu  camit  impenfus  huic    difquifitioni    labor : 
quin  potius  iUud  nunc  certum  teneo ,  non  eifc    repndian- 

T  t  3.  dos. 
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dos  eo5  numos ,  qui  AugiiQos  aliosquc  illurtrcs  viros ,  quos 
frcquentillime  imbcrbcs  adfpicimus ,  cum  barba  (pcd;indos 
offcrunc  :  vcrum  potius  illos ,  fi  cctcra  antiquitatis  ct  gcnui- 
nitatis  figna  addicant  ,  intcr  prctiofiorcs  cllc  rcponcnda» : 
qiium  nulli  fiae  graui  rationc  prcxufi  fint  :  quam  vbiquc 
repcriremus  ,  fi  iliorum  tcmporum  hifloriac  plcniorcs  ad 
nos  penicniircnt  ;  qucmadmodum  in  aliquibus  darc  licet 
omnino   irrcft-agabilcm. 

Dabo  di(ftorum  probationem  et  illunrationcm  ,    quac 

fufficcrc  poifit :   dcindc  ad  propofitum  Traiitii  numum  pro- 

grcdiar.     Ncmo  dubitat  ,  quin  Augufii  ;)cuo  Romani  bar- 

bas  fibi  radcndas  cunuicrint.     Qiiod  vcro  laudatus  princcps 

ab  hoc  morc  non  alicnus  fiicrit  ,  iiiliipcr  ccrtos   nos    rcd- 

dit  PLINIVS  ,    qui    lib.   Jll.  cap.    59.    fcribit  :    prlmus 

omnmm  radi  quolidie  injlituit  Africamts  :  jcqucns  diuus  Ju- 

gujlus  cuUris  Jcmper  <i'fus  e/l.     Kuiflc  tamcn  dies ,    immo 

continuos  menfcs ,  quibus  cultris  non  Atcrctur  ,  tcficm   ht- 

culcntum  habcmus  SVETONIVM  in  Juc^ujl.  cap.  XXIII. 

quando  ita  dadc  Variana    conlkrnatum    cum    lcribit  ,  vt 

pcr   continuos    mcnlcs    barbam     cipiliumquc    fiibmittcret. 

Apparct  vna  caufla  ,  magnus  ludus  ,  quo  dctcnti  in  fqual- 

lore  mancbant. 

At  ,  inqui^  ,  probandum  cfi  ,  quod  luclus  fignificatio 
▼squc  ad  publica  monumcut.i  manaucrit.  luiuidcm  nou 
fubtcrfiigio  illam  probationcm  ,  i\  mihi  conccdatur  cx- 
cmplis  ahis  ,  quam  (]uac  in  iianc  cLidcm  congruant ,  cam 
praertarc.  Vcro  cnim  fiiniie  c\\  ,  non  vohiiflc  aut  prin- 
cipcrii  mcmoriam  liuius  calamitatis  actcniam  rcddcrc  ,  aut 
fcn.itum  vnincra  rci  pubhcac  tanta  propalarc.  Dabo  ita- 
qiic  Auguflum  vna  cum  Lcpido  ct  Aiitonio  ,  colicgis  trium- 

viris 
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^iris  rei  publicae  conftituendac  ,  huius  mori  s  teftes ,  Tt 
(pero ,  idoneos.  Infpiciamus  apud  FVLV.  VRSINVM 
Antoniae  ftmiliac  tabulam  VI.  ofFerentque  (e  nobis  mm, 
5.  Auguftus ,  et  tmm.  6.  Antonius  barbati.  Si  quaeri- 
mus  c.xuOTam  :  ea  quidem  manifefta  eft  infpicientibus  prio- 
rem  numum  ,  cuius  aduerfae  parti  CAESAR  IMP.  ad- 
fcribitur ,  auerHi  autem  caduceum  alatum  pingit ,  cui  fiib- 
fcribitur  ANTONIVS  IMP.  lam  vero  nefcio  aliud  iu  hi- 
ftoria  tempus  inuenire ,  cui  conciliatae  inter  Antonium  et 
Augiiftum  pacis ,  lu(flusque  communis  notae  quadrent , 
praeter  illud  ,  quo  Antonius  Fuluiam  coniugcm  extulerat , 
quam  focrum  quondam  Auguftus  habuerat :  vt  decori  ratio 
figna  ludus  publica  ab  ipfo  requireret.  Quod  autem  fta- 
tim  ab  eiiis  difceftli  pax  inter  ambo  coaiuerit ,  teftibus 
DIONE  CASSIO  et  PLVTARCHO  conftat.  Scd  et 
Lepidum  barbatum  videas  apud  eundem  VRSINVM  fami- 
liae  Aemiliae  tab.  III.  niim,  2.  et  Vibiae  tab.  I.  nmn.  i. 
quos  numos  dodli  viri  ad  Antonium  fuam  Fuluiam  lugen- 
tem  ct  concordiam  reparatam  pridcm  traxerunt.  Quaa 
vero  alia  neceftitudo  inter  Lepidum  ac  Antonium  ,  prae- 
ter  collegii  focietatem  ,  fiierit ,  iam  non  fuccurrit ,  nequc 
vacat  requirere. 

Aliud  exemplum  Augufti  confpicue  barbati  dat  lau- 
datus  audor ,  quod  in  luliae  ,  ftmiliae  tab.  VII.  fexto  lo- 
co  confpicitur ,  habetque  adfcriptam  temporis  notam  : 
COS.  ITER.  ET  TER.  DESIG.  Conueniunt  haec  in  A.  V. 
DCCXX.  cui  in  ftftis  adfcribitur :  SEX.  POMPEIVS 
MAGN.  F.  CN.  N.  MAGNVS  IN INSEQ.  ANNVM 
DlSIGN.  ERAT  ANTEQVAAl  INIRET  HOSTIS 
IVDICATVS  OCCISVS    E.    IN    EIVS    LOCVM    F. 

E3T 
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EST  L.  VOLCATIVS  L.  F.  TVLLVS.  Hmic  itnque 
Sextiim  11  liigcrc  occiliim,  tjiiod  hollis  fiicnit  ,  iion  dcbiiit, 
putauit  tamcn  higcndiim  ,  qiiod  ,  tc(k  SVHTONIO  ,  a 
matre  Magniim  Poiiipcium  ar(ftiHimo  contingcbut  grjdu. 
Scihcet  tnnc  iam  in  morc  tuit  pofitum  ,  \t  principc» 
ctiam  ihorum  mortcm  higcre  Ic  figniliccnt  ,  quibuscum 
bclla  gcrunt. 

Scd  non  vnica  barbam  alendi  caufi  hidus  fiiifle  vi- 
dctur  apud  Komanos.  D(Kct  cnim  PLVTAR.CHVS , 
criam  in  bcilo  ,  li  non  omnci> ,  ccrtc  ahquos  cnm  ahiiflc  , 
quo  mjgis  \irilcs  vidcrcntur.  Cognolcct  lioc ,  qui^quis 
lcgct  ipliiin  dc  Antonio  rcfcrcntcm  ,  qualcm  lc  iuucnis 
pr.icllitcrit ,  quiim  Gabinium  prtK-onliilcm  in  Syriam  ct 
Acgvptum  comitarctur ,  ciust|uc  aulpicii^  pnicciara  muha 
gcrcrct.  Intcr  aha  commcmorat ,  quod  fucrit  ipfi  ■wu.yd.v 
r\q  «K  aiytvviq^  barba  tioti  igmbilis  \  quod  Daccrius  vcrtit : 
la  barbf  jort  cpaijje  ,  ct  antc  ipiiim  Amyotus  rcddidcrat : 
la  barbc  jortc  ct  ejpejjc.  Hanc  cum  ctiam  rcHtiuo  tcm- 
porc  ,  quoties  in  caftris  dcgcbat ,  ahiifTc  ,  codcm  audorc 
cohigo  :  quia  ad  Mutinam  ab  Caelare  Augiillo  vidus  ,  in- 
que  cclcrcm  fugam  conicdus ,  Lcpidi  caltra  ,  pcrlugium 
ibi  quacrcns ,  accclht ,  milcrationcmciuc  mihtibus  mouit 
coma  inculta  ct  barba  prolixa  ,  quam  mox  ab  inlclici  prac- 
lio  cocpcnit  promittcrc.  Signiticantcr  dicitur  (^ol^vs  tD'aj'yu>', 
|jL£la  ry[V  xrloLV  ivS-vq  xa$uix.eycs-  Scd  proiixam  bar- 
bam  paucis  dicbus  ncmo  producit  ,  cui  ivni  autea  cft  me- 
diocris ,  quam  forticc  dctondcndo  aut  praccidcndo  intra  h- 
mitcs  dccori  continct  :  dc  t|uo  mcmini  HADR.  IVNIVM 
copiofiub  dilputarc. 

lam 
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lam  "vt  propiiis  ad  Trainni  numum  ncced:imus ,  ca- 
ret  illc  quidcm  indubia  tcnnporis  notu  :  quum  ncc  conlii- 
ktus  ncc  tribuni-ciae  pottlbtis  numerim  adicriptum  h:i- 
beat  :  fcd  ipCum  illud  ,  quod  non  aho  qu;im  Germanict 
tiiulo  fulget ,  argumento  ert  ,  eum  inter  initia  imperii  efle 
cufum  ,  ante  acceptum  patris  patriae  honorem.  Eodcm- 
quc  rehuum  hunc  numum  video  a  Comite  MEDIOBAR- 
BO  ,  qui  ipfum  indic:U  pag.  14.8.  fimuique  refert,  nlium  tl 
fimilcni  cxllare  ,  qui  in  aucrfa  parte  cl.uiam  Herculis  fi(t;\t. 

Crcdo  autem  plures  omnino  proculbs  exflare  Traia- 
nos ,  quibus  nomcn  non  adlcriptum  ert  :  vnde  ad  alios 
Aug  iftos  fucre  relati.  ludiccm  hic  ficiam  beneue^lum  le- 
(ftorcm  ,  an  multum  a  vcri  fimilitudinc  abfit ,  quod  di- 
«flurus  fum.  Vir  quond:im  illulhis  et  numariae  rei  peri- 
tilfimus  PETRVS  SEGVINVS  in  Jl-ka.  numism.  pag.  47. 
primus  refert  iconem  aurci  didnichmi  ,  cui  nimen  fimilli- 
mum  etiam  aereum  (c  in  Italia  olim  vidiffe  indicat.  Eius 
vna  parte  videtur  c:iput  laurcatum  et  barb;Uum  ,  nullo  adic- 
€i,o  uomine  ;  quod  Scpt.  Scueri  eflc  nihil  dubit;it  Segui- 
nus  :  altera  regis  cnput  diadcm;uum  vifitur ,  cum  litteris 
BAClAEnC  CATPOxMATOY.  Subiuugit  vir  pmel^ati- 
tiffimus ,  apud  ilUftrcm  LAMONIVM  a  fe  confpedum 
itidcm  auicum  fiiific  uumum  ,  iii  cuins  altcro  Luere  facies 
Trai.uii  fine  iufcriptionc  quidcm  ,  fed  cognitu  ficillimum  , 
fuKerit  :  alterum  aiitem  regis  Sauromatae  caput  et  nomen 
praetulcrit. 

Eosdem  numos  cx  thcfuiro  rcgii   Galli;ie  ,    in  qucm 

pr.ruciu;runt ,    dcliUw-atos  dcdit     MOXELLVS   fpccim.    rei 

numm.  antiq.   tab.  Vll.  vbi  caput   impcratons ,    quod  in 

Scguiniano  c(t  ,  tam  exacle  rcfert  Scpt,  Seucrum  ,  vt  vix 
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pofllc  aliquid  dari  fimilius.  Tanto  autcm  magts  recedit 
ab  dclincationc  Scguini.ma  :  prorlus  \t  (ulpicioncm  moucat , 
optinnim  \irum  intcmpcUiua  philocalia  \critati  aliquid  dc- 
traxiflc  ,  \t  indulgcrct  rcccptac  opinioni.  Kiusdcm  Iludio 
dcbcmus  cdypum  altcrius  aurci  numismatis  Lamoniani  , 
in  quo  caput  Traiani  cognitu  fiiciliimum  Scguinus  lcribit , 
cum  notis  numcralibus  H  T  a  Scguino  practcrmifll^. 

Scd  n.imum  Scguiniaiuim  lc  ^iJiOc  tcltatiir  pcriUu- 
f\ris  EZ.  SPANHKiMl\S  dc pracjl.  ct  ijit  mimism.  dijjirt. 
V.  Digna  funt  ,  c]uac  attcntc  conlidcrcntur ,  cius  \crba: 
„Rcgcm  Sauromatcn  crucre  mihi  liccat  ex  infigni  niimo 
„aurco  ,  qucm  \idcrc  licuit  haud  ita  pridcm  in  illuflii  mu- 
,,fco  humanilfimi  rciquc  antiquariae  pcritiliimi  Scguini. 
„  Numus  cli  ,  qui  hinc  Scucri  Aug.  caput  cxhibct  cum 
„rtella  ,  ac  BARBARIS  Q\'IBVSJ)AA1  LITTERIS  :  il- 
,,linc  autcm  caput  barbatum  ,  cum  diadcmatc  ac  inlirripti- 
„onc  BAClAEnC  CATFO.MATOT.  Dc  hoc  autcm 
„Sauromatc  nuignum  apud  auc^orcs  iii.  rcbiis  Seucri  filcn- 
„tium. 

Apparct  hinc ,  Spanhcmium  aiHrtirlviw  littcras  ifti  ca- 
piti  ,  qncKi  Scucrum  rcfcrrc  cum  Scguino  putabat  ,  iiibic- 
«flas  ,  barbaras  agnouiflc  ,  id  cli  talcs  ,  \ndc  non  p(»flct 
crucrc  \llum  ligniticatum.  Scd  id  dilliinulauit  Scguiuus  , 
fatisquc  dirtincflas  ct  cognitu  ficilcs  notas  cxhibuit 
A  Cj  V.  quas  \alcrc  CCCXCIV.  manifcrto  quidcm  cirorc 
typographico  ,  pro  CCCCXCIV.   liibiicitur. 

Scguinum  lcquutus  10.  HAKDVINVS  in  Ivjhr. 
j^in^ujl.  p-  w.  799.  numiuii  hunc  alli^uat  anno  Scucri 
qiiaito .  acrac(iiic  l'onti  iMplilagonn-i  rcguni  initia  rciicit 
^d  A.  V.  CCCCLVI.     (^in)d  fi  fatib  lirmuin  crt  ,   omwi 

noquc 
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noque  Seiierus  in  illo  numo  fignatus  fiiit :  non  pofltint  \ti- 
que  (bllicitari  illne  numerorum  notae.  Vereor  autcm  magno- 
pere  ne  potius  illatae  fint ,  quam  ex  numo  Seguiniaao 
erutae. 

Ab  Harduino  non  multum  diuerfiis  eft  lOAN.  VAIL- 
LANTIVS  in  notis  et  obleruationibus  ad  Petr.  Seguini 
feleda  numismata  pag.  396.  \bi  Bolpori  feu  Sarmatiac 
regum  aeram  ab  anno  V.  C.  CCCCLIII.  orditur.  At- 
que  ex  huius  calculo  ille  ,  qui  cum  Seueri  capite  iungi  cre- 
ditur.  ad  A.  V.  C.  DCCCCXLVII.  erit  referendus. 
Enimuero  in  medio  hanc  omnem  de  ifta  aeni  quaeftio- 
nem  rciinquo  pofitam  :  illud  autem  puto  non  temere  me 
monere ,  quod  Sauroniates  iftc ,  qui  Seuero  coaeuus  ex 
fide  Seguiniani  numi  creditur  ,  duplici  iure  fufpedus  efle 
debeat :  quod  et  Traiani  barb-ati  ac  Seueri  magna  fimili" 
tudo  eft  ,  praefertim  fi  quis  in  numo  non  optime  elabo- 
rato  aliquid  rudiori  et  barbarac  fijjricae  condoi»et :  et  quod 
numeri ,  quos  Seguinus  dedit  ,  omnesque  fecuti  funt ,  non 
iniiuia  ,  \t  quidem  fpero ,  in  dubium  reuocari  pofliint. 
Tantoquc  (ecnrius  puto  inhaereri  hic  Traiano  ,  cuius  tcmpo- 
ribus  Sauromaten  vixiflTe  PLINIVS  teftatur;  quum  illius  ima- 
go  ,  atquc  in  altcra  facie  Sauiomatcs  rex  ,  in  numo  Lamo- 
niano,  cum  littcris  H  T  clareexfl:ct  ;  atque  eius  fucceflTof  et- 
i:im  Hadrianus  cum  codem  \i(;itur  apud  HAYMIVIVl  thef. 
Biitann.  part.  II.  pag.  53.  cuni  numcris  riT:  fed  Sauroma- 
tac,quicumScucro\ixerir,ncc\olaexflet  nec  \ertigium,  fi  ab 
numoScguiniano,admodummultisdubiisfubiaccntc,difcefllcris. 

Cur  in  altcra  numi  huius  pagina  \erres  exflct ,  isque 
vitta  exornatus ,  \ix  aliam  rationcm  dare  pofllnnus , 
quam  quod  facfiticium  aliquod  folcmne  denotctur.   Forte  cx- 
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ercitus  liirtrationem  intclligcrc  dcbcmus :  ad  qn:im  pci-;»- 
gcndnm  \crrcm  fiiifle  lacritkatiim  cx  ip(a  cohimn;i  Tr.i- 
iani  hodieqnc  liipcrltitc  probat  S  rVCKlNS  facr.  et  jacnjic. 
gcntillwn  (tcjcript.  p.  m.  66.  Qiionium  nutcm  in  illo  lacro 
bos  etiiim  immohmdiis  cr:it ,  qni  hic  non  lign-.itus  clt  \ 
\idcndum  crit  annon  iultins  dc  focdcrc  quodam  iifto  hic 
cogitctur.  Qiiid  li  innu.it  cum  rcgc  Snuromatc  initum » 
cuius  opcni  ad  bcllum  cuin  D.icis  liilcipicndum  vfi  Roma- 
ni  vidcri  poHunt.  Vcto  h:\cc  limili.i  cxillimo  :  lcd  ccr- 
tilfimc  ncmo  nliquid  dc  his  dixcrit  ,  ob  ;uic'torum  hillo- 
mc  rom;uiac  dcticicns   liirti-agium. 

Subiicio  paiica  dc  lulliniano  barbato.  Dcbco  pi-.ic- 
ftantillimum  numum  ,  oinnibus  gcnninac  bonitatis  charactc- 
ribus  pracditum  ,  humanitati  illullris  acadcmiac  Fridcrici;i- 
n.ic  Scnioris  ct  ac;idcmiac  Imjx-rialis  Pctriburgcnfw  ll)cii 
FRIDHRICl  HOFMANNI  ,  qui  ctiam  amborum  Gc- 
lcnfium  ,  quos  modo  produxi ,  mc  poflclTi^rcm  vt>lu:t  ,  vt 
ad  pnl)lici  boni  cmolumcntum  cos  protrahcrcm. 

Alultac  lanc  prolbuit  iconcs  numiMnatiim  augnnali 
Miltii  diui  lurtiniani  oniatorum  :  vt  vidcri  potcll  in  tabu- 
lis  \itae  huius  impcratoris  a  magnifico  acadcmiac  Fridc- 
ricianac  Cnnccllario  10.  PHTR.  dc  LVDWIG  dc(cript;ic 
magno  niinicro  adicctis.  Rcs  autcm  ipl-i  loquitur  ,  quam 
fmt  infrcqucntcs  itoncs  barbatac  ,  ct  quam  pauciliinKic  in- 
tcr  has  barb:ic  velbgium  in  mcnto  otfcrant.  In  nolho 
•omnia  fcncm  produnt  :  vndc  vidcant  cruditi  ,  annon  rc- 
c^iirimc  coniici  polTit  ,  apparcrc  hic  lulhnianiiin  ,  quali* 
luit  ,  quum  iam  LXVII.  ;uinorum  act.itcm  adcjnus  mortc 
crcpt;un  tibi  Thcodoram  Augullun  lugcict.  Alon(>.;iMm- 
•ma  aucrfic  p;irtis  uon  moror ,  quum  lii  frcquciiLjiiimum ., 

ct 
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et  miiltorum  conicdiiris  tentatum  ,    quibus    ccrtlora    dorc 
non  poffiim. 

Qiium  haec  fcripfiflem  ,  perueniunt  ad  me  ampla  vo- 
lumim  ,  quibus    PAVL.    PEDRVSIVS    mufei    Farnefiani 
diuitias  cxpoliiit.     Dum  ceteris  tantifper  fcpofitis    tomum 
fecundum  ,  argenteis  vsque  ad  Traianum  ,  hoc  eft  ad  fincm 
aeui  imberbis ,  auide  perluftro  ,  inuenio  tab.  IV.  duos  Au- 
guftos  barbatos ,  qui  in  ea  tertium  ct  quartum  locum  oc- 
cupaut.     Mihi  vtique  omnium  primi  hi  videntur  ,  qui  in 
0(flauii  Augufti  honorem  vmquam  fuere  cufi  :  aut  fi  non 
primi  funt ,  repracfentare    ipfum  ad   magnas  res    gerendas 
tunc  primum  accedentem.      Caput  nudum  cft ,  cui  in  al 
tero  nihil ,  in  altero  autem  C.  CAES.  IMP.  adfcriptum. 
In  huius    aducrfi  c(l  equo  ftanti  infidens    perfona  ,    cuius 
veftimenta  non  llint  clariftlme  exprcfla  ,  cum  litteris  S.  C. 
In  alterius  poftica  pagina  eft  pcribna  equo  infidcns  ad  cur- 
fum  incitato.     Subfcriptum  cft  POPVL.  IVSSV.     Signifi- 
cari  autcm  hifcc  typis  ftatuas  ipfi  pofitas  cx  Vcll.    Pater- 
cuio  bene  docct  dodlas  commentator.     Eam  autem    rcm 
decrctam  fuifte  non  poft  iongum  a  lulio   interemto  tem- 
pus,    clariftime  edocet  SVETONIVS.     Vnde  Odl.  Cae- 
firem ,  quem  Auguftum    poftea    vocaucrunt ,    patrcm  ad- 
huc  inultum  luxifTe  clarifllmc  intelligitur. 

Progreftiis  hinc  ad  tomum  quintum  ,  tabula  eius  V. 
binos  maximi  moduli  numos  D  )mitianum  exhibentes  in~ 
veni  confpicuc  barbatos ,  quorum  alter  confulatu  VII.  al- 
tcr  XV.  iignatus  eft.  Qiiod  ad  priorem  pcrtinet ,  vide- 
tur  is  inter  initia  ad  fe  dclati  imperii ,  poft  obitum  TITI 
fratris ,  percuflfus :  adcoque  f  ]uallori  et  luclui  ,  in  quo  tunc 
fuit ,   attribucuda   barba   fucrit.     Poftcriorcm   vcro   annum 
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inter  lacta  ct  honorifici ,  qinnnim  conftjt ,  totiim  co«- 
fumfit  ;  niilla  vt  cogitari  nnt  indiciri  pollit  vcl  piiblica  vcl 
priuata  calamitas ,  qiuic  lu(fliis  figna  rcquircrot. 

Fortc  DIO  CASSIVS  ,  qui  Hadrianum  Augulhim 
primum  fuiflc  dixct  ,  cui  b:irb:im  nutrirc  viliim  fit  ,  ni- 
miam  apud  aliquos  vencrationcm  ct  fidcm  llio  hoc  ad- 
fcrto  mcruit.  Vcrc  cnim  video  aliquos ,  qui  ILidrianuin 
numquam  non  b.irbatum  cxhibcnt  :  quum  mc  vfus  dociu;- 
rit,  vix  viccfimum  qucmquc  Hndriani  numum  vcrc  b:uba- 
tum  obtingcrc.  Annon  iulVa  fit  llilpicio  ,  quod  in  impe- 
ratoribus  ipfum  prncgrcifis  b.ubnm  obuinm  (ncpc  ncglcxc 
rint ,  qui  numismata  dclincarunt  aut  dclincanda  dcdcrunt  ; 
vel  inter  fulpcftos  et  apocryphos  rcposucrint  talcs  ;  dcci- 
dcndum  illis  rclinquo  ,  qui  rcm  numismaticam  non  cx  clc- 
gantibus  tabulis  tra(flarc  (luis  ducunt ,  lcd  ipfos  comparnrc 
ac  tra(flarc  numos  adfucucnuit. 


GALE- 
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NVMI  ILLVSTRATI. 

a 
I.  H.  Schulze. 

Numiis  acncus  in  mufeo  meo.     Caput  Auguflae  capillisxab,  yir. 
it:i  comtis,\tad  fimilitudincm  cxuuiarum  leonis  ac-    F'g-  s» 
cedcrc  vidcatur ,  a  tcmporibus  furgente    ornamcnto  , 
lauri  foliis  fimili.  GAL.  VALERIA  AVG. 

—  Figura  fcminina  flans  dextra  pomum  ,  f  niftra 
flolam  eleuat :  hinc  (klla ,  illinc  luna.  VENERI 
VICTRICI.  Sub  pcdibus  littcrarum  detritarum  eua- 
nida  velligia. 

Numus  itidem  aeneus  ex  mufeo    meo.     Caput  Auguftae    Fig.  6. 
ad  pe(flus  cum  ftola  :  capillis  in  modum  galcae  com- 
pofitis.   GAL.   VALERIA  AVG. 

—  Figura  llolata  llans ,  vt  in  pracccdenti.  Eadem 
epigraphe.  a  dcxtris  in  arca  Iklla  ,  a  fuiiftris  T. 
Sub  pcdibus  funt  litterae  SM.  TS. 

Obiter  adducitur 

Numus  aeneus  mufei  mei,  exigui  moduli.  Caput  AuguOiie    ^'^'  ?•' 
cum  parte  peftoris.     Ca;;iilus  in  modum  exuuiarum 
leonis  comtus ,  cindus  monili  baccato.  FL.   HELE- 
NA  AVGVSTA. 

—  Femina  ftans  ftolata  dcxtra  ramum.  SECVRI- 
TAS  REIPVBLICE.  Sub  pedibus  littcrac  BS  in- 
tcrmedio  ferto. 

Si  amplidime  p:itcntcm  antiquitatum  dodlrinam  magno 
occano- comparare  licct  :  fyrtibus  vadofisque  locis   confcrre 
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dcbemiTs  ill.mi  cx  ciiis  anibitu  partcm  ,  qune  dc  re  vcftia- 
ria  ,  dcv]uc  cctcris  ad  ciiltiim  ct  ornatum  corporis  pcrti- 
nciitibus ,  lt)kc  praccipcrc.  Nam  quam  tali;i  kge  nulhr , 
nifi  in  Hicri)  ordini  adfciiptis ,  contincrcntur :  fi(flum  circ 
obfciuAmuN,  vc  lnbciKibus  aiinib  mu'ta  pauLitim  immutarcn- 
tur  :  ali-iuaudo  autem  ,  fi  principes  excmplum  pracircnt , 
fubita  conucrli  )nc  anno  vcrccnte  placcrent ,  quac  incuiUG 
ncmini  in  mcncem  fortc   vcncmnt. 

Fit  indc  ,  vc  quisquis  dc  his  vclit  praecepta  tradcrc, 
oifi  fciplum  ccrto  alicui  cc  dcccrminaco  ccrr.pori  adltringac  , 
ncccffirio  dcbcac  impingcrc  cc  lcclorcm  luum  malc  con- 
funJcre.  Non  dicam  nunc  dc  aliis ;  fcd  quia  modo  dc 
barba  attigi  aliqua  ,  dc  capillitio  cc  coma  paucula  fubiim- 
gam.  Ncquc  camcn  nunc  virorum  in  hoc  gcncrc  mo- 
rem  tancopcrc  rcfpicicndum  duco  ^  ctfi  dc  hix:  argumcnto 
pluia   fippctunc  :   (cd  dc   matronis  pociffimum  dilpiciam. 

Si  qnis  vclic  indc  ab  Augufii  cxccffu  ,  quo  primum 
muliciCi  fign.ui  in  numis  cocpcrunc  ,  vsquc  ad  lulliniani 
M.  initia  ,  quod  tcmpus  qu  ngcntos  annos  cxiguo  cxcclUi 
fupcrat ,  compararc  Au^ultaium  in  numis  fiipcrllitum  ca- 
pita  :  mirabitur  vtiquc  ,  coin.\c  cultum  non  li)lum  in  plc- 
risque  diiicrrum  ,  fcd  ncc  in  vna  c  iJcm  |ue  Aiigulta  ita 
pcrpctuum  ,  vt  non  notabilcs  diffcrcntiac  iiucrccdant.  Illas 
autcni  a  fculptorum  arbitrio  lcmpcr  prtxicnilfc  ,  vix  niihi 
pcrlii.idcic  polfuni  j  ctfi  m'gno  ct  in  his  liricris  fumnni 
ciim  laudc  vcrfito  viro  placuiflc  intclligo  ,  „  moucri  nos 
„non  dcbcrc  ,  quod  varia  funt  intcrdum  capiiis  tcgiimcn- 
„ta  :   hacc  cnim  non  actati»  cflc  (cd  oliicinaium  dilcrimiiia. 

Kxcmplo   autcm  c(l)  Gakria   Valciia  Aiigiill:i  ,    ciiiiis 
nominc  mkripto»  binos  ni.mos  .icrcos ,  ad  gcnuina  archctvpa 

dilii^cn- 
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diligcnter  defignatos ,  exhihcmus.  Numismntnm  his  no- 
minibus  infciiptorum  indicem  dat  ccleberrimus  ANSEL- 
MVS  BANDVRIVS  in  miwiMiiat.  iii/p.  Ro/ii.  tom.  II  p. 
14.6.  ibidcmque  aeri  incifum  vnum  exhibet.  Ante  ipliim 
fingulos  typos  dederunt  BEGF.RVS  thef.  Brandenb.  Vol. 
II.  p.  790.  MEDIOBARBVS  p.  444-  et  PATINVS 
jmp.  Rom.  numlsm.  ex  aere  p.  Alibine  proftent  alii  , 
mihi  non  explonitum  efl  :  ccrte  in  fupellecflile  libraria , 
quac  ad  manus  ert  ,  nullum  inuenio. 

lam  vero  infignis  exoritnr  dubitatio  ,  qiium  GALE- 
RIAE  VALERIAE  binae  Auguftae  eodem  fere  tempore 
\ixcrint ,  vtri  earum  hi  numi  dcbcant  tribui  :  et ,  fi  vtra- 
quc  fignata  fuit ,  quibus  notis  dignofcere  eas  liceat ,  vt 
fuum  cuique  vultum  ,  fuumque  monumentum  adfignemus. 
Scilicet  vnam  M.  Aur.  Val.  Maximiano  ,  quem  Hercu- 
]eum  vocant ,  coniugcm  fuiffe  fcribunt  Comes  Mediobar- 
bus  et  iliulhis  Abbas  Bandurius ,  qui  fimul  acdit ,  fuiflc 
eandcm  matrcm  Maxcntii ,  qui  poftea  Auguftus  fuit ,  et 
Fauftuc  ,  quae  Conlkntino  coniux  obtigit.  Patriam  ei 
Syriam  omnes  adiungunt.  Qiiumque  is  Augufhis ,  quo 
marito  v(a  illa  eft  ,  impcriuin  annis  fere  viginti  tenuerit  ; 
cur  in  tanta  acris  iiio  nomine  fignati  copia  vxorem  non 
etiam  curaucrit  fignandam  ?  Porro  etinm  ,  quum  is  Augn- 
ftus  in  Gallia  ct  Gcrmania  potidimum  res  gcflicrit  *,  vcro 
vtique  fimile  cfl,  illos ,  fi  quos  in  mcmoriam  Galeriac 
Valcriac  fuae  cudendos  curauit  ,  ficilius  potuifle  in  his  tra- 
ilibus  liipcrcflTc  ,  quam  akcrius ,  de  qua  mox  diccmus. 
Sed  altcra  Galcria  Valeria  ,  quac  Dioclctiani  Augufli  filia 
ct  coninx  Galcrii  Vakrii  Maximinni  fuit ,  audoris  libcili 
de  mortibus  perfecutorum  elogio  cognita  ,  confcquuta  cft 
Tom.  Xir.  X  X  vt 
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■vt  ipfi  omncs  illi  niimi  ciim  Latin.i  epigrnphe  ct  Vcne- 
ris  \i(flricis  typo  tribucrcntiir.  ILicc  cuin  nuuito  C:\c(;ir 
rc  pcr  Xlll.  annos  \ixit  :  quibus  cam  Augulhic  titulo 
vllim  fuiile  ,  quum  coniux  Ciclaris  nppclkuiouc  contcntus 
cdet  ,  vcio  fimilc  non  ^idctur.  Qiiibus  autcm  fcx  annis 
illc  Augiilhis  fuit  ,  in  oricntalibus  prouinciii)  vcrliuum  ipfum 
maximc  inucnimus  :  \ndc  non  fmc  iiifla  rationc  cxilUma- 
mus ,  non  nifi  paucos  ad  nos  pcnctraic  potuiffc  numos  Au- 
gufa.;  huius ,  fi  quos  omnino  procuilcnilob  in  htnorcm  cius 
Augufu    curaucrit. 

i>i  mihi  venia  dctur  libcrrimc  ,  quod  (cntio  ,  cxpro» 
mcndi  ,  fucor,  mihi  ob  modo  didas  rationcs  probabile 
■yidcri  ,  qiiod  hi  omncs  numi  potius  ad  illam  G:ilciiam 
\'alcriam  ,  (jikic  llcrculci  coniux  fiiit  ,  rcflrcndi  fiut  ,  quain 
ad  aitcram  ,  ciuac  Dioclctiani  AugulH  crat  lilia.  \  t  \cro 
id  tanto  contidcntius  ficiam  ,  (iippctit  ratio  (ingularis , 
quam  ca  conditionc  cdifTcram  ,  vt  lcdoris ,  antiquitatum  ct 
biflorianim   pcriti ,  iudicio  permida  fit. 

Qiiantopcrc  is  Maximianus  ,  qui  Dioclctiani  collcgi 
fiiit ,  Hcrculcm  acmulatus  (it  ,  vcl  agnomcn  Ilcrculci  do- 
cct  :  magis  autcm  conlirmaut  tot  numi^mata  ,  in  quibus 
HERCVLHS  CONSHRNATOR  ,  INVICTVS ,  PACI- 
FKR  ,  VICTOR  celcbratur  ,  vci  viitus  Aiigulli  Ilcrculis 
\ariis  laboribus  occupati  typo  adumbiatur.  Qiiac  qiium 
ita  fint  ,  quis  non  vcro  putct  {imiliimum  ,  in  ilja  aula  , 
quac  principcm  habcb.u  practcr  rcliquos  dcos  Ilciculi  ad- 
dic"tiilinuun  ,  plura  fuilfc  lic  comparatu  ,  vt  llcicultiim 
quid  rcdolcrcnt.  Non  ita(]iic  miiandiim  c(I  ,  fi  fcuntia  \\\- 
§u(li  Augudacuc  cogitationcs  co  coiucndcruut  ,  vt  c.n  ,  fjuac 
ad  cultum  coiporis  conim  cllkcrc  dcb(i»aiu  ,    proximc  ad 

Ikrcu- 
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Hei-ciilcm  prodcndum  accederent.  Comtricum  igitur  inge« 
Dio  iinienta  et  perfeda  ert  illa  comam  implicandi  fran- 
gcndique  ratio  ,  \'t  fupcr  frontem  nares  lconinae  promi- 
Hcre  vidercntur ,  pcndulique  cincinnuli  dentes   mentirentur. 

Atque  haec  puto  ita  clare  in  altero  numo  ,  qui  pri- 
mum  locum  occupat ,  confpici  ,  vt  nulli  poillt  fupereffe 
dubium.  Parco  autem  operae  conquircndi  priica  ■vocabu- 
la  ,  quibus  irtiusmodi  ornatum  ,  omnesque  eius  partcs  , 
defignaucrint  :  ingenue  enim  fiiteor  ,  mc  nondum  inucniffe 
audorem  \cl  Graecum  vel  Romanum  ,  qui  me  haec  do« 
ceret.  Nam  quac  antiquiores  de  comae  capillorumuc  cul- 
tu  pafTim  difleruerunt  ,  quacque  de  fiiggeftu  ,  tutulo  ,  aliis 
que  dixerunt ,  non  videntur  fecure  huc  trahi  pofle  \  quum 
Don  nifi  inter  huius  aeui  Augiiflas  id  fludium  comam  ad 
fimilitudinem  Hcrculci  capitis  concinnandi  fuerit  :  neque 
exemplum  eiusdcm  pofl:  huius  generationis  tempora  dein- 
ceps  obtingat. 

In  eodem  primo  numo  confpicue  aflin-git  aliquis  apex  ab 
auris  regionc  emeigens:  qucm  idcntidcmaccurateconfiderans, 
ad  foliorum  lauri  fimilitudinem  acccdere  cognofco:  cumeo  ta- 
Bicn,  vt  mihi  videar  in  cis  animaduertcre  quaedam  punfla  ; 
quae  dubito  an  lauri  florcs  frucftuliic  debeam  diccrc,  an  gem- 
mas,  laminac  cuidam  iu  fimilitudinem  foliorum  lauri  elabora- 
tac  ,  infcrtns. 

Non  multum  difllmiic  ingenium  efl:  ,  vt  mihi  qui-  jab.  fig. 
dem  vidctur  ,  in  illa  capilli  coucinnationc  ,  qiui  Flauium 
Hclcnam  Auguflam  in  adiccflo  numulo  comtani  vidcmus. 
Q_!;ie  diiicrfi  (imt ,  ocukis  ficilius  aibitrabitur ,  qu:!m  cahi- 
niis  ad  dcfciibcndum  valcbit.  Illud  puto  manifcflum  efle  , 
(;u  )d  hacc  Augufla  baccatum  monile  ciira  tanponLm  re- 
gioncm  olkndat  ,  fcd  comac  tam  apte    inncxum  ,   vt  ta- 

X  X  a  mcn 
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mcn  eliKCiU.     Iii  quo  maxime  diffcrt  ab  omatii  G:ilcri;ie 
Valcriiic  ,  qiue  monile  in  ;iltiim  liirrcifliim  ct   ;implc    cx- 
l];ins   {)(k'nt;lt. 
T»b.   fig.  Scd  ;iltcr  G.ileri;ic  V;ilcriac  Aiigiill.ic  ,    qiicm    p;iritcr 

accnratiirime  delincatnm  damns ,  nnniiis ,  nihil  omnino 
firtit  ,  qnod  ad  Hcrculcum  ornatiim  rcfcrrc  polfis :  etfi  for- 
titndinis  aliquam  dcnotationcm  liabct  manifclla  galcac  fi- 
militudo.  Etiam  hic  cxfurgcns  ab  auris  rcgionc  aliquis 
apcx  coiilpicitur ,  lcd  ocuUb  ,  ctiam  \itris  adiuru«> ,  nihil 
dillinc"tc  potuit  in   co    cognolccrc. 

Aucrliim  ^triusque  nnmi  latus  in  co  ,  quod  rei  fum- 
mam  ctficit  ,  conlpirat.  Scilicct  fillit  Vcncrcm  AitHTiccm. 
Srat  dca  llolata  ,  dcxtraquc  pomum  pracfcri  ,  finillra  llo- 
lac  flucntcm  parttm  ckuat.  (^uid  fibi  vclint  in  arca  al- 
tcriu^ ,  hinc  (klla  ,  illinc  luna  crclccns  ;  in  altcriu<;  autcni 
liinc  (klla  ilhnc  F  :  ct  vtrum  ollkinarum  tantuni  notac  fint , 
nn  aliquid  altiori  indaginc  rcquircndum  includant ,  non 
audco  detcrminare.  Littcrac  pcdibus  dcae  (ubic(ftac  in  ai- 
tero  non  fatis  patcnt  :  in  altcro  omnino  conlpicuac  funt 
S  M.  T  S.  Ex  Harduini  intcrprctandi  rcgula  cxponi  de- 
bcnt:  SOCIETAS  MERCATOKVM  TKI.VERENSIS 
SECVNDA.  In  mcdio  hicc  pofita  rclin(]uo :  illud  ta- 
mcc  monco  ,  punc^tum  intcr  lccundam  ct  tcrtiam  littcram 
confpicuc  txllarc   in  archttypo. 

Non  Miquc  rara  tll  in  nnmis  Romnnis  VENVS 
VICTRIX  ;  lcd  vt  tyjx)  diucrlii  prollat  ,  fic  ratio  cam 
fignandi  varia  tt  diucrla  diucrlis  pTincipibus  fuit.  Onincs 
nouimus ,  quam  lacpc  cam  \tl  llantcm  vcl  (i^dcntcm  in- 
vcnianuis  in  iis  ,  (juos  ad  Iiilii  Catliris  honorcm  Acmi- 
lius  Buca  ,  Scpullius  Al;iccr  ,  C.   Maridianus  ,  alii  ,  cudcn- 

dos 
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dos  procurauerunt.  Omnes  aiitem  confentiunt  In  eo  ,  qUbd 
principi  huic  hoc  maxime  argumento  antiquitatcm  et  no- 
bilitatem  fu.ie  gcntis  oflenderc  phicuerit ,  quippe  ab  Aenea 
per  Venerem  ct  Julum  dcdudac.  Atque  in  his  dea  ha« 
Itam  ,  maiellatis  liiae  indicium  ,  plerumque  tenet ,  dextra 
autem  vidloriam  fcrtum  ligantem  praefert.  ViAoriam  non 
folum  ab  orbis  terrarum  maxima  paite  per  Romanos  re- 
portatam  illa  praedicat  ;  verum  maximam  illam  lulii  Cae- 
faris ,  qua  orbis  totius  viftorem  populum  iii  Cn.  Pom- 
peio  vicerat ,  imperiumque  fub  didatoris  perpctui  nomi- 
ne  adminiftrabi^t.  Id  vero  potillimum  comitate  et  confi- 
liis  mitioribus  ,  quibus  omnium  ordinum  beneuolentiam  fibi 
compararet  ct  conferuaret ,  fecurum  reddere  fe  cupcre , 
Veneris    fymbolo    fignificare    voluifle   merito  videtur. 

Quando  autem  Venus  vidrix  in  Augufiarum  numis 
cxhibetur  ,  commendare  hoc  fymbolum  videtur  non  fohim 
venuftatem  earum  ,  qua  fibi  amorem  Auguftorum  concilia- 
Terint :  verum  ctiam  afribilitatcm  et  mitem  ac  clemen- 
tem  indolem  ,  qua  crga  fiibicdos  populos  et  ipflic  vteren- 
tuf ,  qu.imque  maritis  impcratoribus  infpirarent.  Atque 
haec  ratio  talis  videtur ,  quam  fibi  arrogare  omnes  Augu- 
ftae  poflent :  fed  illi  tamen  ante  ceteras  placere  hic  typus 
debuerat ,  quae  fe  notis  Herculeis  terribiiem  fecerat ,  vt 
metum  hunc  eximcrct ,  clcmcntcmquc  (e  ct  benignam  vcn- 
ditarct. 

Pcrucnio  tandem  ad  illud  ,  quod  mcae  fententiac  vel 
maximc  aduerlari  vidctur.  Scilicct  illam  Gakriam  Vale- 
riam  ,  quae  ad  Maximianum  Hcrculcum  pertinet  ,  omnes 
vno  orc  EVTROPlAAi  tertio  nomiuc  appcllant  :  citatur- 
ijuc  a  Mediobarbo  ct  Eandurio   numus ,    feu  pctius    pars 

X  x  3  numi , 
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mimi  ,  cui  haec  fucrit  epigraphe  :  VAL.  KVTROPIA 
A\G.  Nititiir  id  omne  viiiiis  liJe  GOLTZll.  Scd  ,  vt 
libcrc  dicain  ,  (iiipcJtiis  clt  milii  tcllis  ;  non  t;imqii:ini 
lidcm  viri  mcritillimi  in  dubiiiin  toncrc  rcuoccm  :  lcd 
quod  in  vctcribus  numismatibus ,  non  optime  conlcriratis , 
pronos  nos  ad  Inpruin  cHc  ,  vbi  opinionc  niicpa  occu- 
pittim  mcntcm  aftcrimus ,  iplcmit  laopc  in  mc  expcitus 
fui.  Infpicc  quaclb  accuiatiilimc  dcliucatos  niwnos  mcos , 
ct  oblcru.i  in(cript;is  aducrlae  parti  littcras.  Ab  vna  ca- 
pitis  paite  lcgimus  GAL.  VAL  :  intcrmilU)  dcindc  Ipatio 
latis  magno  in  partc  ficici  obucrfa  icguntur  ERIA  AVG. 
Ponamus  iam  ,  c]iK)d  ticri  ficiic  potuit ,  littcras  ER  non 
fuillc  conlpicuc  intcgias  :  Goltzium  autcm  ,  aut  quisciuis 
aliib  dciincauit  vcl  dclincandum  curauit  ,  mcmorcm  fuilfe 
mminis  H\TR01'IAK  apud  auc^toics  icdli ,  ad  quod  vi- 
timae  littcrac  lA  bcllc  quadrant  :  cundcinque  conlidcraiib 
intcricctum  Ipatium  :  an  magnopcrc  mirandum  vidcri  dc- 
bet ,  (i  ,  quod  voluit ,  facilc  crcdidit ,  conicclurac  (iiae  in- 
dulfit  ct  iitteras  Iiipplcuit  ,  quas ,  fecurus  auctorum  fiJc  , 
in(i;rcndas  putatitio  fpatio  firinitcr  crcdidit.  Non  laudo 
fi(ftum  :  lcd  Goitzii  acuo  noniiim  lam  rciigio(c  vedaban- 
tur  in  hoc  ncgotio,  quam  par  (iicr.it,  vcnim  iuuari  lccloics 
conic(fturis  iugcnio  (ik)  conicntaiKis  pulcrum  ct  corona 
ciuica  liignum  crcdcbant. 

Practcr  htinc  Golt/.ianum  laudari  alium  vidco  ,  dili- 
gcntidimo  Bandurio  praetcrminiun  \  i|ncni  c)iiidc;m  dclinca- 
tum  aut  accunuc  de(c;riptum  vidcre  magnopcic  opto.  In- 
faiptio  Iiacc  rclcitur  TAA.  OTAA.  ETTPnni  A  CKH. 
Auctarcm  habco  virum  illudrcm  D.  1).  RL\K1\'.M  , 
scadcmiac  Altujfiijac    auicccfibrcm    ct    (cniorcm    incritidi- 

inum  , 
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mnm  ,  m  ferie  iniperatoriim  ,  qiiae  tradatui  de   vet.   nU' 

fnism.  pot.  et  quai    fiibieda  ,    et ,    "vt  ipfe  nos  docet ,  a 

BAVDELOTIO  de  DAIRVAL  potiflimum  acceptii  eft  : 

cuius  tom.  II.  pag.   375.  totidem  apicibus  exftat.     Si  de 

hoc  Graeco  omuia  omnino    certifTima  fint ,    non    poterit 

timen  efficere  ,  vt  Latini ,  fine   hoc   tertio  nomine  ,  non 

pertinere  ad  illam  iudicentur.     Crifpinam  ,  Commodi  vxo- 

rem  ,  nemo ,  quod  nouerim  ,  in  Latino  numismate    vidit 

cum  BRVTTIAE  nomine.     Eandem  tamen   10.    HAR- 

DVINVS  ex  gaza  fui  regis  vno  exempio  ;    fed    pluribus 

deinde  NIC.  FR.  HAYMIVS  m  thef.  Bntann.  compro- 

feauit ,  omnibus  quidem  Graecis ,  hoc  nomine  fuifle  vfim. 

Sic  Fuluiam  Plautillam  et  Anniam    Etrufcillam    ex  Grae- 

cis  duntaxat  nouimus ,  quum  Latinis  numis  tantum    Plau- 

tillam  et  Herenniam  Etrufcillam  nouifl^emus.     Plura   huius 

generis  fponte  k^c  ingcrent  gnauis  rei  numismaticac  culto- 

ribus :  vt  hic  cumulandis  iis  fuperledere  hceat. 

Tandem  illud  ctiam  adiicio  ,  me  illam  Galeriam  Va- 
leriam  ,  quae  Herculeum  ornatum  praefert ,  dono  illuftr. 
FRID.  HOFMANNI  deberc  ;  cui  gratiam  Iwbebunt ,  fi. 
quos  eximii  et  praelVantijiimi  numismatis  confpedus  de^- 
kdauerit. 
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DESCRIPTVS 
I.  H.  Sckulze. 

^*F.^"*  0'P'"    ^'^'^'^'■^•i    GORDIANI  PII    ct  TRANQVILLI- 
'^'    *  V^  NAE  AVGG.   ATTcKcalw^  Kio-a^    U^kz^   AN- 

Trj^vug  rOPAIANOC  Airys-Oi,-.     CEB.  TPAN- 

KTAAEINA. 

—  Fcniin:!  llins  ,  dextra  fpicas  tciict  ,    finiftra  fcii- 

tiim.     Tn.  TEPTTAAL^NOT  MAPKIANOIIO- 

AEITHN.     Iii  arca  fcorliun  E. 

E(I  cx  ncrc  mcdio  iii   mulco  mco. 

Nifi  mihi  vidtrctur  NICOLAI  PRANCISCI  HAY- 
]MI1  iiidiidriLi  ct  acciinitiim  iii  typis  niimonim  iidclitcr  CX' 
hibcndis  rtiidiiim  omiii  dubio  carcrc  ,  potuiflTcm  huuc  mcum 
pro  iam  cdito  habcrc  pcr  laudatum  \irum  ,  lcuitcr  tamca 
ex  ingcnio  fupplcto  ct  adiuto  j  adcoquc  omnino  traibmit- 
tcndum  duccrc.  Nam  paucula  funt ,  cjuac  dilcrcpant  ab 
illo  ,  qiicm  thclauri  Jjritannici  'volumiiir  II.  pag.  263.  cx 
mulco  Dcuonjhiriano  dclincatum  ct  dcr.riptum  Ucdit. 
(^iiuiu  vcro  ct  iii  adiicrla  11  m  iiucgram  cx  (iio  daic  po- 
tucrit  inlcriptioncm  ,  ct  in  aucrla  partc  nonnuUi  magis , 
quam  vt  malc  conlcruatum  ardictypon  argu.int ,  diucrla 
\idcam  :  putjui  cx  mco  intcgcrrimo  ta(flam  dclincationcm 
haiid  fflc  lcifton  di(plicituram. 

Dc  Gordiano  ct  'rran()uillina  Aiigg.  qiiod  dic.un  , 
noui  nihil  habco.  Lcuc  cfl  ,  quod  Ilaymiiis  practcrmifit  , 
V  ct  r  in  AVr  coaluiflc  :  tt  dclincatio  accuratc  olkn- 
dct  ;   illa  autcm  non  nifi  AV  cxhibct. 

In 
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In  parte  aiicifii  Haymiiis  exhibet  ferainam  arae  fuc- 
ccndie  aciftantem  ,  quae  dcxtra  patenim  tenet ,  finirtm  au- 
tem  coniu  copiac.  Hiiec  fi  ita  clare  is  in  fuo  archerypo 
vidit ,  efficiunt  \t  debcat  cfle  diuerfus  a  meo  numus ,  in 
quo  fpicae  cx  protenfi  manu  dextra  piopcndcntcs  liint  iii- 
dubiae  ;  \t  et  clarinimc  dcmittit  fjniftram  ad  fcutum  • 
quum  cornu  copiae  ncc  minima  adfit  fignificatio.  Porro 
etiam  dudus  littemrum  in  nominc  ciuium  ,  a  qnibus  hic 
numus  cufu.s  c(l ,  alitcr  apud  me  \iliintur ,  quam  Hay- 
mius  depinxit.  Nam  tres  litterae  OIIO  fingulari  modo  , 
qnem  dolineatio  accurata  oficndit  ,  contradae  funt.  In 
area  autem  ante  feminam  ibi  ftantem  E  conlpicitur :  quod 
forte  quintum  annum  imperii  denotat. 

Tandem  etiam  coalitum  binarum  litterarum  flN 
ncglcxit ,  aut  forte  in  fuo  numo  non  inuenit.  Ille  autem 
hoc  fieculo  minime  infrcquens  eft  ,  vt  apparet  ex  com- 
pluribus  delineationibus  in  appendicula  ad  numos  vrbium 
Gracce  loqucntium  a  R.  P.  ER^SMO  FROELICH  edita 
exftantibus  :  Cui  docfliiTimo  viro  maximae  debentur  gra- 
tiae  ,  quod  tot  praeclara  vetuftatis  monum.enta  in  hicem 
protraxit ;  infinitae  autcm  fumme  reuerendo  P.  CAROLO 
GRANELLI  ,  qui  incomparabilem  fuum  thefuirum  pate- 
rc  ipfi  voluit  ,  vt  inde  produceret ,  quae  quidem  deleifla- 
rent  et  iuuarent ,  fed  fitim  potius  incenderent ,  qunm  ex- 
ftingucre  \alerent.  Qiiantis  enim  in  ceteris  numismatum 
generibus  abundarc  debeat  opibus ,  qui  in  coloniis  et  vr- 
bibus  tantum  excellit ,  conicduram  facile  ficiunt ,  qui  ex- 
pcrti  fciunt  (juam  raro  in  rctia  liia  incidere  hi  thynni  loleant. 

De  Marcianopoli  adderc  parum  opus  eft.     Conditam 

eam  in  honorcm  Marcianac  ,  cjuae  Traiani  foror  putatur , 

Tom.  XIV.  Y  y  accepi- 
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accepimus.  Vnicum  hiiins  vrbis  numiim  ,  cum  Marcinnac 
nominc  ,  dcdit  HAYMIVS  laudati  thclauri  vol.  II.  pag. 
aop.  Inde  ad  Scptimii  Seucri  tcmpora  ,  ad  quac  VAlL- 
LANTIVS  primum  notauit  ,  hiatus  c(t.  Ab  hoc  dcmum 
complures ,  et  npud  foUim  Froclichium  viginti  non  ante 
eum  publicati  obucniunt.  Vltimus ,  ni  fiillor ,  Philippi 
iunioris  exftat  a  10.  HARDVINO  notatus.  Supcrfuilfc 
tiimcn  vrbcm  fahiam  adhuc  Chiudii  Gothici  tcmporibus 
nouimus.  Fortc  inucnicntur  aliqui  vsquc  ad  tcmpus  illud 
cufi ,  quo  vrlics  ab  cxcudcndis  liio  nominc  numis  ll;iiari 
omnes  iufllie  fucrunt. 

Qiialcm  dcn;)minaic  fcmin;im  in  arca  dcpidam  dc- 
beamus ,  non  dctcrminarc  aulim.  Mihi  tamcn  vidctur 
vrbis  cflc  lymbohim  ,  quae  cxerccndac  nyriculturac  et  pa- 
triac  dcfcndcudac  aequc  (licnuc  inuigilabat.  ruto  autcm 
fcutum  id  clTc  ,  quod  finilha  maiiu  tcnet  ;  ctfi  aliquaiitu- 
lum  mc  dubium  rcddit  figura  ihomboidcs  magis  (]uam 
rotimda  aut  ouata ,  quah  plcrumque  (cuta  cxhibcri  lolent. 
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iimus    aereiis    mufei  mei.     Caput  dei    Hammoris  — '^*^-.  ^'*- 
Aquila  ftaiis  ,  fulmen  louis  vngiilis  tenens :  inter  vtrum-      '^*  ^ 


que  pcdem  monogrjmma ,  illi ,  quod  Chriftianis 
poft  miiltii  laecula  piacuit  ad  nomen  Chrifti  defignan- 
dum  ,  admodum  fimile.  Ante  aquilam  cornu  co- 
piae.  nTOAEMAIOY  BASlAEn^:. 
.  INumus ,  quem  exhibeo  ,  eft  integerrimus ,  et  qui  fe 
antiquum  et  genuinum  firma  et  nobili  acnigine  fufca  cui- 
vis  exploranti  comprobabit.  Magnitudinem  totumque 
eius  liabitum  delineatio  accuratififima  docebit,  Non  autem 
exhibeo  illum  tamquam  nouum.  Probe  enim  fcio  multos 
de  eo  ,  et  monogrammace ,  quod  exhibet ,  fententiam 
dixifte  :  quas  ante  hos  XLIV.  annos  fingiilari  differtatione 
complexus  ef\  vir  celebcrrimus  et  de  omni  litterarum  re- 
publica  optimc  meritus  10.  BVRC.  MENCKENIVS , 
qui  et  iconem  ,  ad  noflram  proxime  accedentem  ,  adiecit. 
Poftea  etiam  R.  P.  10.  HARDVINVS  ad  PLINIVM 
lib.  V.  cap.  XXyi.1.  Jc5t.  35.  dedit  ecn^ypon  numi  auer- 
fa  parte  haud  adco  difTimilis ,  et  dc  co  haec  differuit : 
,,Eft  ex  aere  maximac  molis  numus  cximius ,  qni  louis 
„vultum  parte  priorc  cxhibet  :  altera  titulum  HTOAE- 
,  MAIOT  BASlAEnS  cum  aquila ,  quae  fulmini  in- 
„fiftit  ,  et  intcr  aquilac  pcdcs  cft  monogramma  ,  quod  ibi 
,,arbitramur  '^ahy.oq  Po(Jiojv  ,  aes  Rhodiorum. 

Y  y  2  Caput 
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C;ipiit  in  adiierfa  p:irte  Mcnckcni.mi  mcique  niimi  ert 
loiiis  Amm.oiiis,  di:idem:ue  et  CDinii  a  ttmporibus  pro 
mincnte  coiilpicuum  ;  fimillimum  ,  l\  di.idcm.i  cxcipi;is , 
il!i  Micykiiicorum  ,  quod  MOhELLlVS  Jpcd/f!.  XXV. 
txhibuit  cum  cpigniphe  0EOC  AMMriN.  Scd  H.irdui- 
ni:ui;i  dclincatio  louis  Ammoni<  m;\xim:UTi  not:im  ,  cornu  , 
cmitrit :  omninoque  vidcn;r  ilie  numus  :uit  .iliurn  louem 
cxhibcre ,  aut  :\duerf;\m  p:irtcm  dctrinun  vcl  :icniginc  cxc- 
l:im  h:ibuillc  ,  qui:i  rc!iqu:i  cti;im  im;igo  multum  dilcrcpat. 
Scd  dc  louc  Ammone  nihil  h:\bco  qucxi  nunc  :idd:m-i  to- 
tics  i.im  diclis  ct  vbitiue  obuiis. 

In  nucrdi  pngin;i  firtitur  nobis  :iquil:i  fl^ins  ,  alis  dc- 
milTis ,  quict.i  ct  otiof.i  ,  louis  fulmcn  \ngulis  fuis  tcncns. 
U.i.uuupcrc  rtolcm:icis  h:icc  volucris  placucnt  ,  docciit  plu- 
rinii  eorum  numi  ,  qui  ilhim  pnicfcrunt.  Scd  vidc:is  iii 
aliquibus  candcm  non  quiclircntcm  ,  vcnim  al.is  :id  vola- 
tum  pandcntcm  ,  quin  omnino  volmtcm.  Tam  diucrfi 
habitus  nuioncm  aiiquam  lubcirc  valde  probabilc  \idctiir  , 
ct  ,  nifi  mc  omnia  fillunt  ,  optimc  cain  do.ct  TLXDA- 
RVS  ,  qu:indt)  cximi.im  llum  citharam  ,  Apolliui?  inucn- 
tum  ,  cjuod  iurc  communiutionis  Mufac  ctiam  pollidcnt  ^ 
ita  commend.t : 

A^waov    txTV^oq.  "Eu- 

Sh  dya  <rHa-w1w   A135  aielcs  ,  oJ- 

y.iiOLV    xirlr^vy'  a/J.(Porf'^CiJ  - 

a^y^?    oiajKcJav  ,    KiKcu^Vdi' 
TSiv  0'  i-oTi  ci  vtCptAoy 

ayHuXw 
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ctyK-JXw  KQarl ,   jSXeCPaVjji' 

Qtuie  liberiori  pnniphnri  fic  rcddcnmr  in  Oxonicnff 
editioPiC  :  „trifiilci  fiilmiiiis  incx(lin(fliim  ignem  ,  Icuis  iram 
„plucans,  cxftinguis ,  ct  loLiis  ;uii ,  aquilae  ofcinum  priii- 
„cipi  fiiper  eiiis  lceptro  fomnum  conci]i;is  :  qi;o  fit  \t  re- 
„rnifi'is  ct  laxatis  \trimqne  alis  dormi;it  ,  quum  nubem 
„ob!airam  foporis  fupcr  aduncum  eius  roftrum  ,  qua  (iia- 
„\itcr  clauduntur  palpebrac  ,  oculis  affudifti.  Tum  vcro 
„illa  dormiens  diffiifii  facilc  ct  ficxibile  dorfiim  attollit , 
„tamquam  tuae  harmoniae  iaculis  fiipcrata   et  opprcira. 

Apparet  ec  hac  antiquarum  rerum  callentifTiini  magi- 
flri  inflitntionc  ,  quod  aqiiila  fulmini   quidem  ,    fed  exftin- 
<fto  ,   infidcns  otiofa  ct  qtiafi  doiTninms  ,     fignum   fit  louis 
placati  et  benigni.      Acceoit    ARTLMIDOKVS  onlrooit. 
II.  vap.  20.  qui  aquilam  dcfidcutcm   fliufhi  fignifieare  do- 
cet.     Qiiumque  Cyrenaei  Ftolcmacum    ipfiim  louis    Am- 
monis  habitu  in  numis  exhibucrint  :  qualem   111.    SPAN- 
IIEMIVS  propofuit  tom.   I.  pa^.   196.  ecquid  aliud  nquih 
feriiis  agens ,  fiilmini   tamen    iiififtens ,    defignabit ,    quam 
excrcitum  eius ,    ad  propuUiuidas    quidcm    et    yindicandns 
iniurias  continuo    paratum  ,    nunc  autem  ,    domi  et  cum 
vieinis  pace  parta  ,  quierum  er  fcriatum  ?  Pacis  porro  bo 
na  ,  abundantiam  omnium   rcrum  ,  denotat  cornu  copi;ie  ad 
ktiis  aquilae  pofitum.  Atque  hacc  vidcntur  fuis  iam  cxpcdita. 

Superefi  a  item  nunc  alia  qu;ielho  ,  faepius  agitata  iam 
a  variis  do(flrin:i  ct  laude  pracflantifljmis  viris ;  quid  nem- 
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pc  fibi  vclit  monognmma  illiid  intcr  •aqiiil.ie  pcdcs  ct 
trirulciim  fulmcn  politnm  ?  Kqiiidem  liio  loco  rcpofitns » 
qir.ic  antcii  proiiunc  fLiiu  ,  lciucnti;is  di  doriim  \in>nim  rc- 
linquo  :  pro  cn  luitem  lilKrtatc  ,  quac  ciuil  us  littcniriac  rei- 
publicae  pcimiflli  cfi  ,  atting.im  pauculis ,  cur  mihi  aiiqut 
vidcantur  non  fiuis  probabilia  :  dtindc  quid  mihi  in  mca- 
tcm  vcncrit  ,  fubiungun. 

In  Hardiiini.ina  quidcm  cxpofuionc  iliud  mcrito  dcTi- 
dcnndum   vidctnr  ,  quod    nullo  argnmuuo    confl.u  ,  liunc 
numum  ;ui  Rhodios  pi-rtincrc.     Ccitc  nihil  ilii  nim  ,  qui- 
bu5  ;ilii  huius  vrbis  numi  cognofcuntur  ,  hic  :ipp.irct  :    ncc 
-vir  doctilfimus  \llum   ;\liud  (uppcdit;it  critcrium  :    \idctur- 
q-.ic  adco  totum  fund;imcntnm  cxplic;uionis  cflc  P  littcnim. 
])cindc  pliccrc  non  potcft  ,  quod   in  littcr.iium    c(  mpcn  • 
dio    l.uit.irc    crcdidit    XaXn:^-    Peoitov ,    acs    Rhodiorum. 
Quid  ,  qu.ic(o  ,  opus  cr.it  homincs  nu)ncrc  ,    huc  ,    quod 
omncs    finc  dubio    oculis  (iiis  crcdcrc  potcrant  ,    aes  tflc. 
Ncquc    cuim     licct    cogitarc    dc    altuio    fignificatu    \ocis 
XaXx:^  ,  iiuo  oboli  ocftauam  partcm  dcnotat  :   u.im  maxi- 
m.ic  molis  numus  hanc  cxplic;uioncm  illico  rLfpuit. 

Scd  fortc  hoc  lcnfit  H irduinus ,  nun.um  conflatum 
cflfe  cx  acrc  Rhodiis  domcfli:o  ,  ct  cx  inliibc  fodinis  cru- 
to  ,  non  aliundc  all.ito.  l''niinr.cro  Rhodum  non  nicini- 
ni  mctallorum  proucntu  cclcbrari.  Nim  t]Uod  SIR.M^O 
lib.  XIV.  fcribit  vrbcm  Rhodum  a  Tclchinibus  conditam  , 
qui  primi  dicanture^yao-ac^ca  (TiSy\c:y  re  Kai  'x^a'KK:v  \ 
non  illico  probat  ,  cos  in  hac  vrbc  ant  iniiila  hacc  mctal- 
l\  c  tcrrac  vilccribus  cxtraxi(fc.  Nam  pracccdit  ibi  ,  vc- 
niflc  hos  homincs  primum  cx  Ctcta  in  Cyprum  ,  dcindc 
in  RlvxJum. 

Scilicct 
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Scilicet  m  Cypro  aes  fofliim  et  excocflum  vidctiir , 
Rhodi  aiitcm  fiiifle  artifices ,  qui  ex  ferro  et  aere  varia 
ad  vfiim  pararcnt.  Sic  Norimbcrga  plurimos  habet  ciues 
8^ya!^ojjLe')'0'j5  ')(^aAKov  :  fed  proptcrea  nullam  Ubram  aeris 
in  liia  ipfi  regionc  effbdiunt ,  a  mercatoribus  autem  aliuu- 
de  importatiim  accipiiint. 

Proflant  fuie  antiqui  numi ,    qui  metallorum  prouentu 
diuites  tradliis  notant  :    qualcs  fub    Hadriano  cufi ,    qiiibus 
MET.  NOR.  et  METAL.  DELM.  infcribitur ,    pridcm 
noti  :    quibus   adiiciendns  efl: ,    quem  ANDR.    MOREL- 
LIVS  publicauit  in  fpccim    rei  numar.  antiq.  tal?.  XXL 
METALLI  VLPIANI  PANN.  ,  et  alius  p:i§.   215.  in- 
dicatus ,    cui   METAL.    AVRELIANIS    infcriptum    eft. 
Sed  ipfi  landatorum  numorum  pcrlpicnitas ,    quae  ledores 
plena  infcriptione  inflruit ,  dubitare  nos  ficit  dc   Rhodiis , 
clegantium  et  cultorum  virorum  copia   (emper    adfluenti- 
bus ,  quod  fuae  prudcntiae  conucnirc  putauerint ,  fi  patriae 
diuitias  iadaturi  ,  id  facerent  obfcuro  monogrammate.  Ne 
dicam  ,  quam  indccens  videatur  vrbi  ,  quae  regem    hono- 
rare  cupit ,  in  eodem  nnmo  fuam  oflientarc   abundantiam. 
Aduerfus  illos ,  qni  hic  latitare  initium  alicuins    epi- 
theti  ad  Ptolemaeum  regcm    pertinentis ,    fulpicati    funt , 
innidum  puto  efle  argiimcntum  ,  quod  dodiflimus  Mencke- 
niiis  in  diflcrtatione  laudata  attulit  :  nullum  vmquam  fcripto- 
rem  mcminiflTc  vllius  agnominis  alicui    Ptolemao    tributi , 
in  quo  litterae  huius  monogrammatis  initium  ficiant.   Ne- 
que  probari  vilo  exemplo  pofle  ,  qnod  huius  generis  adiicia- 
lia  verba  litterarnm  compcndio  cxhibita  fuerint ,    praeier- 
tim  in  magnis  numis ,  vbi  abunde  multum  eft  fpatii  capicn- 
dis  integris  vocibus ,  quae  regibus  honorem  afierant. 

Dicam 
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Dx.im  niiiK  ,  qiiid  jiiihi  \  idc;\tiir ,  fed  ea  conditio- 
nc  ,  vt  ir.iigis  cxcicit-.itoium  iudicio  libcrrimo  ct  aciiiiilli- 
mo  liibicifus  Ihilcc  liilpicioncs  meas  cupi.mi.  Ipilmet  lo- 
cib  ,  qiio  politum  hoc  monogr.imm:i  vidcmus ,  non  ^idc- 
tur  pciniittcrc  ,  vt  ali.]uid  co^itcmui ,  cjuod  ;id  piincipis 
j)cr(ba.im  priiuiiim  pcitincat.  Qiiis  cnim  non  putct  indc- 
cciis  ,  (1  pcdibus  minilhi  liii  llibiicicndus  aui  admoucndus 
cdct  piinccps.  I;im  vtro  aquil-.i  ,  fi  ad  loucm  rcfcrtur  , 
cll  iplius  miniflcr.  Et  vbi  louis  imagiiic  principcm  ali- 
quis  cxhibuit  ,  aijuil.i  cidcm  ndiunda  dcnotabit  ilium  or- 
dincm  ,  pcr  qucm  fuhi)ina  fua  mittit  in  eos ,  qui  fc  pro- 
tcruc  gcrcndo  indignationcm  fuam  concitarunt.  Pcdibub 
igitur  aquihic  tutantis  ct  prutcgentis  nomcn  fuum  mcrito 
adponunt ,  qui  vcl  (iibicNfti  (imt  impcrio ,  vcl  focii  ,  quo- 
rum  (ccuritas  ab  aqiiil.ic  tutcla  dcpendct ,  quiqiic  iplii  (iib- 
icctionc  (1:  tuto?  a  tiilminc  ,  quod  in  promtu  cll  ,  (Ln- 
tiunt. 

Ira  cogitantcm  confirmaucrunt  numi  ,  quos  interLyfi- 
inachi  nomcn  pracfcrcntcs  non  paucos  inucnimus ,  vbi 
(cllac  ,  cui  ralLis  in  aucrlii  parte  in(idct ,  (iiblcripta  inuc- 
nimu5 ,  prioribus  filtcm  httcris  fuis ,  nomina  vrbium.  Ta- 
lcs  (iint  bini  aurci  in  commcntariis  Kcgiac  ac.idcmiac  clc- 
gantiorum  httcrarum  Pari(icnfis  tom.  IX.  pag.  270.  qui- 
bus  Byz^intini  (iib(crip!crunt.  Lyfimacho  autcm  Pallas  non 
minus ,  quam  aquiia  Ptolcmaco  ,  pkicuit  :  tanujuam  fignih- 
carc  vohii(fct ,  fibi  potius  vidcri  con(iho ,  (]uam  armati 
\i  ,  tutari  gcntcs  (iibicclas. 

Qiiid  ,  c]uod  ip(i  impcratorcs  Romnni  lonis ,  coloflca 
mngnitudinc  cxhibiti  ,  pcdibiis  fc  apponcndos  cuiaucrunt. 
Infigncs  funt  numi  auiu  in  Arlchotanis ,  tab.   X\'I.  num. 

5.  ct 
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5.  et  tab.  XVII.  num.  9.  quibusTraiannm  Auguftum  fub  pal- 
lio  louis  et  fulmine  cius  confirteotem  adfpicimus :  quorum 
prioii  circtimt;  ribitur  ,  ne  dc  (cnfu  dubitemus :  CON- 
SERVATO.il  PATRIS  PATRIAE. 

Qiiacrcnti  autcm  mihi  vel  \rbem  Aegyptiam  ,  Tel 
Aegypto  falutis  fuac  caufa  fociatam  gentcm  ,  quac  in  hu- 
ius  monogrammatis  dudibus  contineatur ,  obuii  fuerunt 
Cyrenaei  ,  in  quos  omnia  aptillime  conuenirc  arbitror. 
Trcs  enim  priores  bttcrae  K.  T.  P.  planc  confpicuae  ad- 
funt.  Tamquam  bafis  ell  P  ,  cuius  cruri  a  latere  dextro 
adhaerefcunt  illac  in  angulum  coeuntes  lineae ,  quae  cutn 
eo  efficiunt  K.  lam  his  Y  ita  iungitur  \t  iaceat  in  hunc- 
ce  modum  J-i  ,  atque  crus  eius  decuflet  crus  t'o'v  P  ,  fe- 
que  a  dextris  coniungat  cum  fuperiori  ilVa  linea  ,  quae  ad 
K  dcnotandum  iam  aderat.  Et  lane  in  numo  clariflimc 
video  illum  dudum  non  valde  obliquum  ,  fed  fere  hori- 
zontalcm. 

Sed  et  poffumus  litteras  fibi  implicatas  alio  modo , 
qui  ad  eundcm  tamcn  fendim  redit ,  extricare  ,  "Tt  manen- 
tibus  omnibus ,  quae  de  P  et  K  dlximus ,  alteras  duas  in 
nngulum  coniuudas  iineas  ,  cruri  rZu  P  ad  finiftram  ap- 
piicatas ,  pro  K  inucrfo  accipamus ,  et  pro  T  illos  binos 
in  angulum  coeuntes  dudus ,  inter  quos  fernicirculus  Toy 
P  ponitur.  Sic  K  duplicatum  habcmus  et  fcriptura  intc- 
gra  crit  K.  KTP.  id  eft  lioivov  Ktj^-vivaiwy. 

Duxit  me  ad  hanc  omnem  coniefturam  numus  ,  qiiem 
illuftris  SPANHEMIVS  publicauit  :  cuius  altero  latere  ima' 
go  rcgis  Ptolcmaci  cornuta  ,  ad  excmplum  louis  Hammo 
nis ,  fiibtur  ,  cum  epigraphe  nTOAEMAIOT  BASl- 
AEflSi  :  cx  altera  partc  filphium  cxhibetur ,  cum  litte- 
Tom.  XIV.  2  z  ris 
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ris  KTP.  KOIN.  qna  infcriptionc  omucm  pcnwpolin  Cy- 
renacorum  comprchcndi  cxillimo. 

Ncqiic  hilloria  ,  fpcro  cquidcm  ,  mihi  hic  rcpugnat. 
D)cct  cnim  DIODOR.  SICVLVS  Jil;i:  A77/r.  :id  qiicm 
mfxlum  ,  qiioqiie  tcmporc  Cyrcnae ,  vrbcsqnc  \icinac  , 
amidli  libcrtiuc  Ptolcmuico  rcgno  (libicdae  fncrint.  Id  ve- 
ro  quum  primis  rtatim  iib  Alcxandri  M.  obitu  ;\nnis  iKCidcrit  ; 
nullo  (luic  ncgotio  conticitur,  nunuim  hunc,  liibicLlioncm  Cy- 
rcn.iicae  gcntis  delcribcntcm  ,  rcfcrcndnm  cflc  ad  Ptolcmacum 
primiim  ,  condicorcm  Ptolcmaicac  gcntis ,  quac  imjx^iium 
Acgypti  vsiuc  ad  illud  tcmpus  tcnuit,quoRomnnis  tam  nobi- 
lc  rcgnum,lub  ipla  n.ilccntc  moiiarcliia,pcnitus  ruhiccflum  liiit. 

Atqiic  h;iec  habui  de  monogiammatc  in  iiumib  Ptolc- 
maco  infcriptis  occurrcntc.  Nolini  tamcn  contcudcrc  hanc 
cxphcationcm  ,  hi(cc  iiumis  accommodatam  ,  cctcris  mo- 
numcntis  vctuflis ,  antc  (liCccptam  rcligioncm  Chridianam 
claboratis  ,  (i  qua  ccrtac  fidci  cum  hoc  monogranimatc 
fupcifunt  ,  dcbcrc  applicari  ,  caquc  ad  cundcm  (cnlum  co- 
gi.  SufFiciat  mi!ii  ,  (i  idoncis  arbitris  vidis  fucro  non  im- 
probabilia  dc  his  numis  attuli^Tc. 

Prolbnt  ctiam  nuini  Ptolcmacorum  ,  vbi  in  arca  vi- 
funtur  littcrac  KI  ,  quas  manifc(lum  cft  ibi  non  poflc  dc- 
fignarc  acram  alic]uam  ,  qnum  illa  (corliim  cxlkt.  Vidc- 
ant  ,  quibus  manibus  propriis  tradarc  talcs  Hcct  ,  nnuon 
fortc  pro  I  in  illis  cxllct  T  ,  qnod  in  dctritis  ct  acrugi 
nofis   niimis  dclincantium  ociilos  fcdlicrit. 

Dc  cornu  copiac  in  hoc  niimo  nihil  volcbam  initio 
adiicerc.  Nolo  tamcn  rcticcrc  ,  mc  dubium  c^Tc  ,  (jnid  il- 
lud  d\c  dicam  ,  quod  ipfi  ,  taniquam  fulciuni  aut  fcala 
adicdum  cll.     Cijufidcraui  miiltonim    alionmi    ddincatio- 
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ncs ,  quariim  aliae  videbantur  taeniam  aliquam  ,  illud  vin- 
cientem  ,  exhibere ,  aliac  potius  aliquam  machinam  ,  qua 
fuftentetur.  Qiuimque  fciam  faepe  accidere  ,  vt  talia  pido- 
res  ,  pro  fuo  quisque  fenfu  ,  ftudeant  clariora  delineando 
rcddere  :  de  meo  teftor  ,  quod  fideliflime  curauerim  ex- 
primenda ,  nec  quicquam  ab  archetypo  diuerfum  fuerit 
adminitm. 
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EXILICATVS. 

a 
J.  H.  Sikidz^, 

m  vn.    /^.ipiit  iiiuenile  comanim  ct  Luire-.mim  NEOnOAITflN, 
*^'  V-^  :=^  Minot.uiriis  ,  (iipni  qiiem  ro(;i  ct    liticra  11  ,  ii>- 
fra  mouogranmia  ,   littcras  AP  exhibcus. 
EIl  cx  aere  paruo  in  miirco  mco. 
Appcndicis  loco  iiibiiingirur 
Ig.  II.  Caput  laurcutum  ,  VIRGILIVS  MARO. 

—  Sol    E(l  argcntcus  in   mulco  mco. 

Qiioniam  numuin  ad  Rhodios  nullo  iurc  rclatum  nn- 
tea  rationibus ,  vt  (jx'ro  ,  idoucis  ab  ipfis  rcuocaui  ,  (iiis- 
quc  autfloribus  rcHitui  :  idcm  nunc  faciam  in  alio  ,  vbi  noa 
Lim  coniccluris ,  quam  omniiio  iudubiis  rationibus  lictbit 
agcre. 

Hic  autcm  pracflnntirfimus  ct  nobili  acrugine  viridc- 
(ccntc  totus  obtcdus ,  bcnc(icio  viri  maximc  rcucrcndi  ct 
clcgantcr  dodi  thcologi  Rcgiomontani  ,  MlCll.ALLIS 
LILIKNTHALII  ad  mc  pcrucnit  :  inucntus  autcm  fuit 
cbbccvii.  Ticrcnbcrg.ic  in  Porulhac  rcgno  ,  traiftus  au- 
tcm  Sambicnfis  pracfciflura  Fifchliaufcnfi.  Ilhim  quum  an- 
tc  comphircs  annos  vididct  vir  dc  omni  antiqua  dodrina 
pracclandimc  mciitus  THh.OHIILXS  SlGl-hRIDVS 
B.WLRVS  ,  ratus  (iiit  illum  Rhodiis  dcbcri  ,  (iianujuc  dc 
hnc  rc  (cntcutiam  cxpo(iiit  fingulari  diKcriationc  ,  qiiam 
nobiliirimo  ct  autiquitatum  ftudioiillimo  viro  ,  NICOLAO 
KLi)h,RO  cl^lxcxxiii.   infcriplit.     Infcita  hacc    coin- 
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mentntio  deinde  fiiit  A^lor.  ForiiJJic.  Vol.  II.  /e^.  V. 
quod  indicanduin  cenfiii  ,  \t  f-iciliiis  iniienire  cxplicationem 
antea  datam  ,  a  qua  miiii  dilccdendum  putaiii  ,  vnusquis- 
quc  poilit. 

Vtar  autem  illa  moderatione  ,  vt  fimpliciter  expo- 
nam  in  quo  meae  rationes  dillideant  ab  illis ,  qune  viro 
optimo  ,  cuius  tranquillos  muics  veneror  ,  vero  vilae  fue- 
runt  fimiies  ;  quod  \bi  feccro,  arbitrium  totius  cau&e  peri- 
tis  ledoribus  permittam. 

Primo  omnium  me  mouet  ndfcriptum  nomen  NEO- 
nOAITriN  ;  ex  quo  tres  priores  Jicterae  omnino  inte- 
grae  exrtant ,.  duae  autcm  po(iicmae  fuis  conipicuae  funt. 
Certe  H  dimidia  fui  parce  ,  N  autem  integrum  nudo  ocu- 
lo  ,  tanto  autem  certius  armato  ,  cognofcitur.  Quartum 
in  hoc  nomine  elcmentum  maiori  fui  parte  quoque  ap- 
paret.  Intermedins  non  iatis  clare  recepit  mecalli  haud 
exquifue  rotundi  defecSus. 

Qiium  haec  oculis  ineis  arbitratus  ellcm  ,  euolui  au- 
ftores  qui  edypa  n^imorum  dederunt.  Primum  adibam 
LAVR.  BEGERVM,  qui  Vol.  I.  pag.  530.  num.  2. 
cxhibet  aereum  meo  per  omuia  ,  quoad  aduerfvm  partcm  , 
tnm  fimilem  ,  \t  eft  ouum  ouo.  Caput  enim  lineamen- 
tis  policuque  iisdem  videas ,  capillos  coronamque  fimiles , 
ipfimque  fcripturam  loco  traduque  fimillimam.  Vnica 
littera  T  quae  eft  in  edypo  Begeriano  pone  caput  folita- 
ria  ,  quod  ad  rem  parum  fiicit ,  in  noHro  deeft.  Eiusdem 
aucfloris  alius  eft  pag.  352.  mwi.  4.  qni  acque  fimilis  vi- 
<detur,  i\  hoc  vnum  cxcipi;is ,  quod  vultus  in  dcxtram 
yartem  conuerliis ,  eiquc  inlcriptio  obietfla  eft. 

2  .z  3  PQtl- 
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Portqmm  h.icc  iw  apiid  BEGIiRVM  vidcmm  ,  ndi- 
bnm  GOLZIVM  atqiic  GESNliKVAl  ,  qiii  fimilcs  aut  cx 
prioribiis  rcpetitos  dabant.  IiiuabiU  mc  hacc  confidcrallc, 
quum  apud  cosdcm  aucftorcs  pcr  Khodiorum  numos  ac- 
curatc  ircm  ,  omninoquc  nullum  caput  illi  ,  quod  in  nollro 
cll ,  fimilc,  ct ,  qucxl  maius ,  nuUum  ,  quod  Apollinis  ca- 
put  habct  ,  non  radiatum  ,  nulli  ni  quoquc  \Ila  Lttcra  in- 
laiptum  cognolcercm.  \mv.  li  lotus  habitiis  numorum 
vnius  ciusdcmijuc  ciuitatis  aliquid  valct  ad  cos  cognolccn- 
dos  ct  dilccriiCndos  \  coquc  argumcnto  fummi  in  rc  nu- 
maria  au(florcs  potillimum  vtuntur :  quam  hacc  omnia  ve- 
hcnxntcr  ficiant  ad  hunc  nnllrimi  Ncapolitanis  vindican- 
dum  ,  ct  a  Khodiis  rcuocandum  ,  omucs ,  ni  fallor ,  co- 
gnofcunt. 

Potcrant  hacc  fufficcrc  ad  omnam  hanc  cauf-un  diiu- 
dicandam  :  lcd  vtilc  puto  ctiam  dc  rcli(]uis  diccic  ,  quae 
mcam  (cntcntiam  pcnitus  conlirmant.  In  altcra  fcilicct 
numi  partc  cll  minotaurus ,  quo  nominc  vocant  an:mal 
cctera  tuuro  fimile  ,  fcd  facie  virili  barbata.  Non  icpc- 
lam  fibulam  omnibus  notifTimimi  :  ncquc  nunc  follicitabo 
corum  aficrtum  ,  c]ui  ciuitatcs  iioc  animal  fignare  lolitas 
codcm  iplc)  vltimam  origincm  a  Crctcnnbus  dcnotaic  aflc- 
runt.  lam  vero  intcr  tot  numos  Khodiorum  inJubios  nc- 
qiic  vnicus  viliis  vcl  adduclus  clt  ,  in  c|uo  minotaurus  con- 
fpiccrctur  :  intcr  triginta  Ncapolitarum  numism:it:i  ,  qu:ic 
CL.  GF^Nh.RVS  collcgit  ,  tria  ct  viginti  videas  ,  in  quo- 
nim  pollica  vcl  intcgcr  vd  dimidiatus  illc  cxhibctur.  Dc 
Khndiis  aurcm  iplcmct  illc  ^ir  docflus  ,  a  c]uo  diHcntirc 
mc  profitcor  ,  rulficiciitcr  probat  ,  quid  omnium  ,  qui  in 
Afia  conlcdciunt  ,  niaxiinc  gcnuinum  gcnus  Doricun)    fuc- 
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rlnt ,  neque  pramlsciiam  externoriim  populorum   commu- 
nionem  vmqii.im  admiferiiK. 

Atqiie  hoc  nrgumcntum  tanti  apud  ipfiim  fuit  pon- 
deris ,  vt  tandem  noa  auderet  Rhodiis  iw  infula  habitan- 
tibiis  hunc  numum  tribuere  ,  fed  Canniis ,  qui  in  continen- 
te  indilae  obiect.i  hibitabant  ,  et  Rhodiis  parcbant ,  eum 
m.iluerit  tribuere.  Q_ii  cam  eflcnt  RhoJiorum  fubiedi , 
atque ,  vt  STRA.BONE  docente  lcimus  ,  a  Cretenfibus 
originem  duxiflTent  ,  numum  hunc  ita  liguauerint ,  vt  figu- 
ti  primnria  oftenderent  Ilios  proauos  ,  roia  autem  Rhodia 
faterentur  dominos ,  quorum  praetorem  aduerlae  parti  ad- 
Icripfiffent.  Putat  enim  illud  nomen  forte  legendum  cfle 
NEOnTOAEMOS. 

Apparet  quam  parum  fuae  explicationi  fifus  fit  vir 
doflus :  laudanJaque  efl:  ingenua  indoles ,  quae  dubium  non 
fuppreflit.  lam  vero  fi  Cauniorum  eft  numus ,  vt  fup- 
ponit  ^  quo  iure  in  titulo  adlcribebatur  Rhodiis  ?  mirum  , 
qui  potuerit  Cauniis ,  libertatc  non  gaudentibus ,  (cd  ob- 
noxiis ,  ius  numos  cudendi  tam  facile  conccuere  :  quum  niilla 
exftet  probatio  ,  id  vUis  tali   conditione  viiientibus  licuifle. 

Qiiid  itaque  (ijpereft  ,  quod  argumento  fit ,  Rhodiis 
hunc  numum  debere  aut  polfc  adlcribi  ?  Rofa  efl  ,  mino- 
tauro  fuperpofita  ,  illi  fimilis  ,  quae  in  plerisque  Rhodio- 
rum  namis  alteram  paginam  exornat.  Ita  autcm  exfluns 
cfl  in  illis  rofi ,  vt  arcam  fcre  omuem  fola  impleat  ;  fi 
qua  autem  alia  figura  ,  vt  n.uiis ,  aquila  ,  ferpens  ,  cidu- 
ceus ,  athleta  ,  botrus  ,  delphinus  inliiper  adicfti  fit ,  iija 
minutiflima  exhibeatur.  Cuius  qiiidem  contrarium  eft  in 
noftro  ,  vbi  minotaurus  aream  implct ,  rofula  fuperponi- 
tiir.  Ex  quo  confequitur  ,  quod  hic  numus    non  fit    Rho- 
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dionini  ,  qiionium  ex  p'rte  conutcntcm  habcn.iis  dcxfliiri- 
nuim    viruni  :  \eibi»  dc  hoc  aignir.cnto  pluni  non  fiiciam. 

(^uoni.im  aiitcm  iiucr  Ncap()lit:iriim  viginti  niinios 
Gci»ncn;iiio<,  ,  qiii  minot-.i  inim  intcgnim  in  :iuli1'i  paite 
cxhibcnt  ,  ncquc  vnicus  clt  iioiki  fimili^  :,  omncsi|uc  illi 
litfloriam  (iipcruolitnntim  ct  comnam  aninuiH  imponcn- 
tcin  cxhibcnt  :  ox  co  l;inc  apparct  cximia  nolhi  luimi 
r.iritas  et  fuigularitas.  Nam  quod  rolam  ,  aliaquc  Rhodio- 
nim  infignia  coiiliicta  ,  Ncapolitac  cxhibcnt  ,  miiuis  mihi 
admiraiidiim  vidctur ,  qiiam  cur  non  in  pluribus  ilia  hodic 
obtingant  vilijnda. 

Rhodii  cnim  ,  quod  STRABO  apcrtc  prodit  li/fr. 
XIV.  eHlirav  iv  rTig  ^OtiriMiq  rv.y  Uu^Qsvi-xa-YiV.  Par- 
thcnopcn  ,  RlitHJionim  vctulUim  opus ,  pollca  cx  Chalci- 
dcnfilnis ,  Piihccuf-icis  ,  Athcnicnfibusquc  ,  immo  lc:ro  tan- 
dcm  Campanis ,  fupcradditi  pridribus  noui  incolac  auxcnint  : 
cx  quo  tcmporc  Ncapolcos  nominc  cclcbrari  cocplt  :  vt 
codcm  Strabonc  doccntc  nouinuis.  Horum  poHrcmos  in- 
\itis  prioribus  admitti  dcbuiirc  ,  ccrtum  cll  :  ciuam  volcii- 
tcs  fufccpcrint  cctcros ,  cquidcm  non  rcpcrio.  Scd  Athc- 
nicnfium  in  noiu  vrbc  rcgcnda  ct  conllitucnda  voluntatcrn 
in  primis  valiiiflc  ,  multa  pcrluadcnt  :  piaccipuc  quod  Apol- 
lincm  ;itquc  Danam  conlcruatorcs ,  (0'-jAio-j5  ,)  Athcna- 
nim  antiquilhma  numina  ,  piaccipiio  cultu  in  numis  liiis 
pro((:quuntur, 

Vidcntur  autcm  ficilc  intcr  fc  conlcnnfle  cx  Euboca 
adducfli  Chalcidcnfcs  atquc  Athcnicnfcs  in  taurum  numij 
fiiis  imprimcndum  ;  quoniam  iUi  patrium  in  co  morcin 
fcqucbantiir  •  quippc  Enboc.ic  numi  bouis  c;ip  it  aiit  pri)- 
tomcn  cxhibcnt  ;  hi  autcm  Crctcnfium  tyrannidis  atquc  cx  < 
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cufTj  eornm  impcrli ,  qiiod  beneficio  Diaiwe  ac  Apollinij 
tribiicbant ,  ndmonebantur.  Hinc  minotaurum  npud  Nca- 
politas ,  et  fortc  apud  piurcs  ciuitates ,  non  exiltimo  mc- 
morinm  originis  Creticae  renouare  ,  (ed  contumeliarum  et 
iniuriae  ab  illis  acceptarum  aliquando  monumentum  eflc. 
Sed  et  aliam  caullim  huius  fymboli  ficile  inucnient ,  qui 
obferuauerint  ad  oftia  magnorum  fluuiorum  fitas  vrbes  com- 
plurcs ,  pracfertim  iilas  quae  portus  et  naualia  habuerunt , 
bouem  vario  modo  pofituque  exhibuifle  :  ex  quo  fiidum 
-puto  in  Sicilia  ct  magna  Graccia  vt  nihil  fit  minotaiiro 
ftequentius. 

Nequc  tamcn  propterea  defierunt  etiam  Rhodi  me- 
miniflfe  ,  praecipue  iili  mngiflratus ,  qui  genus  ex  ilia  infii- 
la  ducebant.  Hinc  flidiim  eft  vt  in  noftro  numo  rofa 
Rhodia  minotauro  imponeretur  :  in  alio  apud  BEGERVM 
p^K-  3  5°'  ^oJis  imaginem  poft  caput  deae  in  adueria  par- 
te  collocatam  notamus.  Veroque  fimile  eft  fadtum  iioc 
fuifle  pofterioribus  temporibus  aliquanto  rarius ,  quum  fa- 
miliae  antiquifllmae  ,  e  Rhodo  huc  primum  dedudlae , 
tandem  ad  paucitatem  redigcrentur  aut  exftinguerentur. 
Qtiare  exiftimo  inde  deducendam  efle  eximiam  raritatem 
numorum  Neapolitanorum  cum  roft  vel  fole  :  quum  illo- 
rum  ,  in  quibus  minotaurus  eft  cum  vidtoria  fuperuolitan- 
te ,  crebriorcm  notemus  occurfum. 

Foteft  alia  videri  cauia  ,  eaque  non  ex  Rhodo  pe- 
tita  ,  fcd  plcne  domeftica  ,  cur  rofam  Neapolitae  numis 
,fuis  imprcffcrint.  Sciiicet  iadare  voluenint  vrbis  tradui- 
que  fui  praerogatiuam  in  praeftantiflimis  rofis  progignendis. 
Lcgatux  dc  eo  PLINIVS  hijl.  nat.  lib.  XXL  cap.  4.- 
«t  res  l^itis  erit  coufeda.  „Genera,  inquit ,  eius  noftri  fc- 
Tom.  XIV.  A  a  a  cerc 
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„cere  cekberrimaPracneflinametCampanam.Ert  gcnus  etiam, 
„qiiam  ccntifoliam  dicimt ,  quae  eft  in  Cimpania  Italiac. 
Qtiae  autem  dc  Campnnis  rofis  in  gciicre  dicuntiir  ,  eadcm 
omnia  ad  Ncapolitanas  iure  eodcm  refcrri ,  noa  potcft 
vlli  dubium  videri. 

Enimuero  quemadmodum  dc  Campanis  rofis  nullum 
eflc  potcft  dubium  :  ita  de  rofa  Rhcxlia  \idctur  res  nimis 
dubia  et  controucrfa  ,  quam  \t  dc  ca  olim  fcripta  ad  no- 
ftras  rofas  iliico  transfcramus.  Aliqni  enim  ab  illo  gcne- 
re  ,  quod  ob  floris  clcgantilfimam  fragrantiam  liodic  ccle- 
bramus ,  Rhodiam  longc  difiungunt  ,  quam  balauftii  fcu 
mali  Punicac  florcm  cxiftimaut ,  tingcndibque  lanis  adhi- 
bitam  docent  :  dum  alii  ccrtant  ,  emincntcm  aliquam  ro&o 
odoratae  et  coronariac  fpccicm  illam  fiiiflc  ,  atque  in  hanc 
rem  aUcgant  DI]3YM1  ALKXANDRlNl  tcftimonium 
ex  geoponicis  ,  quac  lcribcnti  non  ad  manus  funt ,  quo  rofis 
diuinior  natura  vindicatur :  quod  \trum  de  illis ,  quae  in 
Rhodiorum  infula  nafccbantur  ,  fcorfum  didiim,  an  dc  prae- 
ftantiftimis  omnibus  intclligcndum  fit ,  diiudicarc  nunc  non 
poflum. 

Quum  vero  PLINIVS  Alabandicas  rofis  inter  prae- 
ftantiflTimas  rcccnlcat  ,  quanim  patria  cft  in  Caria  Rhcxlo 
obicdta  .  nondum  audco  accipcrc  illorum  (cntcntiiim  ,  qui 
rofas  RhfKliorum  in  punicae  mali  florcm  transfonnant.  Ccr- 
tc  piftura  in  numis  obuia  talis  vidctur  vt  ad  rofis  noftras 
flore  non  plcno  ficilius  tr.thi  poffc  \idcatur ,  (iiiam  .ad 
punicac  florcm.  Alaximc  qiiidcm  oflcndct  botanicum  ille 
apud  BKGFRVAl  vnicus  pa^.  412.  mm.  i.  \h'\  apcrtc 
fiftitur  flos  hcxnpctalus  •  quiim  omniiim  con(cn(u  rofi  flt 
pcut.ipctala.     Scd  quis  ia  tahbus  pracftabit  autiqinftimorum 
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piAorum  et  (culptorum  accuratifllmam  diligentiam  ?  Et  fi 
nihil  illi  defecerunt :  puto  in  gentium  ac  regnorum  infigni- 
bus  aliquid  tribuendum  efle  antiquitati ;  quam  fequuntur 
polleriores ,  etiam  \bi  vident  priores  potuifle  accuratius 
pingere.  Sic  lilia  Francici  regni  quis  aufit  nunc  ad  bota- 
nicas  leges  refbrmare  ?  quis  infinita  alia  in  re  heraldica  ? 
Scilicet  alia  eft  lex  in  horto  et  agris  nafcentium  fiorum  , 
alia  inlcriptonim  nominibus  regum. 

Qnanta  fit  aetas  huius  numi  ,  quoniam  indubiis  nul- 
is  fignis  cognofcitur ,  coniecflando  eruere  vix  quisquam  au- 
debit  aut  valebit.  lUud  mihi  Guis  certum  videtur ,  culiim 
cum  efle  felicifllmis  temporibus  vrbis  libertate  fua  adhuc 
gaudentis.  Nam  poftquam  lemel  magnae  Graeciae  vrbes 
Romanis  fubiedtae  fuerunt ,  fuis  vti  numis  defierunt.  Ipfe 
typus  elegantiflfima  arte  elaboratus  de  vrbis  felicitate  ,  et 
adiedum  integnim  nomen  de  libertate  teftimonium  di- 
cunt.  Neminem  me  reprehenfurum  exiflimo  ,  fi  dixero  , 
aetatem  bis  mille  annonim  poffe  eum  fuftinere  ,  immo  ali- 
quantum  maiorem  potius ,  quam  minorem. 

Qiio  pado  in  Porufllam  deferri  potuerit ,  non  mino- 
ri  indullria  ,  quam  dodrinae  apparatu  ,  difputat  CL.  BAYE- 
RVS.  Equidem  ita  cum  iucunditate  illa  me  legifle  pro- 
fitcor ,  vt  optauerim  pofle  reddi  certa.  lila  fane  con- 
iedura  de  fliccinaria  negotiatione  fabulam  antiquifllmam 
de  Phaetonte  et  forore  eius  Eleflryone  ad  hiftoriam  fatis 
probabiliter  reuocat.  Enimuero  quicquid  praefidii  haec  ex- 
plicatio  habere  debet  ab  eo ,  quod  numus  Rhodius  in  Po- 
ruffia  inuentus  fit  ;  id  nunc  valde  vacillat ,  poftquam  ap  - 
paret  numum  non  effe  Rhodium  ,  fed  Neapoiitarum. 

Adco  igitur  mutabimus  vrbes  ,  atque  Neapoieos  in- 
colas  nauigaffe  vel  pedeflri  itinere  huc  profedos  diccmus. 

A  a  a  2  Equi- 
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EqiiiJom  non  aiifim  id  vcl  ncgare  vcl  affirmarc  :  qinim 
qiiotidic  videamiis  ad  fora  pn)tcdcis  mcrcatorc^  omnis  gc- 
ncris  ct  commatis  numos  (cciim  tcirc  •,  ncc  adlbingi  poliiut 
vcl  rolcaiit  vt  fuac  qui>(]uc  patriae  propriis   nuiidinctur. 

Supcrcflct  niinc  ,  vt  diccrcm  de  litteris  in  pollica 
parte  obuiis.  Scd  quum  non  habcam  ccrtum  ,  quod  ad* 
lenim  :  ipfi  bencuolo  lcdori  ct  fpcdatori  diiudicandum 
pcrmittam  ,  dcbcatnc  IT  ,  quod  fupcr  minot.iurum  darc 
intcliigitur  ,  coniungi  cum  littcris  AP  ,  quac  iub  codcm 
vifuutur ,  an  fupcriori  adiungcndac  ,  ad  intcgram  voccm 
dicicndam  ,  vidcantur  quacdam  litccrac  :  ro  AP  autcm  ini- 
tium  alius  vocabuli  habcndum  fit. 

Equidcm  in  \lIo  Ncapolitanim  numo  adhuc  cdito 
non  potui  confpiccrc  liominis  cuiusdam  intcgrum  nomcn. 
In  multis  fingularcm  aliquam  littcram  ,  auc  binas  vcl  tcr- 
nas  vidco  pcdibus  minotauri  intcrpofitas.  Complurcs  ca- 
piti  tcminino  rn  antcriori  facic  numi  cxprcflb ,  (iibiiciunt 
APT.  vcl  plcne  APTEMIS  :  cuius  cxcmpla  apud  GOL- 
ZIVM  vidcantur.  Qiiid  fi  :iccipiamus  to"  11  pro  Y[rj\a.v[q  , 
aut  pluratiuo  numcro  ITfJlak^HS  ,  vt  denotct  practc(ftum 
vel  [ractckflos  (acrorum  in  honorcm  APTfp-i-Jcs  ficiun» 
dorum  ?  Scd  nihil  dctcrmino  ,  qiium  mc  maximc  rctincat , 
quod  non  Dianac  ,  (cd  Apoliinis  caput  iu  aducrti  conlpi- 
citur.  Infiipcr  ctiam  mc  dctinct  ,  quod  dcae  tam  hono- 
ratac  nomcn  minotauri ,  qui  vibis  fymbolum  cft ,  fiibiicc- 
re  pcdibus ,  (cmpciquc  virgincm  ad  lauri  virilia  colJoc:irc 
nimis  indccens  tuifrct. 

Quim  bcncuolum  lc(florcm  ha(flcnus  Ncapoli  dctinuc- 
rim  ,  antcquam  illinc  dilccdamus ,  ful)iici:im  cius  oculis 
Dumuluni  argcntcum  :  dc  quo  ipfcmct  cdoccri    vchcmcn- 
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ter  vellem,  annon  Neapoli  fit  tribuendns.  Exftat  in  al- 
tera  parte  caput  laiuca  circumdatum  ,  cum  iitteris  VIRGI- 
LIVS  MARO.  Sub  capite  floriger  nimiis  rofie  ,  vt  videtur , 
expreffiis  fuit :  fed  temporis  iniuria  hac  potinimura  parte  de- 
tritus  cft.  Altenim  fliciem  totam  implet  Solis  caput  amplc 
radiatum.  Ambirum  delineatio  accurate  fiftit :  e(l  autcm  mi- 
nime  cralfus  et  appendit  grana ,  mcdicorum  quidem  ponderis>^ 
decem. 

Neapolin  fpirat  Solis  imago  ,  quam  alibi  in  numia 
huius  vfbis  confpici  antea  diccbam.  Eodem  confpirat  ro- 
fk  fiib  capite  Virgilii  ,  vt  mihi  quidem  plane  videtur ,  ia- 
cens.  In  hac  autem  vrbe  lcpultum  efle  magnum  hunc 
vatem  ,  monumentumque  habuifle  ,  iiint  magni  mukique , 
<jui  affirmant ,  teftes ,  quibus  fidem  nemo  derogat ,  prae- 
ter  lO.  HARDVINVM  ,  et  quibus  illc  perfuadere  potuit. 

Equidem  nolim  contenderc  hunc  numum  effe  publi- 
ca  audoritatc  ,  et  vel  viuo  vel  nuper  mortuo  Virgiiio  cii- 
Cim  :  neque  audeo  tamen  ipf.im  nuperis  numorum  anti- 
quorum  fibris  illico  tribucre.  ludicent  liberrime  eruditi. 
Mihi  propterea  vifum  fuit  illum  proferre ,  quoniam  video 
'in  nupera  colledione  Tigurina  illum.  non  comparere  ,  quum 
tamen  in  iilis  tabulis ,  vbi  illullrium  ac  celebrium  perlona- 
nim  numi  proponuntur ,  ctiam  fidi  quidam  non  omni- 
no  repudiati  fint.  Fx  quo  plane  adducor  vt  credam  meum 
hunc  nunquam  fuifle  in  lucem  protradum  ,  qua  non  in- 
dignus  mihi  videtur ,  quoniam  certe  aliquam  non  inuenufli 
laeculi  aut  inficeti  magiflri  fignificationem    praebet. 

Tanto  autem  libentius  adieci  Neapolitano  indubio 
et  antiquiffimo  hunc ,  qucm  Neapolitanum ,  led  incer- 
tioris  aeui  ,  exiflimo ,  quoniam  ab  eodem  celcbenimo 
LILIENTHALIO  ,  cui  mc  priorem  dcbere  profeffus  liim  , 
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hunc  etiam  accepi  codcm  rempore  :  adcoqtie  ipfi  gruiti» 
mc  dcberc  publicc  protircndi  occalioncm  noii  put.iui  di- 
mittcnd;im. 

Qiium  h.icc  pridcm  fcripfinim  ,  ipfiimque  numum 
amicis  ad  me  venjcntibus  idcntidcm  oncndillcm  ,  alLitus 
ad  me  fuit  a  curiolc)  numonim  inucHigatorc  aliquis  Maa- 
tuanus  aercus  admodum  rcccns  ,  cuins  altcn.m  fiicicm  Ibl 
ilkillnu  ctcirciinilcriptim  CAK.  IMl'.  DVX  MAN.  1731. 
in  altcra  lcgitur  SOLUO  Dl  MANIOVA.  Hoc  indicio 
excitatus  cocpi  de  huius  principatus  numis  amplius  difpi- 
cere  ,  facilequc  cognoui  exft.irc  vncialcs  ciiam  ,  fcu ,  \t 
loc]ui  (blent  ,  fcutatos.  a  Mautuac  ducibus  culbs ,  in  quo- 
rum  parte  aucrf-i  fol  imprcllus  dt. 

Fateor  mc  ncliiire  a  quam  longo  tcmpore  Mautua  fo- 
lis  cniblcmatc  in  fuis  numis  vtatur.  Scd  quod  Manmani 
ciucm  fuum  rcccnlcre  (blcnt  magnum  Maroncm  j  non  \i- 
dco  cur  inifrobabile  ducnm  aHcui  Mantuano  vcniflc  in  ani- 
nuim  cogitarc  quam  acquum  fit  tam  honorifico  vrbi  luae 
ciui  ahquod  monumcntum  condcrc. 

Qiianto  itaquc  iullius  ad  Ncapohtanos  ,  quam  ad  Mnn- 
tuanob  hic  numus  pertincat  ,  ct  an  oninino  ad  altcnitram 
vrbcm  rclcrri  dcbcat  ;  quo  timporc  ,  (,uouc  coufilio  ,  ct 
quibus  aufpiciis  fit  cufus  ;  ct  c]tiac  funt  alia  ad  notitiam 
eius  plcnam  Icitu  nccclfaria  ,  fi  quis  cum  publico  comrru- 
nicarc  vclit ,  cfficict  nc  qucm  fbrtc  poH  lcngius  tcmpus  il- 
lc  vel  lijfpcnfum  tcncat  ,  vcl  in  crrorcm  dcdiicat. 
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DENARIVS  ARGENTEVS  ARABICVS 

EXPLICATVS 

a 
I.  H.  Schulze. 

Miignam  apud  philologiae  orientalis  amatores  gratinm-rab.  vit. 
iniit  clarirtimus  KEHR.1VS  ,  quum  ante  hos  XVIL  f>s.  "• 
annos  luci  publicae  exponeret  decem  et  odo  numos  Ara- 
bicos  vctufta  fcriptuni  Cufica  infignitos ,  prope  Gedanum 
forte  inuentos.  Non  enim  folum  ifiius  fcripturae ,  quae 
non  multis  apud  nos  monumentis  conferuatur ,  intelligen- 
tiam  planiorem  reddidit :  verum  illud  maxime  confequutus 
efl ,  vt  ipfi  multum  debituri  fint  pofieri ,  qui  in  coUigen- 
dis  numis  Arabicis ,  eorumque  adornanda  (erie  ,  aliquando 
coUocaturi  funt  induftriam. 

Nam  quum  feriem  imperatoriorum  numorum  plerique 
claudant  cum  Heraclio ,  fub  cuius  imperio  deus  permifit , 
vt  Muhammedes  fua  impietate  orbem  fa(cinaret ;  atque  ab 
eo  tempore  parum  elegans  et  praeclarum  ,  quodque  colli- 
genti  magnum  operae  pretium  afferat  ,  apud  Graecos  La- 
tinofue  occurrat :  commode  fane  accidit ,  vt  paucis  ab  ini- 
tio  Muhammedis  interiedis  annis  prodirent  fane  nitidi  et 
cognitione  eruditae  Europae  haud  indigni  numi  Arabici , 
quorum  fbrte  maior ,  quam  creditur ,  multitudo   prollat. 

Qiioniam  autem  legendis  illis  et  intelligendis  non  exi- 
guus  vfus  Arabicae  linguae  neceflarius  efl:  :  euenit  fcre  ,  vt 
quos  nullus  labor  fatig.ire  potuit  in  Graecis  Romanisuc 
inueftigandis  et  perfcrutandis ,  iidem  ab  his  deterreantur  , 
non  folum  duduum  multiplici  varietate  ,  vernm  etiam  cha- 
raAerum  eandem  figurara  habentium  acquiuoco  et  multiplici 

valorc 


37<5  DEXARirS  AKCEKTErS 

valore  in  hoc  antiqniiTimo  fcribcndi    gencrc    notis ,    qaac 
pollcriiis  aciuim  adiniicnit ,  dcUitnto, 

Erjimucro  iiiliil  t.im  ardiiiim  cfl ,  qnod  non  \inca 
nfTidii.i  indnllria :  arqnc  vfiis  qnotid  anns  non  longiflimo 
tcmpore  cx  tironibns  ftcit  promtos  artificcs.  Spcm  au- 
tcm  fntnrnm  ,  \t  mnltnm  adiiuictnr  eornm  ,  qui  ad  hoc 
ilndinm  acccniiri  fiint  ,  indnlkia  ,  fi  in  Jiiccm  protrahan- 
tnr  ,  ac  omninm  viibns  accommodcntnr  iatis  mnlta  Cnfi- 
cac  lcriptnrac  rpccimina  ,  quac  in  bibliotiiccis  adcniantnr. 
Eqnidcm  ncc  llndio  ncc  fnmtibns  parco  ,  \t  complnra  com- 
parcm  \ndiqnaqnc  fpccimina ,  qnac  a  pcritis  dciincand;i 
cnro  ,  \t  artii  chalcographicac  lubfidio  pollim  in  luccm  pro' 
fcrrc  :  i.miqnc  omninu  non  contcmncndam  copiam  conlc- 
qnutnm  mc  gandco  ,  c]nam  omncm  vlibus  publicis ,  \t  dc- 
l^inani  ,  ita  iiidics  c.xpolio  ct  exorno  ,  vt  amplilhmis  vfi- 
bns  accommodata  cmittam. 

Nnnc  antcm  vifum  fnit  nnmariam  fnpcllciflilcm  au- 
gcrc  ccftypo  nnmi  argcntci  intcgcrrimi  ct  nitidillimc  cx- 
prclh  ct  optimc  conlirnati.  Pcrncncrunt  ad  mcas  maiuis 
complurcs  ,  fcd  fcrc  omncs  aliqua  liii  partc  cnanidas  litte- 
ras  abfcondcntcs  ,  \ctnrtatc  dctriti  ,  vd  fradi  inanciqiic  : 
qnos  \cl  oculatilfimus  non  pollct  Icgcic  ct  cxplicarc  ,  nifi 
intcgrioni  cxcmpla  doccrcnt ,  qnid  in  dctritis  dccfic  intcl- 
li^cndum  fir. 

Tanto  antcm  libcntius  hnnc  in  Pomcrania  inncntum 
et  ab  cxccli.  profcfii)rc  ANDR.  WESTPH.\LO  mihi 
donatum  ct  Gryphihvvaldia  tran^mifHim  ,  ciim  publico  com- 
iiuinico ,  quoniam  intcr  mnltos  a  dodiiltmo  KIIHKIO 
publicatos ,  luculciitos  ccrtc  illos ,  nullus  c(I  ,  qui  duplicam 
ja  partc  aductfa  circulum  habct ,  camquc  lcntcniLim  ,  cjium 
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in  tribus  aliis  ,  quos  mufcum  meum  aflennit ,  itidcm  in- 
venio.  Sed  ad  ipfiim  venio  numum ,  cuius  magnitudo 
ca  eft ,  qua  depidlum  fifto. 

Facies  aduerdi  illa  merito  iudicatur ,  qua  primarium 
religionis  Muhammedicae  fymbolum  con(pititur.  lllud 
autem  in  media  area  legitur: 

Non  eft  deus  ,  praeter  illum  \nicum  :  non  eft  ipfi 
(bcius. 

Vocant  id  Moslemi       ^jjuii  iuXs.  :  quafi  dicas    con- 

feflionem  pietatis  breuitTimam  :  itemque  iX.vai.  ^)  iCotXs» : 
quafi    vnificationis  iymbolum. 

Circulus  exterior  hanc  habet  fentcntiam  : 

^  .ij  Owc  j»j  iX«j  o^-J  J-r^  o^  j'*^^  *^^ 

Dei  eft  negotium  ante  et  poft  :  et  die  illa  luctabun- 
tur  fideles  in  auxilio  Dei 

Notabilis  haec  fententia  defumta  eft  ex  Corani  Surat. 
XXX.  verf,  4.  5.  Infcribitur  illud  caput  i?w;/^  ,  quia  im- 
peratoris  Conftaiitinopnlirani  exerciti:m  a  Peifis  vidiim 
commemorat ;  (ed  intra  paucos  annos  fiitimim  praedicit , 
vt  Romani  viciftim  dcuincant  Perlas.  Qiiantopere  hinc 
prophetac  fui  veracitatem  confnmnrc  Mobkmi  contcndunt : 
legi  poteft  apud  Maraccium  ct  nouinunum  Corani  inter- 
pretcm  et  commcntatorcm  Anglum.  Verboriim  autcm 
fenfui  explicando  nihil  opus  cft  immorari  :  quoniam  omnia 
lunt  planiflima. 

Tom.  XIF.  J3  b  b  Cnculus 
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CircLiIus  intcrior  hicc  lcgcnda  cxliibct  • 

^,^  ^_>  (o>^-*  ^^-^^ 

In  nominc  Dci  pcrcudlis  cfl  hic  dcnarius  m  vibc  pi- 
cis  (B.igd.ido)  anno  0(fl;iuo  ct  duccntcfinio. 

Annus  hic  Ikgir-.ic  CCViU.  rc(poudt-t  anno  acnc  no 
ftr.ie  DCCCXXII  ,  quo  Ch.iiifatui  pnicci.it  Ainianion  Ka- 
fthidi  lllius. 

Dcnariutn  rcdJ.idi  Anibicam  voccm  Diiham  ,  non 
(ine  cxcmplo  aut  rationc.  Ahvnifcflum  cnim  miln  vidctur 
id  nomcn  cfTc  cx  Gnicco  ^C^Xl-'^'^  '■  ^l"'"^  Romani  dc« 
nanum  conQantcr  vocant.  l'onucris  taniin  rationcs  noi> 
debcnt  accur.uc  cxi-gi.  Ddputauit  dt  iii  I-.DVARD\'S 
BER.NARDVS  in  doclilVmns  iibris  dc  mcnliiris  ct  pon- 
dcribus  antiquis.  Hic  ,  qiTi  iklincatu*  'cft  ,  aequat  gran;v 
mcdici  pondcris  L.  Scd  funt  ad  manus  (]uin.]uc  dlii  ,  lin- 
gnli  nomiiie  codcm  Aribico  inlcripti ,  quorum  is,  qui 
grau'flmuis  c\\  ,  graiia  LIII.  ac.]uat  ,  IcuilVimus  XLIV. 
Cctcri  intcr  hatc  pondcra  vario  dilcrimine  vcrlantur. 

Q;iaiido  antcm  dcp.arium  argcutcuir»  vocani  ,  iuuabit 
admonuifl"c  ,  quod  in  Ai.iluin  orc  multimi  difcrcpcnt  Dir- 
ham  ct  Diniri  :  hocquc  vltimiHii  nomcn  aurco  numo  pro- 
pric  tribuatur.  liftquc  poixlus  roo  Dnari  maius  ,  quam 
ryj  Dirham.  Prctii  amcm  propoitio  fcre  illa  efl  ,  vt 
XX.  aut  XXV.  argcntci  dcnnrii  vno  aua-o  pcrmutcntur ; 
quovl  ,  vt  cgo  cxiflimo  ,  pcndtbit  tx  multum  et  lcrc  ii> 
fingulis  diDcrli)  pondtrc. 

Cctcrum  ccvgitari  potcfl ,  tantilliim  ptni  argcini  ,  tarn 
amplc  cxtcarum  ,  cralUticm   luuiio   vaJdc    iuodicam    coiv- 
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ccfTidlc.  Vnde  non  miriim  Tidcii  dcbct ,  fi  pkrosque 
eoiLHTi  ,  qiii  ad  noftram  aetatcm  pcrdiirarunt ,  fifliiris  k- 
■borarc  dcprchcudifniis ;  quas  \cl  crebram  agitatioiiem  ii- 
Jorum  ,  qui  metalli  probitatem  inflecftcndo  explorare  volu- 
erunt  ,  induxilTc  rcor ,  vel  rudius  impados  et  adados  li- 
gones  ifif  jTiim  ,  quibus  tcrram  cffodicntibns  obuii  fucrunt 
^idli.  Tantoque  magis  mercntur  hi  niuni  honoiXTn  ct  di- 
Jigentem  cufiodiam  ,  qiii  per  tantum  tempus  incolumcs  ad 
nos  dclati  ^int.  Atque  vtinam  omnes  incidant  iu  dignas 
manus ,  qui  cos  a  conflatoribus  tueantur  ,  atque  condendis 
ei  locuplctandis  fcriebus  adhibeaiw. 

Sed  progrcdimur  ad  partem  aucrfam  ,  cukis  area   itt- 
cUidit  altcriKii    aKiculiim  rcligionis  Moskmicae ; 

Deo.   Muhammed  eft  legatus  Dci. 

Quid  fibi  velit  repetitio  illa  nominis  Dei  in  caUi  ter- 
tio  ,  flitcor  me  fatis  non  capcre.  Sunt  autcm  ad  manus 
tres  aiii  ,  vbi  i<icm  flwfl^im  video.  Au  fbrtc  fe  rcfert  ad 
verba  arcae  piioris :  non  efl  ipfi  fbcius ;  vt  fit  quafi  ex- 
plicatio  ,  ipfi  ,  fcilicct  Dco  ?  Aii  eodcm  fenfu  ,  quo  Roma- 
ni  monihTicntis  fuis  inrcribebant  D.  O.  M.  S.  Sed  de 
£0  fliitnant  eruditi.     Cetcra  fatis  aperta  funt. 

Circulus  arcam  ciiigcns  habct  fcutcntiam    fequentem : 

ij^io^  ifO^y^  ^OawJ  aJMJ  j.^^  0\^£s 
jij  aAs  {J^^i     J«c  SyqloJjsA 
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Miilinmincd  ti\  lcg.itib  ilci  ,  qiicm  mifit  ciiin  diie- 
dlioiic  ct  religioiie  vcricuii. ,  \t  :ipp;ircrc  J.ici:U  c;un  liipr.i 
rcligioiiem  qii.imcunqiic  aliim  ,    eti;im(i  rcnii.int  allbciatoics. 

QiKic  totiJcm  tcrc  \crbi>  lcgiintur  in  Cor.ino ,  Sur. 
LXI.    vcr(".    9.   nulhiquc  decl-.inuione  opus   li;U)cnt. 

Cetcrum  hoc  pcrtiiict  nd  commcndutioncm  propofiti 
numi  ,  quod  clegiiuiiim  lcriptunie  Cuticac  ,  omncsque  cius 
lcgcs ,  ;KCur.ue  obCciiiu.  App.iniit  id  mihi  m.ixime  com- 
p:ir;uui  illim  cum  trigmcnto  Conmi  Culici  m.inu  clcg;in 
tillim;i  in  pr:icgr;indibus  mcinbninis  ex;ir;ui  ,  qiiod  aiigti- 
i\.\  (dcnillinji  ducis  Bnin.suiccn(i^  bibhothcc.i  ,  qiuie  Gucl- 
phcrbyti  c(t  ,  ^idcru.u  :  vt  et  cum  ch:\rt:icco  fnigmcnto  (a- 
lis  m;igu(>  ,  qutxl  iii  cchijlimorum  ILilh.ic  L.uidgnitiorum 
Cinclhin.i   cxd.u. 

K:icu  :rd  lcclionis  ficilit.uem  ,  quod  littcne  ilhg.ibilcs 
funt  .1  (c  ]iicntibus  rite  lcp,ii;U;ie  ;  qiiodquc  tin;ilcs  tigunie 
fingnhis  voccs  hniunc.  linimucro  d:uuiir  ahi  numi  liuius 
e:i.im  :inti;)u:ie  aet.uis ,  in  quibus  h;ic  lcges  non  obfcruiui- 
tur ,  (i:u  omnia  (crie  contiiuui  (cCc  (iibtcqiiuntur  :  ip(i  :ni- 
tcm  duftus  t.im  minuti  (iint  ,  vt  vix  bcne  dignodi  pollint. 
QiKxi  gcn  is ,  ad  Kirmuhicum  proxime  nccciicns ,  ditlicihl- 
taicm  miiorcm  lcflori  obiicit.  Knimucro  f;ici'c  adluc((.ct 
ctiam  huic  (hKliofus  lcdtor  ,  fi  fe  anti;  oinni.i  cxxrccat  in 
crucnJ.i  (criptiira  ,  qiiac  arcam  ciiciili  inilir  ambit.  Quan- 
tum  cnim  imhi  aJhuc  viJcrc  licuit ,  in  omnibus,  qui  du- 
pliccm  circuliim  in  aducrla  habcnt  ,  cxtcrior  exhibct  ("en- 
tcntiam  cx  Siirata  XXX.  in  aiicrla  autem  illam  ex  LXI. 
Hii  itiquc  tam  jiuin  claue  vfu>> ,  cctcra  ,  prac(crtim  quac 
areac  ficici  aucrlac  inlcrij  ta  (iiiu  ,  taLilins  afTcqnctur.  Illa 
autem  plerumquc    habct    nuincn  ct  titulos    piincipis    quo 

iubcntc 
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iubente  niimiis  cufus  foit.  Vbi  fimplex  eft  circulus  cir- 
ca  :iream  aduerfae  partis ,  ille  femper  dat  nomen  \rbis , 
ex  qua  numus  prodiit ,  cum  nota  temporis.  Vbi  vero  il- 
le  duplex  vifitur ,  ex  interiori  haec  eruenda  funt.  Aefti- 
manda  itaque  numi  bonitas  inde  praecipue  fuerit ,  fi  fcriptu- 
rae  his  binis  locis  nihii  accidcrit ,  quod  ledluri  ftudium 
fruftretur. 
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AVCTOR.E 

«G.  Heiiijio. 

Tr;insmifllie  nupcr  fiint  nd  Academiam  obfernationes  aftro^ 
nomic;ie  ,  qinis  KralTilnikow  ,  Geod;ieta  expcditionis 
in  Kamtfch^ukam  ,  vir  in  praxi  aftronomica  exercitatifl]- 
mus ,  Likuti  habuit ,  pro  determinando  huius  loci  fitu  geo- 
giaphico.  Latitudinem  eius  borealem  ex  altitudinibus  me- 
ridianis  Solis  et  fixarum  ipfe  definiuit  62.".  2^  ;  ad  lon- 
gitudinem  vero  cognofcendam  varias  inftituit  oblcruationes 
Eciipfiiim  Lunae  et  Satellitum  louis ,  occultationum  fixa- 
nim  a  Luna  ,  ex  quibiis  \ero  ob  defedum  obferuationum 
refpondentium  aliorumque  requifitorum  nulhim  deduxit 
conclufionem.  Elegi  ex  iftis  aliquas  eclipfium  Satellitum 
louis  obferuationes ,  quas  cum  fim.ilibus  obleruationibus  Pe- 
tropoli  habitis  comparari  pofle  praeuidcbam  ,  vt  inde  de- 
inum  difFcrentia  meridianorum  inter  Petropolitanum  et  la- 
kutenlem  erui  poflet,  Ad  hunc  finem  aflfequendum  tem- 
pora  vera  Eclipfium  lakuti  obferuatarum  requirebantur. 
Kralfilnikow  in  diario  fuo  tempora  eclipfium  tantummo- 
do  iuxta  horologium  ,  ofcillatorium  notauit ,  cuius  vcro 
ftatum  fingulis  dicbus ,  fi  coelum  fuierit  ,  per  altitudines 
Soiis  lefpondcntes  cxpiorauit.  Exinde  igitur ,  adhibitis 
dcbitis  corrcdionibus ,  tcmpora  ,  c]uibus  fingulis  dicbus  me- 
ridies  verus  contigit ,  et  tandem  tcmpora  vcra  cclipfium 
Satellitum  louis  determinaui.  Tabulae  fubiuncHiae  eclipfcs 
tum  lakuti  ,  tum  Petropoli  obferuatas ,  quarum  compara- 
To/u.  XIV.  C  c  c  tio 


3S6       DE  SITr  GEOCRAVHICO  IJKrTI 

tio  conccdirur  ,  cxponiint  •,  qui';  deinccps  ipGic  dcdutflioncs 
excipiunt ,  in  quibus ,  cum  proptcr  ditFcrcntiam  mcridia- 
norum  inter  Pctropolit.inum  ct  lakutenfcm  nimis  magnam 
r.uilfimc  obfcru.itioncs  immcdiatc  fibi  rcfpondcntcs  occur- 
nint  (qucm.idmodum  in  noHro  ncgotio  vnica  tautum  cius- 
modi  comp;uatio  locum  habct)  facpilllmc  rcuolutioncs  Sa- 
tcllitum  tum  cx  tabulis  dcpromtas ,  tum  cx  oblcruationi- 
bus  non  multum  a  lc  iuuiccm  rcmotis  dcdu(ftas  adhibcrc  , 
et  opc  iHarum  obfcruationcs  ita  accommodarc  dcbui  ,  ac 
fi  in  vtroquc  loco  ilbe  dic  codcm  inltitutac  fuidlnt.  In- 
dc  dcmum  conllitit  quacfita  mcridianorum  difVcrcntia  6. 
hor.  37/  40'''  in  tcmporc  ,  prout  cx  fcqucntibus  fufms 
patct. 

ECLIPSES  SATELLITViM  lOVIS 
lakuti  obfcruatac  a  Geodacta  Kraflllnikow    tubo  14.   pcd. 

Loudincns. 


Stylo    vetcri 

/7«  :    1737 
Noucmbr.   16. 


an  :   1738 
lulii  25. 


Auguft 


tcmporc    vcro 
nftronomico 


13' 


s// 


12.  45.     7 


31.    II.   44-  24- 


Conditioncs    obfcrua- 
tionum 

Emcrfio  Sat.  i»"'  coclo 
quidcm  fcrcno  ,  lupitcr 
tamcn  pcr  nubcs  tcnucs 
luminc  dcbilis  apparcbat. 

Immcrfio  Sat  :  i""'  ob- 
lcruaiio  proptcr  nulx;s 
ct  viciniam  Lunac  dubia. 
Immcrfu)  Sat 
lo  lcrcno. 


2"^'  coc- 


Augurti 


FRBIS  SIBIR.  AD  FLVnVM.  LENAM  SITAE,  3  87 


Augufti 
Odobr : 


31«^  16.  54. 


II.  42.  31 


13.  37-  25' 


Immerfio  Sat :  i™'  obferv.  du- 

bia  ob  nimium  crcrpufculum. 

Immerfio  Sat :  s'^'  oblcrua- 

tio  eft  dubia  ,  quia  Satelks 

proxime  ad  louem  vmbram 

ingrefllis  eft  ;  quam  ob  cau- 

fam  minuta  tantum    prima 

temporis    in  horologio   an- 

notata  fuerunt, 

Immerfio  Sat  :  1"'  Obferiia- 

tio  ob    easdem    circumftan- 

tias  dubia. 


27. 

Nouembr  :    5 . 

10. 
6. 

sp.  22. 
52.     X 

Emerfio  Sat :  i""»  tempefta- 

te  placida. 

Emerfio  Sat :  1"'    coelo  fe- 

Decembr :   14 
21. 

5- 

7^ 

10.  20, 

2^.    3''. 

reno. 

Emerfio  Sat  :  1"*'     Obferua- 
tio  exada  ,  coelo  (ereno. 
EmerfioSat:  i'"'  coelo  fereno. 

an  :  1739- 
lanuar :         6. 

5- 

15.    45. 

Emerfio  Sat :   i""'  coelo  le- 

13. 

7. 

8.  58. 

reno, 

Emerfio  Sat  :  i"»'  tempefta- 

te  placida. 
OBSERVATIONES 
Edipfium  Satellituni  louis  Pctropoli  habit.ie  ,  quae  cum 
praecedentibus  confcrri  poffunt  ,  \bi  fimul  ratio  habetur  diucr- 
fitatis  tubonim  ,  fupponendo  diflcrcntiiim  tcmporis  in  cciipfi 
Satcllitis  i"^'vcl  ^*!' pcr  tubos,Ncwtonianum5.pcd  ctAftio- 
nomicum  14. veli5.  ped.  vifa,~  15'''';  ita  tamen  vtad  cir- 
cumftantias  obfcruationum  in  hac  rcdudioue  fimul  attendatur. 

C  c  c  2  Stylo 
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Stylo  vctcri.  Tcmpore  vcro     Conditiones     Tcmpiis  vcrum , 
alUoiiomico    oblcruatiouum    quo  cclipfis  ob- 

fcnuri    dcbuiflct 
tubo  14.  pcd. 

an:   17  37- 

Noucmbr  :  14-.  <5*  7^35^^Emcrr.  1«' tubo  6*".  7'.  50''. 

Ncwt  :  5 .  pcd  , 

qu:\e  tamcn  circi- 

ter  15''''   citius 

contuigcrc    po- 

tuit,  quia  oblcr- 

\atio  pcr  ncbu- 

lam  pcrada  cfl. 

an  :   1738- 

lulii        23.  II.  39.  2S.     Immcrf.  i"'' tubo  11.   39.  28 

15.    pcd.    coclo 

paulifpcrvaporolb. 
Auguft  :  22.13^50^  W^'  Immcrf.  i™  tubo  13^50^44.^''. 

1 5 .  pcd. 
27.  15.45.     7      Inimcrf.  2'''  tubo   15.45.     7 

i^.pcd.  coclo  Ic- 

no. 
Scptcmbr;7     7- 44- 5  5-    Immcrf  i'!'  tubo     7.44.55 

1 5 .  pcd.  Ti  in  vi- 

cini;i  horiAontis. 
12.  12.  23.    Immcrf  i""'  tuboi^.pcd.  12. 12.23 
28.15.47.     2     Immcrf.  2'*' tubo     15.46.47 

Ncwt  :    5.     pcd. 

\cntus  li.inc  ob- 

fcrv.p.uililpcrtur- 

bauit. 

Oaobr. 
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Odlobr:        2»   (^.59.  22.  ImmerrSat:  i™'tiibo   6. $9.    7. 

Newt  :  5.  ped.  Ob- 
ferv.  dubia  quiii  Satel- 
les  proxime  ad  lo- 
\em  eclipfinpafliisefl:. 

Nouembr:    1.11.18.   8.  Emerf :         i""' tubo  11.1S.15 

Newt  :  5.  ped.  quae 
vero  cum  per  nebulam 
obferuata  fuerit  ^•'''vel 
lo-^^.citius  contingere 
potuit. 

Decembr  :  19.    5.5<J.  19.  Emerf :         i""' tubo    5. 56". 34. 

Newt  :  5.  ped.  Ob- 
feruatio  accurata. 

cn.  1739. 

lanuar ;       11.    6.  3.  i^.Emerf:.        !>"' tubo    6.    3.15 

15.  ped. 

DEDVCTIONES 

pro    determinanda    meridianorum    differentia   inter  Petro- 

politanum  et  lakutenfem. 
Emerf   i .  Petropoli  obferv.  Nov.  1 4.  1737.  6*.     7'.  50" 
Si  addatur  vna Satellitis Reuolutio  ex  tabulis.  i'*.  18.  28.   56 

Em  :  I .  obferuari  debuifletPctropoli  Nov.  16. 
quae  vero  obferuata  eft  lakuti 

a)  diflerentia  meridianorum 
Im  :  I.  Petropoli  obleruata  1738.  lulii  23. 
Si  addatur  vna  SatcUitis  Reuol.  ex  tab. 

C  c  c  3  Im  : 


0. 

7. 

36. 
J3- 

26 
0 

6. 

II*. 

1^.18 

36. 

39- 

,.  28. 

34- 

2  8" 

3<? 
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Im:  I.  obfcriuiri  debiiiHctretropoli  Iulii25.         6.    8.     4 
qiiae  vcro  oblcriuu.i  ell  lakiiti  1 2  •  +<^-     7 

b)  diffcrcntia  mcridianoriim  6.38.      3 
Im  :  I.  Pctropoli  obferv.    173S.  Sept.    7.     12*.  i^'.  ^3" 

-     - -     -  Aug. -2-     13     50-  4^ 

intcruallum  ,  quod  9.  reuolutiones  cfficit.   15  .  aa  .  21'.  39' 
hinc  4..   reuolutioncs  Satcllitis  7.      1.   56.   i  7 

quarc  cum  Petropoli  oblcruat-.i  fit  Im  :   i . 

Scpt.   7.       12.   12.   23 

Im  :  Pctropoli  oblcruari  dcbuinct  Aug.  31.        10.   16.     6 
i(\:i   vcro  lakuti  oblciuUii  cll  i<S.    54.      i 

c)  diffcrciuia  mcridianorum  6.   37.    55 

In  comp;ir;Uionc  ob(cni;\tionum  Pctropolit;\n;irum  d. 
4  2.  Aug.  ct  7.  Scptcmbr.  ttmpor;i  vcni  ndliibuimus , 
adeoquc  hoc  intcnudlo  dics  Sohircs  ciusdcm  m;ignitiidinis 
liipporuinnis.  ILti.unfi  vero  dies  Sohircs  in;iequ;dcs  lluuan- 
tur  ct  pcr  acquationes  temporis  cmendcntur  ;  calculo  ab- 
foluio  dilciepantia  vix  2.  lccundonim  prodit  ,  ita  vt  in- 
acqialitatcs  dicrum  Solarium  in  hoc  ncgotio  lolkiic  cura- 
re  non  opiis  fit. 

Im  :  2.PLtiopoli   oblcrv.  1738.    Scpt.  7.         7''-  4+'-  55" 
-     - Aug.  27.      i<;.    ^Cy.     7 


Intcrualium,  qiKxl  cfficit  ^.Kcunl.Satcll.  lo'.  15''.  5!»'.  4S" 
vndc  rcuolutio  vna  3-   i3-    ^9-    3<^ 

quarecumlm^a^^iobli^rY.fitPctrop.  Aug.  27.      1  5     ^*^-      7 


iin 
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Im:  2  Petropoli  obferimri  debuifletAug.si.         5.     5.    43 
quo  die  Im  :  2.  obleniata  eft  lakuti  11.  44..    24 

d)  difTercntia  meridianorum 
Im  :  2.  Petropoli  obfcrv.  1738.  iS-ept.  28. 
Si  addatur  reuol.    vna  Satellitis  ex    tab. 

Im :  2. Petropoli  obferv.  debuififet  Odobr.  % 
quo  die  Im  :  2.  obferuata  eft  lakuti 

e)  differentia  meridianorum 
Im:  I.  lakuti  obferuata  1738.  Ocflobr.  2. 
Im :  r .  Petropoli  obleruata  die  eodem 

f)  differentia  medianorum 
Em  :  I.  lakuti  obferv.  1738.  Nov.     5. 

-  Odlobr.  27. 

Interuallum  ,  quod.  5.  reuol.  efficit 

hinc   3.   reuolutiones  Satellitis 

quae  fi  addanturEm :  i .  lakuti  obfOdobr.27 

Em:   1.  lakuti  obferuari  debuiflet  Nov.  i 
quo  tempore  Petropoli  obfcruata    eft 

g)  diffcrentia  meridianorum 
Em  :  I.  lakuti  obferv.   1738.  Dec.  21. 

-     -     -     -     -     -     -     -    Dcc.  14. 

Intcruallum  ,  quod  4.  reuol.  efficit 

hinc   vna  Satcllitis  reuolutio 

quae  fi  fubtr.  ab  Em ;  i .  lakuti  obf.  Dec. £ i , 


£m 


6. 

38. 

41 

15. 

45. 

47 

a''-!^. 

17. 

54 

5. 

4. 

4« 

1 1. 

42. 

31 

6. 

37- 

50" 

13- 

37. 

25 

6. 

59. 

7. 

6. 

38. 

18 

6. 

52- 

I 

10. 

29. 

22 

8'*.  20. 

2  2 

39 

5-     7. 

25- 

35 

7.    10. 

29. 

22 

.      17. 

54- 

57 

II. 

18. 

15 

6. 

3^. 

42 

7". 

4 

0 

.    3" 

5. 

10. 

.   20 

7^*.  X. 

51. 

■   43 

I.  18. 

27- 

5<5 

7. 

2. 

3 
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Em:  I.  lakiiti  obferv.  debuirtct  Dec.  19.      12.    34.     7 

qiio  die  iih   Pctropoli  obferiuua  eft  5.     56.   34. 

h)  differcnti:!  mcridiannriim  6.    37.   33 

Em:  I.  lakiiti  obfcrv.  1739.  lanimr.  13.  7.       8.58 

-------      laniuir.    6.  5.     15.   ^6 


IntcruAlliim  ,  qijod  4.  rcuol.  efficit              7"^.  i.  5  3-  i- 

indc  rcuohitio   vna                                        i  18.  ^S.  18 

quac  fi  liibtr.  ab  Em:  i.  lakuti  obf.   lan.  13.    7.  8.  58 

Km:    I.  lak.iti  oblcriuri  dcbuidct  lan.  11.  12.  40.  40, 

quo  dic  iiVa  Pctropoli  oblcruata  cll                 6.  3.  15 

i)  ditTcrcntia   mcridianorum  6.      37.   25 

Igitur  ditfcrcntia  nicridianorum    intcr  Pctropolitanum 

ct  lakutcnlcni 

a)  6K  36  .  3+" 
Plcracquc  conclunones  b)  —  38.  3 
dubiae  iiint  cx  circnm-  c)  —  37.  55 
ilantiis  obicruationum  d)  —  38.  41 
ct  non  nullac  ctiam  c)  —  37.  50 
cx  mcth(xlo  dcduccn-  f)  —  38.  18 
di  illis ,  vndc  mcdium  i^)  —  3(5.  42 
elii;cndo,  crit  ditfcrcn-  h)  —  37.  33 
tia  mcridianorum  mc-  i)    —    37.     25 

dia  6".   37'.   40" 

quae   in  Acquuoic   cnicit  99*.  25^ 

vndc  n  Longitudo  Pctropoli!  ab  inliila  Vcno  47.  49  llatuatu 

crit   LongitiKJo  lakuti  147.  14 
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